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摘要 : 健 种 孙 先 生 〈1898 一 1962) 是 一 位 博学 多 才 、 刚 正 不 阿 ， 接 受过 西方 科学 民主 思想 熏陶 的 侨 家 学 者 . 他 是 第 一 个 
将 数理 逻辑 引入 中 国 的 数学 家 , 是 第 一 个 将 西方 的 数学 基础 研究 引入 中 国 的 数学 家 , 是 为 中 国 的 数学 教育 和 普及 奉献 了 一 生 
的 才智 与 心血 的 伟大 的 数学 教育 家 . 作为 中 国 现代 数学 教育 的 先驱 ， 伟 种 孙 先 生 可 谓 呕心沥血 ， 鞠 躬 义 阅 , 他 先后 参与 了 教 
材 的 编写， 课程 标准 的 制订 ， 致 力 于 教师 教育 ， 并 担任 《数学 通报 》 总 编 ， 傅 种 孙 先 生 的 数学 教育 思想 将 在 中 国 永存 . 
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1 5 引 子 


2005 年 秋 在 上 海 同 济 大 学 由 高 等 教育 出 版 社 组 织 的 大 
学 数学 课程 报告 论坛 上 , 笔者 做 的 报告 题目 是 “ 欧 氏 几何 的 
公理 体系 和 我 国平 面 几 何 课本 的 历史 演变 ” 报告 之 后 ， 北 
京 大 学 的 数学 文化 专家 张 顺 燕 教授 和 笔者 一 起 散步 . 他 半 开 
玩笑 地 对 笔者 提出 严重 抗议 :“ 你 讲 我 国 的 几何 教学 ， 怎 么 
可 以 不 提 传 种 孙 先 生 昵 ， 亏 你 还 是 北 师 大 的 .? 

笔者 没有 见 过 傅 种 孙 先 生 , 笔者 来 到 北京 师范 大 学 读 研 
究 生 的 时 候 ， 傅 先生 仙 逝 已 有 16 年 之 久 . 但 是 笔者 的 老师 
们 都 很 尊重 传 先生 ， 比 如 笔者 的 导师 刘 绍 学 教授 ,代数 教研 
室 经 常 与 我 们 见面 的 王 世 强 教授 , 他 们 无 论 是 做 学 问 还 是 做 
人 ,常常 把 傅 先 生 当 作 楷 模 . 回 到 学 校 后 , 笔者 马上 找到 傅 
先生 的 著作 来 读 ， 同 时 咨询 了 熟悉 傅 先 生 的 每 一 位 前 斐 , 并 
浏览 了 所 能 找到 的 数学 家 传记 、 数 学 史 、 数 学 教育 史 和 系 
史 . 展现 在 笔者 面前 的 ， 是 一 位 博学 多 才 、 刚 正 不 阿 ， 接 受 
过 西方 科学 民主 思想 票 陶 的 人 家 学 者 , 是 率先 将 数理 逻辑 和 
数学 基础 的 研究 引入 中 国 的 数学 家 , 是 为 中 国 的 数学 教育 和 
普及 奉献 了 一 生 的 才智 与 心血 的 伟大 的 数学 教育 家 . 
2 ”中国 数理 逻辑 与 数学 基础 研究 的 先 红 
21 生 平 

傅 种 孙 先 生 1898 年 生 于 江西 农村 ， 左 腿 因 童年 生 疙 微 
残 . 他 身材 瘦小 ， 有 几 分 文 绊 ， 但 双 目 炯炯 ， 语 音 洪 亮 ， 出 
口 成 章 ， 气 度 不 凡 . 其 父 为 晚 清秀 才 ， 教 他 不 少 古 籍 . 12 
岁 时 父亲 去 世 ,， 遗嘱 万 般 困 难 也 不 能 让 伟 种 孙 辍 学 . 傅 先 生 
在 南昌 读 中 学 时 特别 喜欢 几何 ， 写 过 一 篇 关于 轨迹 的 论 
文 . 1916 年 中 学 毕业 ， 因 家 贫 无 力 升 入 大 学 ， 刚 好 公费 读 
书 的 北京 高 等 师范 学 校 〈 北 师 大 的 前 身 ) 在 南昌 招生 ， 傅 先 
生 考 取 进 入 数理 学 部 . 他 在 大 学 期 间 十 分 活跃 ， 曾 任 学 校 数 
理学 会 的 正 、 副 会 长 ， 并 在 数理 杂志 上 发 表 过 多 篇 文章 ， 


1920 年 傅 先 生 毕 业 ， 留 在 北京 高 等 师范 学 校 附属 中 学 
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(现在 的 北京 师范 大 学 一 附中 ) 任教 ， 毕业 一 年 之 后 ， 高 等 
师范 学 校 于 1921 年 聘请 他 担任 数理 学 部 讲师 《〈 同 时 在 附中 
兼 课 至 1926 年 ). 1923 年 ， 高 等 师范 学 校 改 为 北京 师范 大 
学 . 1927 至 1928 年 ， 傅 先生 兽 因 北洋 政府 长 期 拖欠 教师 工 
资 ， 生 活 无 以 为 继 ， 回 到 家 乡 南昌 任教 . 1928 年 冬 ， 北 京 
师范 大 学 当局 采纳 学 生意 见 ， 请 他 回 到 母校 ， 担 任 数学 系 教 
授 . 1937~1945 年 抗日 战争 期 间 ， 傅 先生 随 北 京师 范 大 学 西 
迁 来 到 西北 . 1945 年 由 国民 政府 选派 赴 英 国 牛津 大 学 考察 ， 
1946 年 到 剑桥 大 学 . 1947 年 回国 ， 历 任 北京 师范 大 学 数学 
系 主任 、 教 务 长 、 副 校长 . 1957 年 ， 他 被 错 划 为 右派 ， 撤 
销 一 级 教授 ， 解 除 一 切 职 务 ，1962 年 初 逝 世 . 
2.2 ”引进 数理 逻辑 

1920 年 倩 种 孙 先 生 刚 刚 毕 业 ， 英 国 哲学 家 罗素 赴 北 京 
大 学 讲授 数理 逻辑 . 傅 先 生 在 罗素 到 来 之 前 就 号 了 介绍 文章 
《 算 理 哲学 入 门 》， 然 后 又 与 人 合作 将 罗素 的 全 书 
《Introduction to Mathematical Philosophy》 译 成 中 文 . 傅 先 生 
是 第 一 个 将 数理 逻辑 引入 中 国 的 数学 家 ， 
2.3 引进 几何 基础 

在 20 世纪 初时， 世界 上 许多 一 流 数 学 家 致力 于 为 欧 几 
里 得 几何 建立 完备 的 公理 体系 .20 年 代 初 ， 傅 先生 翻译 了 
O. Vebjen 的 《几何 学 的 基础 》. 1924 年 , 傅 先 生 又 与 人 合作 ， 
翻译 了 和 希 尔 伯 特 的 《几何 原理 》( 现 在 译 为 《几何 基础 》). 传 
先生 是 第 一 个 将 西方 的 数学 基础 研究 引入 中 国 的 数学 家 . 

此 后 , 先生 对 这 两 个 方向 均 有 文章 深入 研究 , 并 于 1930 
年 写成 专著 《初等 数学 研究 》，2001 年 以 《几何 基础 研究 》 
为 书 名 在 北京 师范 大 学 重新 出 版 . 在 20 世纪 二 三 十 年 代 我 
国 的 数学 研究 尚未 真正 展开 的 情况 下 , 老 一 辈 数 学 家 傅 种 孙 
先生 堪 称 是 将 西方 先进 数学 基础 引入 中 国 的 先驱 ， 


3 中国 现 代数 学 教育 的 先驱 


对 于 中 国 现代 数学 教育 的 引进 和 完善 , 传 种 孙 先 生 可 谓 
哎 心 渐 血 ， 鞠躬 尽 冶 ， 
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3.1 编写 课本 

傅 种 孙 先 生 在 北京 师范 大 学 附属 中 学 任教 6 年 ,第 二 年 
便 冉 到 母校 执教 . 在 这 期 间 和 离开 附中 之 后 ,他 与 人 合作 纺 
写 了 下 述 课本 : 

《初级 混合 数学 〈 六 册 )》， 中 华 书 局 ，1923 一 1925; 

《高 中 平面 几何 教科 书 》， 北 平 师 大 附中 算 学 丛 刻 社 ， 
1933 一 1937，1948; 

《高 中 平面 三 角 法 教科 书 》， 算 学 从 刻 社 ，1933; 

《高 中 立体 几何 学 教科 书 》， 算 学 丛 刻 社 ，1933 一 1936; 

《初中 算术 教科 书 〈2 册 )》， 算 学 丛 刻 社 ，1933; 

《初等 数学 研究 》， 算 学 从 刻 社 ，1933 一 1937; 

《 汉 译 范式 大 代数 〈 三 册 )》， 华 北 科学 社 ，1935; 

《 汉 译 范式 大 代数 〈 二 册 )》， 华 北 科学 社 ，1946; 

《初中 几何 教科 书 (2 册 )》， 北 平 师 大 附中 算 学 从 刻 社 ， 
1937. 

傅 先 生 创建 了 北平 师范 大 学 附中 算 学 丛 刻 社 . 当时 只 要 
国外 有 好 的 教材 出 版 ， 算 学 丛 刻 社 即 可 在 3 个 月 内 引进 , 并 
用 于 北 师 大 附中 的 课堂 教学 . 北 师 大 附中 自 1922 年 试 办 633 
制 ， 即 我 们 现在 小 学 6 年 、 初 高 中 各 3 年 的 学 制 ， 旧 课本 不 
适用 了 ， 几 乎 全 部 课本 都 要 重新 写 过 . 

傅 先 生 编 写 的 课本 ， 论 证 清晰 ,深入浅出 ,代表 了 那个 
时 代 初 等 数学 最 先进 的 水 平 . 傅 先 生 深 说 儒家 学 说 ， 写 得 一 
手 桐城 派 古文 , 他 所 编写 的 教材 , 现在 读 来 仍 感 兴味 无 穷 . 20 
世纪 末 ， 北 京师 范 大 学 将 其 中 一 些 课本 译 成 白话 文 再 版 . 
3.2 ”参与 课程 标准 

1932 年 ， 民 国政 府 教育 部 颁布 了 各 科 课 程 标准 ， 以 北 
师 大 附中 作为 蓝本 ， 拟 成 制度 ， 颁 行 全 国 . 当时 设计 新 中 学 
课程 的 主要 是 北 师 大 附中 ， 而 兼任 附中 教 职 的 传 种 孙 先 生 ， 
是 数学 课程 的 主要 策划 人 . 

1949 年 以 后 ， 我 国 开始 全 面 学 习 前 办 联 ， 傅 先生 时 任 
数学 系 主 任 和 北 师 大 副 校 长 ， 虽 然 政 务 繁 忙 ， 但 他 仍 多 次 为 
中 小 学 教学 改革 提供 意见 ， 并 受 教育 部 委托 ,组 织 人 力 精 简 
中 学 数学 教材 ， 他 力主 在 北 师 大 数学 系 成 立 初等 数学 教研 
室 , 自 20 世纪 $0 年 代 到 20 世纪 80 年 代 , 这 个 室 的 钟 善 基 、 
本 尔 隐 、 曹 才 翰 教授 始终 参与 我 国 中 小 学 数学 课程 大 纲 的 制 
定 ， 为 我 国 数学 教育 的 稳步 发 展 做 出 了 重大 贡献 . 

3.3 ”致力 教师 教育 

提高 教学 水 平 ， 关键 是 提高 教师 的 水 平 . 这 不 是 一 句 空 
话 能 够 做 得 到 的 ， 需 要 扎 扎 实 实地 工作 . 傅 先 生 曾 于 1934 
到 1944 年 间 在 北 师 大 ， 西 北 师 院 和 陕西 省 举办 过 $ 次 中 学 
理科 教员 暑期 讲习 会 , 各 期 中 先生 都 是 数学 课 的 主讲 , 每 次 
总 有 5$-6 讲 之 多 , 内 容 都 是 中 学 教师 容易 忽略 或 不 易 正 确 讲 
授 的 问题 . 璧 如， 自然 数 与 遗传 性 ， 霍 之 特性 及 其 所 引起 的 
纠纷 ， 比 例 与 相似 形 ， 无 穷 小 与 无 穷 大 ， 作 图 漫谈 ， 释 数学 
( 即 什么 是 数学 )， 等 等 . 1951 和 19$4 年 ， 在 北京 市 中 学 教 
员 讲习 会 上 , 傅 先 生 分 别 作 了 从 五 角 星 谈 起 以 及 几何 公理 体 
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系 的 报告 . 
3.4 最 出 色 的 数学 老师 

傅 先 生 上 课 前 , 总 要 将 有 关 的 参考 书籍 全 部 拿 来 进行 比 
较 ， 从 不 会 只 看 课本 . 他 对 课程 内 容 剖 析 深 刻 ， 比 喻 生动 清 
楚 ， 常 能 给 人 留 下 很 深 的 印象 . 他 上 课 从 不 照 本 宣 科 ， 而 是 
提问 很 多 ,这 对 学 生来 说 是 一 个 很 好 的 启发 . 我 国 的 两 弹 元 
勋 钱 学 森 ， 中 国 科学 院 院 士 、 北 京 大 学 数学 系 主任 段 学 复 ， 
数论 专家 闵 病 稚 , 代数 学 家 能 全 淹 等 均 是 他 在 北 师 大 附中 教 
过 的 学 生 ， 钱学森 曾 深 情 地 回忆 道 :“ 听 传 老师 讲 几 何 课 ， 
使 我 第 一 次 懂得 了 什么 是 严谨 科学 .” 
3.5 《数学 通报 》 总 编 

傅 先 生 毕 生 致 力 于 中 国 数学 的 普及 , 他 积极 参与 了 中 国 
数学 会 的 各 项 工作 . 在 数学 会 成 立 的 第 二 年 ，1936 年 8 月 1 
日 ， 学 会 的 期 刊 《数学 杂志 》 正 式 出 版 ， 傅 先生 担任 编辑 ， 
直到 1939 年 因 抗日 战争 被 迫 停 刊 ，1951 年 ， 在 中 国 数学 会 
的 第 一 次 代表 大 会 后 杂志 复刊 ， 更 名 为 《中 国 数学 杂志 刀 
华罗庚 与 传 种 孙 任 总 编辑 ，1952 年 《数学 学 报 》 发 行 ， 华 
老 转 到 《学 报 》， 杂 志 改 称 现 名 《数学 通报 》， 伟 先生 任 总 编 
辑 直到 1957 年 . 他 在 通报 上 发 表 了 16 篇 文章 , 去 世 后 还 有 
3 篇 遗 作 发 表 . 这 些 文章 生动 有 趣 , 现在 翻阅 仍 感 兴 味 无 夯 . 


4 傅 先 生 的 数学 教育 思想 长 存 


1957 年 ， 傅 先生 作为 北 师 大 仅 有 的 6 个 一 级 教授 之 一 
被 错 划 为 右派 , 被 迫 离开 他 站 了 一 奉 子 、 为 之 倾注 了 毕生 心 
血 的 讲台 . 他 平时 待人 忠厚 ,被 罚 扫 马 路 时 ， 数 学 系 一 位 工 
友 每 天 悄悄 给 他 端 杯 开 水 ， 蔡 他 扫 一 会 儿 . 先生 被 贬 做 资料 
员 时 , 将 资料 室 的 图 书 整理 得 井井有条 , 并且 在 休息 时 间 到 
书店 去 转 ， 遇 有 系 里 未 藏 的 书 ， 自 己 垫 款 将 书 买 回 ， 还 担负 
一 些 资料 翻译 工作 . 听 来 令 人 心酸 . 

1962 年 初 ， 傅 先生 突 发 脑溢血 逝世 ， 逝世 前 他 悲愤 地 
说 :“ 我 想 有 些 人 就 是 要 于 夫 之 诺 诺 ,， 不 要 一 士 之 刘 廖 .” 表 
现 出 一 位 接受 过 西方 科学 民主 思想 的 儒家 学 者 坦荡 的 胸襟 ， 
不 屈 的 傲 骨 . 

在 1998 年 北京 师范 大 学 数学 系 纪念 传 种 孙 先 生 诞 辰 
100 周年 的 座谈 会 上 ， 主持 人 刘 绍 学 教授 在 致辞 中 ， 曾 举国 
际 著 名 的 数学 家 兼 数学 教育 家 下 Klein 和 G. Polya 与 傅 先 生 
作 了 恰当 的 对 照 , 然 后 他 说 :“ 中 国 的 傅 种 孙 , 德国 的 Klein， 
美国 的 Polya 都 同样 得 到 我 们 的 敬仰 和 热爱 .” 

傅 种 孙 先 生 的 数学 教育 思想 将 在 中 国 永存 . 


S 结 语 


“数学 教育 不 能 离开 数学 ”是 傅 先 生 的 一 个 重要 数学 教 
育 思 想 . 今天 的 数学 比 起 傅 先 生 那 个 时 代 已 经 有 了 长 足 的 进 
步 . 在 20 世纪 二 三 十 年 代 ， 掌 握 微 积分 和 高 等 代数 就 是 中 
学 教师 中 学 问 很 深 的 了 ， 到 了 20 世纪 五 六 十 年 代 ， 中 学 教 
师 懂 得 实 变 函数 、 抽 象 代数 就 很 不 简单 了 ， 而 到 了 20 世纪 
八 九 十 年 代 , 上 述 课程 已 经 在 大 学 数学 系 普及 , 微 积分 和 向 
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量 放 到 了 中 学 课本 中 .在 这 种 情况 下 , 做 一 个 好 的 中 学 教师 ， 言 . 给 学 生 一 杯 水 , 教师 要 有 一 桶 水 . 这 虽 是 一 句 老 生 常 谈 ， 
只 懂得 微 积 分 和 高 等 代数 似乎 已 经 不 大 够 了 . 但 永远 都 不 会 过 时 的 . 

譬如 , 给 孩子 们 讲 整 数 、 分 数 , 老师 要 清楚 实数 的 引入 ; 一 个 好 的 数学 教师 ， 要 爱 学 生 、 懂 数学 . 我 们 也 许 达 不 
讲 平 面 几 何 , 老师 要 了 解 欧 几 里 得 的 工作 和 和 希 尔 伯 特 等 人 对 到 伟 先 生 那 样 的 学 术 成 就 , 但 我 们 应 该 学 习 傅 先生 的 教育 思 
几何 公理 体系 的 完善 ， 讲 数列 极限 ， 教 师 要 掌握 e- 5 语 想 ， 做 一 个 学 生 们 喜欢 的 数学 教师 . 
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Pioneer of Chinese Modern Mathematical Education 
ZHAGN Ying-bo 
(Mathematics Science College of Beijing Normal University，Beljing 100875，China) 

Abstract: Mr FU Zhong-sun (1898-1962) was an erudite and strict Confucian Scholar who received the edification of ideas of 
westem democracy, He was the first mathematician who introduced mathematical logic and mathematical basis to China, and he 
was also a great mathematical educator who devoted his life to the development of mathematics education in China. As a pioneer 
of modern mathematical education in China, Mr FU Zhong-sun worked his heart out on mathematics education. He participated in 
the compiling of textbooks, the preparing of the curriculum standards, the teacher education, and the editor in-chjef of Bzzetzrr of 


hfatjps. TIhe mathematical education ideas of Mr FU Zhong-sun would exist for everT. 
Key words: FU Zhong-sun; Chinese modern mathematicai education; foundation of mathematics; curiculum standards 


附注 : 我 们 需要 学 习 发 达 国家 的 数学 教育 理念 与 实践 做 法 ， 但 是 民族 的 就 是 世界 的 ， 我 们 还 需要 重 
视 对 我 国 数学 教育 实践 的 研究 ， 并 从 中 升华 理论 ， 也 需要 重视 对 中 国 数学 家 以 及 数学 教育 家 教育 思想 的 
研究 ， 反 映 我 国 数学 家 及 数学 教育 家 对 人 类 数学 教育 的 贡献 . 为 了 倡导 形成 对 我 国 数学 教育 研究 予以 重 
视 的 氛围 ， 我 刊 特 与 《数学 通报 》 共 同 发 表 纪念 我 国 现代 数学 教育 先驱 傅 种 孙 先 生 的 文章 ， 特 此 说 明 . 
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北京 师范 大 学 数学 科学 学 院 曹 一 鸣 博士 、 教 授 著 作 的 《中 国 数学 课堂 教学 模式 及 其 发 展 研究 》 一 书 ， 
于 2007 年 9 月 由 北京 师范 大 学 出 版 社 出 版 . 

该 书 对 中 国 数学 课堂 教学 模式 进行 了 深入 浅 出 的 论述 ， 主 要 章节 如 下 : 

第 一 章 ”绪论 

第 二 章 ”数学 教学 模式 从 实践 到 理论 

第 三 章 ”数学 教学 模式 的 构建 

第 四 章 ”中 国 传统 数学 教学 模式 

第 五 章 ”现实 的 数学 课堂 教学 实证 研究 

第 六 章 ”传统 教学 模式 的 现代 发 展 

第 七 章 ”当代 数学 教学 模式 研究 

第 八 章 ”基于 信息 技术 的 数学 教学 模式 

第 九 章 ”数学 教学 模式 的 重 构 与 超越 
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关于 数学 教育 大 干 问题 与 现象 的 忱 与 思 
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摘要 : 对 当下 实践 中 的 数学 教育 的 问题 与 现象 的 深层 思考 吸 待 加 强 . 在 各 种 数学 教育 行为 中 ， 我 们 不 仅 要 关注 其 正面 的 
效果 ,还 要 考虑 其 可 能 的 负面 效应 . 数学 教育 工作 者 需要 常常 自问 的 是 ， 自 己 的 数学 教育 观念 和 行为 是 否 适 当 ? 为 了 创建 坚 
实 有 效 的 数学 教育 实践 观 ， 构 建 适合 中 国 国情 的 数学 教育 学 科 体 系 已 成 为 当务之急 . 


关键 词 : 教育 ， 数 学 教育 ， 学 科 定 位 
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作为 一 名 数学 教育 工作 者 , 常常 感到 汗颜 和 窘迫 , 因为 
虽然 己 经 过 了 个 惑 之 年 , 却 依然 困惑 多 多 , 而 快 到 知 天 全 之 
年 ， 但 还 没有 感受 到 天 、 地 、 人 合 一 之 和 谐 与 美妙 ,而 这 种 
普通 的 困惑 和 忧虑 当然 也 不 仅仅 局 限于 自己 所 学 的 专业 , 但 
在 这 里 我 将 把 论题 局 限 在 教育 , 尤其 是 在 数学 教育 的 思考 层 
面 上 . 

这 种 由 来 已 久 的 困惑 和 忧虑 就 是 , 许多 数学 教育 行为 在 
主观 上 钙 想 当然 地 以 为 是 在 培育 英才 、 教 书 育 人 ,而 客观 上 
其 实 是 造成 了 伤害 . 也 许 , 我 们 的 数学 教育 工作 者 辛 辛 苦 苦 
所 做 的 〈 某 些 ) 事情 〈 对 于 中 学 教师 而 言 , 可 以 用 含辛茹苦 、 
精 疫 力 纪 来 形容 其 工作 性 质 和 状态 )， 但 在 实际 效果 上 ， 由 


”于 日 瘟 庸俗 的 社会 价值 取向 和 导论 导向 的 共同 作用 , 我 们 的 


数学 教育 工作 者 在 现实 的 数学 教育 实践 中 所 《被 迫 或 无 奈 ) 
采取 的 某 些 数学 教育 行为 对 于 我 们 的 下 一 代 〈 祖 国 的 花 采 ) 
造成 的 却 是 或 多 或 少 的 、 或 明显 或 潜在 的 智力 损害 、 心 理 创 
伤 以 及 好 奇 心 的 泥 灭 . 

这 决 不 是 危 言 符 听 ! 一 直 以 来 ,我 们 教育 工作 者 引 以 为 
豪 的 就 是 桃李 满 天 下 ， 所 谓 “ 桃 李 不 言 ， 下 自 成 蹊 ”， 训 无 
疑问 ,国家 建设 所 需要 的 大 量 栋梁 之 材 , 应 归功 于 无 数 辛勤 
劳 藻 的 数学 教师 . 然而 ， 作 为 数学 教育 工作 者 ， 我 们 不 能 仪 
仅 陶醉 在 人 类 灵魂 工程 师 的 美誉 所 营造 的 幻觉 之 中 , 而 应 该 
在 较 深 层面 上 和 较 宽 阔 的 范围 内 反思 在 被 想象 成 美好 和 着 
意 的 教育 愿望 和 初 囊 后 面 , 我 们 的 教育 理念 和 行为 是 否 适 当 
的 问题 . 


1 什么 是 教育 和 数学 教育 


关于 教育 这 一 社会 现象 ， 有 一 个 想法 在 脑海 里 蒙 绕 已 
久 : 任何 教育 思想 及 其 实施 ， 如 果 不 愤 (比如 错误 的 教育 思 
想 和 失当 的 教育 行为 )， 便 会 沦落 成 为 一 种 强制 和 灌输 ， 严 
重 了 就 变 成 了 对 于 人 的 一 种 奴役 . 不 幸 的 是 , 在 基础 教育 阶 
段 ， 有 许多 《频频 发 生 的 ) 这 样 的 失误 . 例如 ,在 高 中 阶段 
《基本 上 都 是 在 高 二 第 一 学 期 就 开始 ) 实施 的 文理 分 科 是 最 
严重 的 教育 失当 行为 之 一 . 由 于 文理 分 科 , 知识 的 偏见 和 入 
缺 很 快 就 被 强化 并 形成 了 . 由 于 文理 分 科 , 知识 的 整体 性 和 
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文化 的 统一 性 被 破坏 了 , 对 学 生 而 言 , 文理 分 科 的 恶果 是 形 
成 了 带 有 偏见 的 知识 观念 和 病态 的 知识 结构 .更 为 严重 的 
是 , 这 种 被 教育 思想 与 行为 所 强化 的 知识 偏见 如 果 得 不 到 矫 
正 ， 将 会 伴随 其 一 生 . 

众所周知 , 当代 人 类 文化 所 面临 的 一 个 主要 威胁 就 是 科 
学 文化 与 人 文 文化 的 分 离 ， 而 致力 于 消除 科学 隔 阅 、 促 成 人 
文 知识 与 科学 知识 的 交融 早 就 成 为 许多 有 识 之 士 的 共识 .里 
在 20 世纪 初 , 鲁迅 先生 就 对 这 个 问题 有 精辟 的 见解 . 在 “而 
已 集 。 读 书 杂 谈 ” 里 ， 和 鲁迅 先 生 写 道 :“ 我 现在 是 说 ， 爱 看 
书 的 青年 , 大 可 以 看 看 本 分 以 外 的 书 .…… 大 可 以 看 看 各 样 的 
书 ， 即 使 和 本 专业 毫 不 相干 的 ， 也 要 泛 览 ， 譬如 学 理科 的 ， 
偏 看 看 文学 书 ， 学 文学 的 ， 偏 看 看 科学 书 ， 看 看 别人 在 那里 
研究 的 ， 究 竟 是 怎么 一 回 事 .这 样子 ， 对 于 别人 ， 别 事 ， 可 
以 有 更 深 的 了 解 .” 钙 这 是 多 么 深邃 的 见识 啊 ! 可 惜 的 是 ， 
即使 在 21 世纪 的 今天 ， 我 们 的 高 中 教育 却 因 高 考 的 需要 ， 
在 高 二 就 开始 强行 分 科 , 使 其 中 某 科 的 学 生 失 去 了 获得 另 一 
科 最 基本 知识 和 素质 的 机 会 . 由 于 高 中 阶段 的 文 、 理 科教 学 
知识 许多 尚 属于 初步 和 启蒙 教育 的 范围 , 还 没有 进入 到 专业 
化 的 层面 , 从 素质 教育 的 角度 看 , 是 应 该 面 对 所 有 受 教育 者 
的 . 而 其 中 一 科 的 内 容 绝 不 应 该 成 为 另 一 科学 生 的 知识 空白 
和 盲点 . 所 以 ， 可 以 毫 不 压 张 地 说 ， 无 论 是 对 个 人 、 民 族 和 
国家 而 言 ， 文 理 分 科 的 结果 都 将 会 是 灾难 性 的 ， 

在 数学 教育 中 , 类 似 上 述 的 病态 做 法 是 时 有 发 生 并 经 党 
会 出 现 的 . 例如 , 在 小 学 阶段 让 学 生 学 习 那 些 在 高 中 甚至 在 
大 学 阶段 才学 习 的 数学 概念 和 知识 , 像 数论 的 某 些 概念 、 线 
性 规划 之 类 的 素材 和 某 些 形式 化 的 材料 等 . 这 种 拔 苗 助长 的 
方式 除了 可 能 毁 掉 学 生 天 然 的 好 奇 心 之 外 ， 没 有 任何 作 
用 . 再 比如 ， 那 些 所 谓 的 数学 应 用 和 建 模 题目 ， 有 些 远 远 超 
出 了 学 生 的 生活 背景 和 学 科 知识 范围 , 有 的 则 娇 揉 造作 , 虚 
假 至 极 . 另 一 个 极端 则 是 由 于 贯穿 了 某 些 所 谓 的 新 理念 而 导 
致 对 课程 的 庸俗 化 、 教 条 主义 、 形 式 主义 和 浅 表 化 理解 ,使 
学 生 错过 了 相应 的 数学 思维 训练 和 必要 的 数学 能 力 的 获 
得 . 例如 在 学 生 最 适宜 学 习 逻 辑 推理 并 形成 形式 运 演 能 力 的 
时 候 ， 却 得 不 到 相应 的 思维 活动 ， 就 是 初中 新 课程 “几何 ” 
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知识 教学 被 削弱 之 后 最 容易 产生 的 不 良 后 果 . 还 有 课程 与 考 
试 〈 尤 其 是 中 、 高 考 ) 的 长 期 分 离 ， 也 是 一 个 值得 注意 的 怪 
现象 , 教材 中 的 题目 看 起 来 好 像 难度 并 不 很 高 , 但 是 所 有 的 
应 试 教育 者 和 应 试 者 都 明白 , 仅仅 做 好 课本 题目 是 根本 无 法 
潇洒 地 迎接 高 考 的 . 

在 我 们 国家 , 数学 课程 应 该 如 何 设置 ? 是 一 个 极其 重要 
且 需 要 投入 相当 学 术 资 源 来 加 以 研究 的 课题 ， 这 主要 是 因 
为 ， 数 学 是 一 个 专业 化 程度 和 抽象 程度 都 相当 高 的 学 科 ,， 当 
人 们 试图 把 数学 变 成 一 门 课程 的 时 候 , 究竟 应 该 教授 些 什 么 
内 容 ? 学 生 能 够 学 会 什么 内 容 ? 以 及 如 何 教会 的 问题 都 是 
相当 复杂 的 . 而 十 分 遗憾 的 是 ， 以 往 直 到 现在 ， 人 们 对 此 的 
做 法 经 常 是 相当 随意 、 简 单 化 和 草率 的 . 

而 在 更 广泛 的 数学 教育 领域 , 许多 习 以 为 营 的 理念 和 做 
法 其 实 是 很 难 经 得 住 推敲 和 质疑 的 , 例如 ， 很 久 以 来 ， 本 人 
就 一 直 在 考虑 这 样 几 个 相关 问题 : 为 什么 非 要 让 那么 多 学 生 
学 习 那 么 多 、 那 么 难 的 数学 呢 ? 这 其 实 是 不 必要 的 ! 而 且 还 
要 他 们 学 得 都 很 好 ,这 其 实 是 不 可 能 的 ! 否则 就 被 归 为 “ 差 
生 ” 行 列 ， 较 雅 的 称呼 是 “学 困 生 ”或 “后 进 生 ”， 其 实 这 
是 很 不 应 该 的 ! 
2 救 救 孩子 一 一 别 让 数学 教学 活动 变 成 对 人 的 一 

种 推 残 


伴随 着 某 些 莫名 的 观念 , 长 久 以 来 , 中 国 的 数学 教学 活 
动 就 生出 了 不 少 怪 病 并 形成 闫 疾 ! 其 中 之 一 就 是 过 量 的 数学 
教学 活动 , 尤其 是 学 生 的 作业 量 过 大 (当然 也 就 伴随 者 教师 
的 批改 作业 时 间 过 多 )! 有 时 候 几 乎 占据 了 学 生 课 外 作业 的 
一 半 以 上 时 间 ., 这 样 做 ， 首 先是 造成 了 不 公平 . 学 生 做 数学 
题目 所 用 时 间 过 多 ， 鼎 用 了 学 生 学 习 其 它 科目 的 时 间 , 进而 
形成 学 生 数学 并 不 优秀 ， 而 整体 知识 又 出 现 失 衡 的 不 利 局 
面 . 其 次 ， 加 重 了 学 生 的 学 习 负 担 . 数学 作业 ， 一 般 都 有 一 
定 难度 , 而 大 量 作业 的 结果 容易 造成 学 生 的 疲劳 感 和 厌 学 情 
绪 . 令 人 欣喜 的 是 ,国内 数学 教育 界 的 有 识 之 士 已 经 注意 到 
这 个 问题 的 严重 性 并 开展 了 相关 的 研究 . 正 是 在 这 个 意义 
上 , 我 们 就 会 更 进一步 体会 到 近年 来 在 全 国 范围 内 开展 的 教 
育 科 学 “十 五 ” 规划 重点 课题 “数学 教学 效率 论 ” 研 究 及 其 
成 果 对 于 遇 制 上 述 顽 疾 , 还 教师 和 学 生 一 个 健康 、 和 谐 的 教 
学 环境 和 心理 氛围 是 多 么 地 必要 和 重要 呈 . 

比 过 多 的 作业 量 更 令 人 困惑 的 是 , 在 各 种 考试 中 , 数学 
经 常 是 以 难题 、 怪 题 欠 出 ， 最 终 拉 人 分 数 的 面目 出 现 的 . 如 
果 碰 巧 某 一 年 考试 的 数学 题目 简单 了 , 那 接 下 来 的 一 年 也 一 
定 会 加 大 难度 , 直到 大 家 叫苦 不 和 迭 , 然后 进入 下 一 次 难度 循 
环 . 这 让 人 很 纳闷 ， 为 什么 数学 命题 者 要 充当 “科举 制度 ” 
的 急 先锋 呢 ? 本 来 , 在 基础 教育 中 , 数学 应 该 被 定位 于 运 惑 
学 生 基 本 素质 的 目标 之 列 , 比如 让 学 生 形 成 一 种 基本 的 科学 
和 文化 观念 , 一 种 看 待 世界 的 角度 , 一 种 良好 的 思维 方式 和 
态度 ,具备 必要 的 分 析 与 解决 理论 与 现实 问题 的 知识 、 技 能 
和 能 力 ， 一 种 初步 的 审美 理念 ， 一 种 基本 的 《生活 与 工作 ) 
数学 经 验 等 ， 就 是 很 好 的 目标 取向 . 但 事实 上 ， 数 学 却 早已 
远 远 偏离 了 上 述 基 本 目标 ,成 为 大 量 强化 训练 、 激 烈 芝 争 的 
各 种 考试 的 制胜 法 宝 代 名 词 . 我 们 不 禁 要 问 , 让 数学 在 本 来 
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就 名 声 不 佳 . 充 满 争议 的 各 种 考试 中 扮演 那么 面目 兰 猎 的 角 
色 有 什么 好 处 呢 ? 难道 仅仅 是 出 于 瓜分 “利益 > 这 块 蛋糕 的 
考虑 吗 ? 

这 里 , 我 们 除了 质疑 教育 行政 与 管理 部 门 究竟 为 什么 要 
如 此 “重视 ”数学 学 科 之 外 ， 还 不 由 得 要 质疑 那些 数学 题目 
的 研究 者 《命题 者 )， 你 们 这 些 数学 命题 者 的 数学 水 平 之 高 
当然 是 很 难 置 疑 的 , 但 你 们 把 学 生 想 得 跟 你 们 一 样 ,这 未 免 
有 些 太 天 真 ! 试想 你 们 几 十 年 处 心 积 虑 、 一 心 一 意 ， 把 中 学 
数学 的 那 点 内 容 炒 来 炒 去 ， 翻 个 底 朝 天 ， 各 种 套路 、 各 路 变 
换 和 人 花样 变化 都 悉数 尽 知 , 而 那些 才学 了 几 年 数学 的 学 生 如 
何 能 理解 并 把 握 得 那么 好 呢 ? 要 知道 , 数学 是 学 生 在 学 习 中 
花费 时 间 最 多 而 效果 相对 最 差 的 ! 这 里 我 们 有 必要 呼吁 的 
是 : 数学 不 能 成 为 学 校 教学 和 考试 中 的 霸王 学 科 ! 学 生 并 不 
是 仅仅 为 了 学 习 数 学 才 来 到 学 校 的 ， 而 学 生 除 了 数学 , 还 有 
许多 东西 要 学 ! 这 是 必须 记 住 的 ! 

我 们 应 该 让 学 生 在 毕业 之 后 , 对 数学 知识 和 数学 课堂 留 
下 美好 的 回忆 ， 或 者 是 深刻 的 思想 、 或 者 是 凝 炼 的 公式 、 或 
者 是 精妙 的 推理 、 或 者 是 美妙 的 图 形 、 或 者 是 奇特 的 数字 、 
或 者 是 有 用 的 模式 和 有 趣 的 图 表 . 但 实际 情况 却 远 非 如 此 乐 
观 . 当 某 些 非 官方 的 调查 显示 , 数学 是 学 生 在 学 校 里 最 厌恶 
的 学 科 之 一 的 时 候 ， 我 们 数学 教育 工作 者 难道 不 应 该 汗颜 
吗 ? 为 什么 要 让 孩子 们 回忆 起 在 学 校 里 学 过 的 课程 , 总 是 愉 
快 地 回想 起 在 篮球 场 上 的 巡 戏 打 闹 或 是 在 音乐 谍 上 的 引 咏 
高 歌 , 相反 却 总 要 对 数学 老师 厚 厚 的 眼镜 片 和 似乎 永远 也 做 
不 完 的 数学 题目 皱 起 眉头 呢 ? 

“ 救 救 孩 子 !"， 和 鲁迅 先生 当年 的 一 声呐 喊 ， 历 人 弥 新 ， 
至 今 仍 绕 梁 三 日 ,余音 不 绝 . 而 且 比较 而 言 ， 今 天 “ 救 救 孩 
子 ” 的 涵义 要 更 为 丰富 . 试想 一 下 ， 当 曾经 感受 着 数学 的 阳 
光 沐 浴 的 孩子 被 无 谓 的 难题 、 偏 题 和 怪 题 所 恐吓 的 时 候 , 天 
真 的 好 奇 心 和 求知 和 欲 就 伴随 着 走 梦 的 来 临 而 消失 在 漫漫 的 
黑夜 里 , 更 不 消 说 多 少 青春 年 华 被 消耗 在 无 谓 的 竞争 和 莫名 
其 妙 的 好 胜 心 当 中 ， 

遥想 20 世纪 前 半 叶 的 中 国 ， 虽 然 国家 积 贫 积 弱 ， 内 忱 
外 患 不 断 , 但 那 时 候 的 学 校 教育 在 理念 和 行为 方面 却 立 意 高 
远 ! 也 正 是 如 此 ,， 才 在 烽火 连天 的 抗战 年 代 , 在 那么 简陋 的 
条 件 下 培育 出 那么 多 世界 一 流 的 科学 家 和 一 大 批 栋梁 之 
材 . 著名 数学 家 华罗庚 当年 以 初中 毕业 文 插 登 入 清华 讲堂 ， 
被 破格 聘 为 教授 , 在 今天 有 可 能 吗 ? 有 些 后 来 著作 等 身 的 著 
名 人 文科 学 、 社 会 科学 学 者 当年 考取 北大 或 清华 等 名 校 的 时 
候 数学 成 绩 是 相当 的 差 , 但 学 校 却 最 后 录取 了 这 些 今 天 称 之 
为 候 科 的 学 生 . 以 今日 之 苛刻 的 取 才 标准 , 华罗庚 丽 怕 只 能 
继续 果 在 父亲 的 杂货 店 里 卖 香 烟 了 . 

有 些 历 史 与 事件 并 不 因为 逝去 已 久 而 变 得 模糊 . 有 时 候 
历史 惊人 的 相似 在 折磨 着 我 们 的 神经 ， 重 复 着 无 泰 的 叹 
息 . 面 对 中 国 大 陆 、 中 国 台 湾 、 日 本 和 韩国 学 生 在 各 种 国际 
数学 竞赛 和 测试 中 的 屡 获 高 分 ， 某 些 人 兴奋 了 、 交 醉 了 . 东 
亚 考试 文化 在 国际 上 出 名 了 . 其 实 对 于 上 述 现象 , 我 们 究竟 
是 该 庆幸 还 是 该 后 怕 昵 ? 如 果 我 们 注意 到 在 这 一 文化 区 域 
很 少 出 现 费 尔 兹 奖 等 数学 大 奖 的 获得 者 ， 尤 其 是 中 国 大 陆 ， 
几乎 没有 完全 是 土生 土 长 的 获奖 者 《有 些 是 生 于 斯 , 成 名 于 
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欧美 的 )， 我 们 又 该 做 何 感 想 ， 这 真是 一 个 可 怕 的 迟 论 . 

如 果 我 们 仅仅 是 为 了 那些 在 数学 上 超常 的 孩子 , 我 们 或 
许 并 没有 必要 兴 师 动 众 地 从 小 学 就 开始 那么 大 规模 的 既 有 
些 严酷 无 情 又 有 点 滑 智 可笑 的 奥数 训练 . 有 必要 让 那么 多 小 
学 生 牺 牲 节假日 和 童年 的 快乐 去 学 那些 对 他 们 来 说 无 疑 是 
拔 苗 助 长 式 的 数学 训练 题 吗 ? 一 般 而 言 , 当 某 种 成 绩 的 取得 
是 以 过 多 的 、 甚 至 惨重 的 付出 为 代价 《比如 高 考 之 后 时 有 成 
绩 不 佳 的 学 生 自 寻 短 见 的 惨剧 发 生 )， 当 某 种 成 绩 的 取得 是 
以 人 性 的 麻木 以 及 好 麻 心 的 丧失 换 来 的 时 候 , 我 们 应 该 坚决 
地 对 此 说 不 . 事实 上 ,被 许多 人 所 畦 嫂 乐 道 的 所 谓 东 亚 ( 考 
试 ) 文化 已 经 到 了 在 理念 上 被 据 弃 的 时 候 了 ， 

如 果 我 们 的 教育 工作 者 在 不 经 意 间 给 学 生 造 成 了 损伤 ， 
我 们 应 该 躬 身 自 间 ,， 深 刻 反 省 . 如 果 我 们 没有 给 学 生 留 下 任 
何 印象 ,那么 同样 是 遗憾 的 . 当 一 届 一 届 的 学 生 离 开 数学 课 
笔 ,， 走 同 现 实生 活 之 后 ,我 们 的 教师 大 概 不 应 该 有 崔 泪 那 种 
“ 昔 人 已 乘 黄 稚 去 ， 此 地 空余 黄 稚 楼 ”的 感叹 . 知识 被 100% 
地 还 了 回来 ， 鹤 外 涛 声 依 旧 ， 而 窗 内 读书 声 依 旧 ! 你 还 是 原 
来 的 你 , 我 还 是 原来 的 我 ! 什么 都 没有 改变 , 真是 呜呼 记 哉 ! 


3 ”数学 教育 向 何 处 去 


鉴于 教育 与 数学 教育 的 种 种 问题 和 令 人 忧虑 的 现象 , 数 
学 教育 该 网 何 处 去 呢 ? 

外 部 的 因素 园 然 是 造成 数学 教育 经 常 偏 离 正 确 轨道 的 
重要 原因 , 但 我 们 却 很 少 能 改变 外 部 环境 . 当 竞 争 日 趋 激 烈 ， 
高 考 日 益 被 异化 的 时 候 , 我 们 的 某 些 教育 工作 者 只 要 不 是 在 
雪上 加 霜 或 火 上 谱 油 就 很 不 错 了 . 奶 溯 那些 不 当 数 学 教育 行 
为 ， 我们 发 现 , 有 相当 部 分 的 原因 是 因为 许多 数学 教育 工作 
者 自身 并 没有 形成 恰当 的 数学 教育 思想 (当然 也 包括 数学 思 
想 和 教育 思想 在 内 )， 例 如 ， 有 许多 由 来 已 久 的 数学 教育 教 
和 条， 一直 以 直接 或 间接 的 方式 控制 着 数学 教师 的 思想 与 行 
为 ， 比 如 “知识 中 心 尖 “分 数 至 上 ”“ 能 力 第 一 人 “标准 答 
案 ”"“ 勤 学 苦 练 必 有 成 效 ”"， 等 等 . 

与 一 般 的 认为 理论 与 实践 的 关系 是 前 轻 后 重 或 前 重 后 
轻 的 看 法 不 同 ， 我 们 认为 ,， 中国 数学 教育 在 实践 性 和 理论 性 
方面 都 是 不 足 的 ， 

就 实践 和 实验 研究 来 说， 当下 被 冠 之 以 “实验 研究 ”或 
“实证 研究 ”头衔 的 研究 ， 也 是 距离 现实 和 实践 相当 的 遥 
远 . 有 些 数学 教育 实验 研究 , 无 视 我 国 社会 、 文 化 的 特殊 性 ， 
无 钢 真实 的 数学 教育 境遇 要害 问题 和 焦点 问题 , 把 某 些 ( 仅 
仅 是 某 些 ) 流行 的 西方 数学 教育 《研究 ) 范式 当 作 放 之 四 海 
而 几 准 的 教条 ， 盲 目 引 进 ， 削 足 适 履 ， 简 单 对 比 、 类 比 或 重 
复 ， 进 而 匆匆 得 出 简单 结论 ， 并 美 其 名 昌 “ 国 际 比 较 研 究 ” 
和 “与 国际 接轨 ”， 并 声言 已 达到 了 所 谓 的 学 术 “ 规 范 性 ” 
其 实 只 是 一 已 之 见 、 一 家 之 言 . 此 种 所 谓 的 比较 教育 研究 既 
无 多 少 学 术 价值 ， 也 无 任何 实践 意义 ， 大 可 以 作 休止 状 . 

中 国 的 国情 是 ，( 数 学 ) 教育 资源 存在 着 巨大 的 差异 ， 
这 种 差异 甚至 要 比 某 些 被 演 染 的 中 外 差异 还 要 大 得 多 . 当 某 
些 研 究 者 在 哄 喉 不休 地 大 谈 多 媒体 教学 的 优势 时 , 似乎 不 应 
该 忘记 在 某 些 贫 困 地 区 , 孩子 们 还 只 能 把 膝盖 当 课 果 在 上 面 
写字 ,更 不 用 说 使 用 计算 机 了 . 更 让 人 忧虑 的 还 不 是 教学 设 
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备 等 硬件 的 匮乏 ,而 是 师资 不 足 和 师资 总 体 素质 偏 低 ， 而 且 
农村 和 偏远 地 区 的 教师 还 在 不 断 流 失 . 与 之 相应 的 是 近年 来 
越 来 越 多 的 优秀 教师 调 往 大 、 中 城市 的 重点 学 校 . 在 中 国教 
育 界 ， 这 种 “ 马 太 效应 ”正在 越 演 越 烈 . 

就 理论 探索 而 言 , 理论 思维 的 价值 是 无 论 如 何 估 计 都 不 
会 过 高 的 . 恩格斯 在 《自然 辩证 法 》 里 的 一 名 名言“ 一 个 民 
族 想 要 站 上 科学 的 各 个 高 峰 ， 就 一 刻 也 不 能 没有 理论 思 
维 ” 忆 ， 应 该 成 为 我 们 重要 的 研究 指南 之 一 ,在 数学 教育 研 
究 中 , 必须 给 理论 思维 留 下 充分 的 余地 , 并 进一步 协调 理论 
研究 与 实践 研究 的 关系 ， 

一 直 以 来 ， 中 国 数学 教育 的 理论 研究 在 经 历 了 和 奋进、 观 
望 、 迷 茫 和 沉寂 等 不 同 的 阶段 . 暮 然 回 首 ， 盘 点 一 番 ， 却 发 
现 真正 属于 自己 的 东西 ， 值 得 留存 和 能 够 留存 的 东西 并 不 
多 . 难道 不 是 吗 ? 在 几 十 年 的 时 间 里 , 我 们 的 教育 和 数学 教 
育 经历 了 太 多 的 沧桑 和 变故 . 仅仅 把 时 间 限 定 在 20 世纪 50 
年 代 之 后 ， 先 是 极力 追捧 苏联 模式 , 却 由 于 意识 形态 的 分 上 层 
而 渐 趋 冷漠 ，20 世纪 60 年 代 至 70 年 代 封 于 国 门 的 “独立 
自主 ”， 中 国教 育 的 情形 就 不 必 言 表 了 .20 世纪 80 年 代 以 
来 ， 美 、 日 、 欧 洲 甚至 澳大利亚 、 韩 国 、 新 加 坡 等 国 和 中 国 
台湾 、 香 港 等 地 区 的 数学 教育 成 果 相 继 鱼贯 而 入 , 被 介绍 进 
来 . 但 大 多 是 风光 一 时 之 后 便 销 声 匿 迹 . 

具体 到 数学 教育 的 理论 研究 中 , 人 们 有 时 候 游 飞 于 心理 
学 和 当时 的 时 及 学 科 (如 三 论 ) 之 间 ， 有 时 候 匆忙 地 在 传统 
与 西方 之 间 穿 梭 ， 有 时 候 又 跳跃 于 时 竖 理 论 之 间 . 纵 观 20 
世纪 80 年 代 以 来 的 中 国 数学 教育 研究 ， 引 进 的 理论 也 够 让 
人 眼花 综 乱 的 了 ,但 真正 适合 的 , 却 几 乎 从 来 没有 找到 过 .就 
像 是 一 场 庙会 ， 虽 然 也 很 热闹 ， 看 点 也 不 少 ， 但 一 阵 热闹 之 
后 ,一 切 好 像 不 过 是 过 眼 烟 云 .虽然 引进 与 借鉴 都 是 必要 的 ， 
而 且 永 远 都 是 很 重要 的 , 但 我 们 不 要 把 问题 简单 化 ,尤其 不 
要 指望 那些 看 起 来 是 邦 眼 的 、 绚 丽 的 , 但 终究 是 一 水 随 风 四 
处 昧 零 的 伦 , 因为 它 没有 属于 自己 生长 的 种 子 . 气候 和 土壤 ， 
所 以 是 不 会 在 中 国 的 土地 上 生根 、 开 花 和 结果 的 . 


4 中 国 数学 教育 的 学 科 定 位 和 自我 生长 


中 国 数学 教育 的 现实 境遇 迫使 我 们 必须 认真 考虑 建立 
中 国 的 数学 教育 理论 体系 问题 . 当下 ,首先 需要 解决 学 科 定 
位 和 建设 的 问题 ， 并 逐步 形成 良好 的 学 术 生 长 机 制 . 具体 看 
来 ， 要 解决 并 处 理 好 以 下 几 个 重要 关系 和 问题 ; 

第 一 , 数学 教育 应 该 有 自己 独特 的 理论 研究 范式 和 研究 
主题 . 

数学 教育 界 的 有 识 之 士 早已 经 看 到 数学 教育 不 等 于 数 
学 加 教育 , 数学 和 教育 作为 数学 教育 理论 与 实践 必须 考虑 的 
两 个 重要 因素 , 其 间 的 关系 对 于 理解 数学 教育 的 本 质 是 至 关 
重要 的 , 而 数学 教育 如 何 树立 自己 学 科 的 独特 性 ,如 何 建立 
自己 的 理论 研究 范式 并 确立 自己 的 研究 主题 , 也 首先 需要 解 
决 好 数学 与 教育 的 关系 问题 . 而 实际 上 ,这 个 问题 并 没有 被 
很 好 地 解决 . 例如 ， 具 体 在 学 科 定位 〈 地 位 )》 上， 数学 教育 
有 时 候 所 表现 出 来 的 尴 炊 局 面 是 显而易见 和 众所周知 的 . 在 
相当 长 的 一 段 时 间 内 ， 数 学 教育 摇摆 于 数学 与 教育 之 间 , 结 
果 向 党 是 ， 数 学 教育 无 法 准确 定位 自己 的 学 科 ! 


万 方 数据 


第 工期 1 


究 其 原因 , 我 们 就 可 以 发 现在 以 往 的 数学 教育 研究 范式 
中 存在 着 两 种 倾向 . 一 个 倾向 是 偏向 于 从 教育 学 的 一 般 理 论 
去 考察 数学 教育 , 这 当然 不 失 为 一 种 选择 ,但 对 于 推进 数学 
教育 的 更 进一步 研究 , 对 于 建立 独特 的 数学 教育 理论 研究 范 
式 ,一 般 教育 学 的 角度 太 过 宽泛 ,无 法 深入 到 数学 教育 的 内 
在 问题 、 特 殊 问题 和 具体 问题 ， 实 际 结果 往往 是 隔 靴 援 六 
难以 触及 并 解决 数学 教育 的 本 质问 题 ; 另 一 个 倾向 是 只 考虑 
数学 的 一 面 ,而 不 顾 其 在 教育 、 课 程 、 教 学 和 学 习 过 程 中 的 
可 能 性 . 比如 有 些 数学 家 有 时 候 会 根据 自己 的 个 人 经 验 发 表 
一 些 关于 数学 教育 和 教学 的 看 法 , 这 些 看 法 更 多 地 是 从 数学 
的 学 科 这 一 角度 出 发 考虑 相关 问题 的 , 只 能 说 是 一 些 可 资 借 
鉴 的 观点 和 角度 , 而 不 能 就 认为 是 提供 了 关于 数学 教育 问题 
的 真知 灼 见 和 人 金玉 和 良言, 为 了 克服 上 述 两 种 倾向 ,数学 与 教 
育 的 关系 问题 的 一 个 重要 突破 在 于 要 超越 数学 教育 一 数 学 
十 教育 的 简单 到 加 模式 , 从 多 学 科 的 角度 吸取 并 借鉴 有 益 的 
研究 范式 和 方法 ， 实 现 学 科 的 增值 效应 ， 

第 二 , 要 发 现 并 揭示 数学 教育 特有 的 内 在 矛盾 和 数学 教 
育 运 作 的 内 在 规律. 

进而 , 为 了 建立 数学 教育 独特 的 理论 研究 范式 ， 就 应 该 
致力 于 探索 数学 教育 自己 的 研究 主题 和 研究 方法 , 发 现 并 揭 
示 数 学 教育 特有 的 内 在 矛盾 和 数学 教育 运作 的 内 在 规律 . 为 
此 ， 需 要 处 理 好 以 下 3 种 关系 ; 

一 是 ,解决 好 一 般 规律 与 特殊 规律 的 关系 ,要 把 两 者 相 
结合 ， 重 在 特殊 规律 ， 

数学 教育 既 有 --- 般 教育 学 的 规律 性 , 又 有 自己 的 特殊 规 
律 性 . 而 只 有 把 两 者 有 机 地 结合 起 来 , 才能 真正 揭示 数学 教 
育 的 学 科 规 律 性 . 其 中 , 尤其 要 在 两 者 结合 的 过 程 中 更 加 重 
视 数 学 教育 自己 的 特殊 规律 . 随 着 更 多 的 特殊 规律 被 揭示 出 
来 ， 数 学 教育 的 理论 范式 才 会 有 显示 出 自己 的 独特 性 . 

二 是 ， 要 解决 好 传统 、 继 承 与 创新 、 发 展 的 关系 ， 重 在 
创新 发 展 . 

从 纵向 看 ， 数学 教育 的 学 科 建 设 需要 处 理 好 传统 、 继 承 
与 创新 、 发 展 的 关系 . 中 国 的 数学 教育 曾 有 十 分 优良 的 传统 ， 
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但 在 新 的 历史 背景 下 ， 在 观念 、 课 程 、 教 学 环境 、 教 学 方式 
都 经 常 发 生 改 变 的 情况 下 , 如 何在 继承 并 保持 传统 中 可 取 之 
处 的 同时 ， 转 变 观念 ,更 新 思维 方式 ， 敢 于 创新 ， 勇 于 创造 ， 
就 成 为 十 分 重要 的 选择 ， 

三 是 ， 要 解决 好 引进 、 吸 收 与 自我 生长 的 关系 ， 重 在 上 自 
我 生长 . 

从 横向 看 ,中 国 数学 教育 要 在 引进 、 吸 收 国外 数学 教育 
理论 和 经 验 的 前 提 下 ， 不 断 促 进 中 国 数学 教育 的 自我 生 
长 . 要 逐步 形成 自己 的 、 新 的 学 科 生 长 点 和 独特 的 数学 教育 
文化 .由 于 长 期 以 来 中 国 数学 教育 一 直 被 原创 性 荐 乏 困扰 
着 ， 因 此 ， 与 上 述 继承 与 发 展 的 关系 一 样 ， 创 新 性 也 应 该 成 
为 数学 教育 自我 生长 过 程 中 所 必须 坚持 的 原则 ， 

第 三 , 必须 切实 关注 正在 实施 数学 教育 的 教师 和 接受 数 
学 教育 的 学 生 ! 

数学 教育 工作 者 , 尤其 是 师范 院 校 从 事 数 学 教育 的 教学 
与 研究 人 员 ,， 不 能 只 在 象牙 塔 里 做 文章 . 要 关注 重大 的 、 基 
本 的 数学 教育 理论 与 现实 问题 . 例如 当前 数学 课程 与 改革 问 
题 ， 随 着 实施 的 进程 , 所 显现 的 正面 与 负面 效果 将 会 越 来 越 
明显 , 因此 必须 予以 更 大 程度 的 重视 . 随 着 课程 标准 的 实施 ， 
数学 教学 会 有 怎样 的 实践 效果 ? 其 风险 应 如 何 估计 ? 如 果 
数学 课 改 无 法 如 预期 那样 成 功 , 那么 应 该 如 何 应 对 ? 长 远 地 
看 , 再 下 一 轮 的 数学 课程 改革 应 该 如 何 开展 ? 这 些 都 是 十 分 
迫切 的 数学 教育 研究 课题 . 

第 四 ， 树 立 优良 的 学 术 风 尚 ， 追 求 高 远 的 学 术 境界 ， 保 
有 基本 的 学 术 道 德 . 

为 了 建立 中 国 数学 教育 的 研究 范式 , 需要 树立 良好 的 学 
术 风 气 和 健康 的 学 术 风 尚 .包括 求 真 务实 .自由 的 研究 精神 ， 
客观 公正 的 研究 态度 ， 人 允许 多 样 的 研究 方法 . 在 实验 设计 、 
实验 过 程 中 以 及 数据 的 收集 和 处 理 等 环节 上 不 弄虚作假. 在 
学 术 交 流 与 合作 中 ， 建 立 良性 的 学 术 批评 机 制 . 不 结 党 朋 ， 
不 拉 大 旗 作 虎 皮 ， 不 恶 语 伤 人 ， 襟 怀 大 度 ， 宽 以 待人 ， 以 理 
服 人 ， 尊 重 他 人 研究 成 果 . 
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摘要 : 中 国 近 现代 数学 和 数学 教育 发 展 的 史学 研究 越 来 越 受 到 广大 学 者 的 重视 . 从 文化 传统 的 视角 看 待 中 国 近 现代 数学 
和 数学 教育 发 展 ,， 可 以 得 出 如 下 思考 : 〈1) 数学 史 的 教育 中 应 突出 中 西数 学 的 文化 差异 以 及 这 种 差异 对 数学 家 成 长 造成 的 影 
响 . 〈2) 数学 教育 应 当 加 强 数学 哲学 方面 的 研究 和 教学 . (3) 数学 教育 应 当 加 强 数 学 文化 方面 的 研究 与 教学 . 
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中 国 古 代数 学 曾 取 得 过 辉煌 的 成 就 , 数学 教育 也 曾 在 中 
国文 化 传统 的 影响 下 以 独特 的 形式 得 到 了 很 好 的 发 展 呈 .以 
《几何 原本 》 传 入 中 国 为 开端 ， 西 方 数学 开始 成 体系 地 进入 
中 国 , 尤其 是 在 狐 片 战争 之 后 , 中 国 的 数学 和 数学 教育 形式 
开始 了 与 西方 的 融合 历程 .但 是 ,中 国文 化 传统 中 还 存 有 “ 技 
艺 致 用 ”的 实用 主义 价值 观念 沁 ， 如 何 与 西方 数学 理性 、 数 
学 精神 相 结合 , 仍 是 值得 思考 和 研究 的 问题 ,本文 将 主要 讨 
论 辛 亥 革命 之 后 到 建国 前 后 , 中 国 数学 教育 中 数学 价值 观 的 
变化 ， 


1 中 国 近 现代 数学 教育 发 展 简 析 


脾 片 战争 以 后 , 中 国 开始 引入 西方 的 数学 教育 内 容 和 模 
式 ,， 开始 颁布 各 种 效仿 西方 数学 教育 的 学 制 ， 兴办 各 种 形式 
的 学 堂 ， 但 是 ， 在 儒家 “经 世 致 用 ”思想 影响 下 的 清末 数 
学 教育 的 内 容 是 以 实际 问题 为 导 引 , 以 计算 规律 为 中 心 的 形 
式 ， 目 的 是 学 习 “ 师 夷 长 技 以 制 夷 ”的 技艺 ， 其 教育 观念 始 
终 带 有 中 国文 化 传统 的 烙印 . 数学 史学 家 李 兆 华 先生 在 他 的 
著作 《中 国 近代 数学 教育 史 稿 》 中 论述 了 近 现 代数 学 教育 的 
发 展 并 指出 ,在 当时 “数学 教育 之 目的 是 训练 一 种 技能 ， 以 
为 工艺 制 器 ， 经 世 致 用 之 具 ， 而 不 是 训练 科学 精神 与 方法 ， 
籍 以 提高 人 才 的 素质 . 清末 接收 数学 教育 的 人 数 不 少 ,而 数 
学 研究 成 就 不 显著 ， 是 与 当时 数学 教育 观念 之 浅 陋 有 天 ” 

对 于 只 求 “ 技 艺 致 用 ”的 数学 教育 在 鸦片 战争 之 后 几 个 
阶段 的 数学 教育 发 展 我 们 也 可 以 发 现 如 下 3 个 明显 的 特征 : 

(1) 早期 的 数学 家 、 数 学 教育 没有 涉及 西方 数学 与 西方 
文化 传统 的 关系 ， 

辛亥 革命 之 后 , 中 国 数学 界 发 生 很 大 变化 , 每 年 都 派出 
留学 生 ， 留 学 生 们 学 成 回国 之 后 ， 努 力 普 及 现代 数学 知识 ， 
兴办 数学 教育 ,出 版 科技 刊物 ,并 开始 创办 科学 学 会 和 研究 
所 . 他 们 成 为 中 国 现代 数学 教育 的 拓荒 者 .先驱 者 和 领导 兰 ， 
同时 也 是 中 国 最 早 一 批 的 数学 家 和 数学 教育 家 , 对 中 国 现代 
数学 和 数学 教育 的 发 展 起 到 了 坚实 的 呐 基 作用 . 比如 :从 美 、 
法 、 英 、 日 等 国 留学 归来 的 胡 明 复 、 姜 立夫 、 熊 庆 来 、 陈 建 
功 、 苏 步 青 等 ， 先 后 在 天 妾 、 武 汉 、 杭 州 、 广 州 等 地 建 这 了 
数学 系 , 开设 一 些 现 代数 学 的 课程 . 此 时 应 邀 到 华 讲 学 的 各 
国 数学 教育 家 也 纷 至 查 来 , 给 过 去 闭关 自 守 的 数学 和 数学 教 
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育 带 来 了 难得 的 现代 气息 六. 但 是 ， 早 期 的 数学 家 们 自己 都 
是 怀 着 修身 、 治 国 、 平 天 下 的 报 负 去 学 习 西 方 的 数学 ， 带 回 
来 的 只 是 西方 数学 的 内 容 、 教 材 、 数 学 专业 自身 的 方法 和 教 
育 形式 , 还 没有 来 得 及 深入 地 领悟 和 理解 西方 数学 和 西方 文 
化 传统 之 间 的 关系 , 也 没有 来 得 及 考虑 西方 数学 与 中 国文 化 
传统 之 间 融 合 , 中 国 的 文化 传统 对 学 习 西 方 数学 时 会 有 什么 
样 的 影响 , 故而 在 相当 长 一 段 时 间 内 虽然 学 习 和 传授 的 是 西 
方 的 数学 教学 内 容 , 但 是 仍 采 取 了 中 国 传统 的 记述 方式 , 使 
数学 的 学 习 和 教学 仍然 非常 繁琐 呈 . 

(2) 建国 前 后 ， 由 于 历史 的 原因 没 来 得 及 考虑 数学 与 文 
化 传统 的 关系 问题 . 

建国 前 后 ， 中 国 的 数学 家 大 量 流失 ， 建 于 1944 年 的 中 
央 研 究 院 昆明 数学 研究 所 迁 往 人 台湾 ， 随 着 新 中 国 的 成 艾 ， 数 
学 教育 才 得 到 了 较 好 的 发 展 ， 1949 年 11 月 成 立 了 中 国 科学 
院 ， 直 至 1952 年 我 国 出 台 了 新 中 国 第 一 份 教学 大 网 ， 道 循 
前 苏联 的 教学 模式 ， 重 视 概 念 教学 ， 注 重 科 学 上 的 严谨 性 ， 
强调 理论 联系 实际 名. 但 是 ， 由 于 历史 的 原因 ， 没 有 时 机 去 
考虑 西方 数学 与 西方 文化 传统 之 间 的 关系 以 及 西方 数学 与 
中 国文 化 传统 之 间 的 关系 , 进而 去 指导 我 们 的 数学 教育 . 20 
世纪 $0 年 代 末 期 ， 在 “大 规模 的 群众 性 运动 ”高 举 “ 破 除 
迷信 、 解 放 思 想 、 大 破 大 立 ” 的 旗帜 下 ， 我 国 进行 了 各 种 数 
学 教育 改革 试验 ， 中 国 出 现 了 空前 的 大 规模 数学 教育 研 
究 . 在 经 历 学 日 、 学 美 、 学 苏 之 后 ， 综 合 各 家 之 长 ， 逐 步 形 
成 了 我 国 数学 教育 自己 的 特点 和 风格 ， 不 仅 影响 了 20 世纪 
60 年 代 的 前 半期 ， 有 些 内 容 一 直 影 响 至 今 喇 . 在 此 期 间 , 我 
们 基本 没有 从 哲学 与 文化 传统 的 层面 对 西方 数学 的 作用 进 
行 思辨 ， 仍 是 在 方法 论 的 层面 研究 数学 教育 . 

(4) 近 三 十 年 来 对 西方 数学 与 西方 文化 之 间 的 关系 有 了 
新 的 理解 . 

近 三 十 年 来 , 我 国 的 数学 和 数学 教育 得 到 了 空前 的 改革 
与 发 展 ， 以 最 快 的 速度 追赶 着 世界 先进 水 平 , 中 国 的 数学 教 
育 家 们 开始 对 西方 数学 与 西方 文化 传统 之 间 的 关系 重视 起 
来 .Me。 克 菜 因 的 著作 及 西方 的 哲学 让 我 们 深刻 理解 了 西方 
数学 思想 在 西方 文化 中 的 作用 , 使 我 们 对 数学 与 现代 文化 之 
间 的 关系 有 了 全 新 的 认识 . 数学 作为 人 类 文化 的 一 个 重要 组 
成 部 分 :“ 数 学 一 直 是 形成 现代 文化 的 主要 力量 ， 同 时 又 是 
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这 种 文化 极其 重要 的 因素 ”"…. 中 国 的 数学 家 和 数学 教育 家 
们 所 开始 的 对 西方 数学 与 西方 文化 传统 之 间 关 系 的 研究 也 
大 都 追随 其 后 "， 从 不 同 的 侧面 不 断 提 出 自己 的 全 新 见 
解 . 近 两 年 , 开展 富有 中 国 特色 的 数学 文化 史 研 究 成 为 数学 
史 和 数学 教育 的 一 个 重要 方向 ， 


2 基于 文化 史 研 究 对 中 国 近 现代 数学 教育 的 审视 


纵 观 中 国 近 现代 数学 教育 的 发 展 史 , 可 发 现 两 个 鲜明 的 
特征 “: 其 一 是 中 国 古 代数 学 的 内 容 和 方法 的 废弃 ， 具有 千 
年 传统 的 数学 教育 内 容 和 方法 的 废止 ; 其 二 是 完全 按照 西方 
数学 的 内 容 和 方法 进行 数学 教育 . 可 谓 是 全 盘 的 、 彻 底 的 西 
化 , 虽然 近 百 年 来 中 国 的 数学 教育 完全 采用 了 西方 的 数学 教 
育 形 式 、 内 容 和 方法 , 但 却 无 法 改变 中 国 传统 文化 对 数学 的 
根深 蒂 固 的 “技艺 致 用 ”的 实用 主义 价值 观 . 正如 张 葛 宙 先 
生 所 说 :“ 从 西方 引进 的 数学 教学 不 可 避免 地 受到 中 国 传 统 
文化 的 制约 ， 打 上 了 “儒家 文化 ”的 烙印 , ”从 而 导致 我 
们 虽然 完全 照搬 了 西方 数学 教育 的 内 容 、 方 法 和 形式 , 但 是 
却 不 免 受到 了 中 国 传统 文化 观念 如 颂 家 的 “经 世 致 用 ”思想 
的 影响 和 制约 , 使 我 们 的 数学 教育 在 今天 变 为 一 种 带 有 中 国 
传统 数学 教育 实用 和 功利 思想 的 “ 兰 读 十 考试 "的 教育 形式 . 

关于 数学 文化 的 理论 研究 已 经 在 中 国 引 起 了 越 来 越 多 
的 关注 ,也 提出 了 很 多 富有 创造 性 、 对 数学 教育 发 展 起 到 积 
极 作用 的 研究 成 果 “. 但 是 ， 有 很 多 学 者 把 中 国 近 现 代数 
学 教育 等 同 于 西方 数学 教育 来 进行 研究 , 从 而 忽视 了 中 西 文 
化 传统 中 数学 价值 观 的 巨大 差异 , 忽视 了 中 国 传统 数学 价值 
观念 对 中 国 近 现代 数学 教育 西化 进程 的 影响 和 制约 . 西方 文 
化 中 的 数学 一 直 被 当 作 是 一 种 理念 、 一 种 精神 、 一 种 哲学 理 
性 进而 当 作 一 种 宗教 理性 , 而 这 样 一 种 数学 的 理性 精神 在 中 
国 的 文化 传统 中 是 不 存在 的 ; 中 国 的 传统 文化 的 数学 价值 观 
是 把 数学 作为 一 种 技艺 的 实用 主义 数学 价值 观 , 即 数学 不 是 
形 而 上 的 道 ,而 是 形 下 的 器 . 中 国 近 现 代数 学 教育 的 发 展 虽 
然 从 内 容 、 方 法 和 形式 上 学 习 了 西方 , 但 是 作为 技艺 应 用 的 
中 国 传统 数学 价值 观念 始终 影响 着 数学 教育 的 发 展 . 正 是 因 
为 只 注重 技法 层面 而 不 注重 精神 理念 、 哲 学 思考 的 做 法 , 才 
导致 了 西方 数学 教学 方法 传 到 中 国 后 就 成 了 一 种 考试 或 应 
试 的 教育 方式 . 

从 文化 传统 层面 审视 中 国 的 近 现代 数学 教育 的 经 验 、 理 
论 和 成 果 , 我 们 一 直 缺 乏 对 数学 理论 本 身 、 数 学 教育 的 价值 
及 数学 教育 应 具有 的 社会 文化 功能 方面 的 思考 , 很 少 考虑 数 
学 是 什么 ,数学 内 容 表现 的 是 什么 ,数学 的 作用 在 哪里 这 样 
一 些 形 而 上 的 哲学 问题 . 徐 文彬 、 喻 平 先生 对 中 韩 两 国 数学 
教育 博士 论文 的 比较 也 表明 , 最 近 一 些 年 来 我 国 的 数学 教育 
博士 论文 “几乎 没有 一 篇 博士 学 位 论文 选 题 是 关于 数学 教育 
哲学 研究 领域 的 >， 因此， 加 强 数学 文化 史 和 数学 哲学 的 研 
究 ， 搞 清楚 中 西数 学 价值 观念 上 的 差异 , 重新 审视 中 国 近 现 
代数 学 教育 发 展 历 史 , 对 促进 我 国 未 来 数学 教育 的 发 展 与 改 
革 是 非常 有 意义 的 . 


3 ”对 中 国 数学 教育 发 展 与 改革 的 几 点 思考 
比较 中 西 文化 传统 中 数学 价值 观念 的 差异 , 从 文化 传统 
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和 数学 理性 的 角度 来 看 待 我 们 的 数学 教育 , 要 求 我 们 在 思考 
数学 教育 、 实 施 数学 教育 时 应 当 充分 关注 数学 文化 、 数 学 哲 
学 和 数学 教育 哲学 方面 的 研究 . 

(1) 数 学 史 的 教育 中 应 突出 中 西数 学 的 文化 差异 以 及 这 
种 差异 对 数学 家 成 长 造成 的 影 啊 ， 

中 国 的 传统 文化 注重 经 世 致 用, 思维 方式 具有 强烈 的 务 
实 精神 ， 使 得 中 国 古 代数 学 始终 作为 一 种 技艺 在 传播 与 应 
用 , 走 的 是 为 了 解决 实际 问题 的 模式 化 发 展 道路 . 以 社会 生 
活 与 生产 实际 为 研究 对 象 ， 以 解决 实际 问题 为 目标 ， 围 纸 建 
立 算法 与 提高 计算 技术 而 展开 . 强调 在 观察 、 实 验 基础 上 进 
行 分 析 、 归 纳 得 出 结果 ， 寓 理 于 算 ， 把 数学 建立 在 少数 不 证 
自明 、 形 象 直观 的 原理 上 . 这 种 数学 文化 传统 形成 了 专 司 有 具 
体 数 学 问题 的 特征 . 中 国文 化 的 技艺 致 用 、 实 用 至 上 的 数学 
价值 观 ， 寻 致 现代 数学 教育 中 出 现 了 许多 困惑 的 问题 ， 困 挠 
着 我 们 的 教师 ， 影 响 着 我 们 的 数学 教育 的 发 展 和 数学 家 的 
培养 . 

我 们 可 以 发 现在 西方 , 数学 是 在 退 求 严谨 的 遥 辑 体系 和 
数学 美的 过 程 中 发 展 的 . 这 种 崇尚 理性 、 注 重演 绎 推理 的 数 
学 传统 有 着 深厚 的 文化 背景 , 发 端 于 古 硕 腊 的 西方 数学 不 仅 
仅 是 一 个 数学 意义 的 运 演 操 作 形 式 , 更 主要 的 是 它 作 为 一 种 
文化 系统 中 解释 世界 的 理性 模式 , 或 者 称 之 为 一 种 理性 构造 
的 规范 模式 . 在 西方 数学 文化 价值 体系 中 , 数学 解释 宇宙 的 
变化 ,引导 理性 的 发 展 ， 参 与 物质 世界 的 表述 ， 从 西方 的 基 
督 教 文化 来 看 ， 它 认为 上 帝 是 按 数 学 来 构造 世界 的 . 这 一 观 


” 三 足以 表明 数学 教育 在 西方 文化 中 的 宗教 和 哲学 价值 取向 


的 理性 地 位 , 这 对 我 们 数学 的 学 习 和 教学 ， 以 及 理解 现代 数 
学 理论 的 构成 有 者 重要 的 司 示 作 用 . 

(2) 数学 教育 应 当 加 强 数学 哲学 方面 的 研究 和 教学 . 

数学 哲学 是 对 数学 存在 、 形 式 、 作 用 、 方 法 等 问题 的 思 
考 ， 它 所 关注 的 本 体 论 、 认 识 论 、 方 法 论 等 方面 的 问题 ， 对 
数学 自身 的 发 展 ， 对 数学 教育 的 目标 ,对 数学 家 的 培养 和 对 
实际 的 数学 教学 活动 都 产生 了 巨大 的 影响 .最近 几 十 年 来 ， 
中 国 的 数学 哲学 研究 有 了 长 足 的 进展 , 中 国 的 数学 哲学 已 经 
有 了 属于 中 国学 者 的 研究 成 果 “”. 并 在 中 国 的 数学 教育 
中 产生 了 重要 的 影 啊 . 未 来 的 数学 家 的 产生 ， 数 学 教育 理念 
的 产生 ， 数 学 教育 家 的 产生 吕 依 赖 我 们 今天 的 数学 教育 . 
此 ， 对 数学 哲学 的 研究 必 将 推动 数学 史 研 究 和 数学 教育 的 
发 展 . 

(3) 数学 教育 应 当 加 强 数学 文化 方面 的 研究 与 教学 . 

数学 文化 是 近 几 十 年 兴起 的 研究 方向 , 是 从 文化 学 的 角 
度 研究 数学 作为 一 种 文化 所 具备 的 价值 观念 、 文 化 模式 及 传 
播 的 形式 . 从 文化 传统 的 层面 来 比较 中 西数 学 文化 的 差异 ， 
从 而 在 价值 观念 的 比较 层面 上 去 理解 中 西数 学 理论 的 形成 、 
发 展 、 教 育 及 数学 家 群体 的 形成 及 其 追求 , 这 必 将 扩大 人 们 
对 数学 史 和 教育 研究 的 视野 . 通过 对 数学 文化 的 研究 和 教学 
使 我 们 可 以 认识 到 西方 数学 在 西方 文化 传统 中 的 理性 精神 
作用 , 以 及 它 与 中 国文 化 传统 中 数学 作为 一 种 技艺 的 实用 主 
义 数 学 价值 观念 的 差异 . 正如 齐 民 友 先生 所 说 的 :“ 历 史 已 
经 证 明 ， 而 且 将 继续 证 明 , 一 个 没有 相当 发 达 的 数学 的 文化 
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是 注定 要 衰落 的 , 一 个 不 掌握 数学 作为 一 种 文化 的 民族 也 是 己 的 数学 史 和 数学 教育 理论 研究 队伍 和 研究 成 果 , 我 们 坚信 
注定 要 衰落 的 .” 随 着 我 国 数学 教育 改 半 的 不 岂 深 入 , 随 着 中 西数 学 和 中 西 文 
目前 中 国 的 数学 史 与 数学 教育 学 者 们 已 经 开始 拥有 自 化 的 不 断交 流 ， 我 国 的 数学 教育 必 将 取得 举世 瞩目 的 成 就 . 


[参考 文献 ] 


[1] 李 兆 华 . 中 国 近 代数 学 教育 史 稿 {M]. 济南 : 山东 教育 出 版 社 ，2005， 

[2] 王 宪 昌 . 数学 与 人 类 文明 [M]. 延边 : 延边 大 学 出 版 社 ，1990. 

[3] ”天 文俊 . 中 国 数学 史 大 系 ; 第 八 卷 IM]. 北京 : 北京 师范 大 学 出 版 社 ，2000. 
[4] 吴 文 俊 ,， 世界 著名 数学 家 传记 〈 下 集 ) [M]. 北京 : 科学 出 版 社 ，2003. 

[$] 李 迪 . 中 国 数学 史 简 编 [M]. 沈阳 : 辽宁 人 民 出 版 社 ，1984. 

[6] ” 李 文 林 .数学 史 教程 [M]. 北京 ， 高 等 教育 出 版 社 ，2000. 

D] 鹤 殉 忍 . 近代 数学 教育 $0 年 回顾 [J]. 教育 史 研 究 ，2000，(2): 50-52. 

[8] M* 克 莱 因 .西方 文化 中 的 数学 [IM]. 上 海 : 复旦 大 学 出 版 社 ，2005， 

[9] 齐 民 友 . 数学 与 文化 IM]. 长 沙 ， 湖 南 教育 出 版 社 ，1991, 

[10] 有 邓 东 皋 .数学 与 文化 IM]. 北京 ;北京 大 学 出 版 社 ，1990. 

[11] 王 宪 昌 ， 王 文 友 . 关于 中 国 数学 教育 学 研究 的 问题 探析 [ 刀 ， 数 学 教育 学 报 ，2004，13 〈1):， 28-30， 
[12] 张 黄 宙 . 数学 教育 经 纬 IM]， 南京 ， 江苏 教育 出 版 社 ，2003， 

[13] 郑 毓 信 ， 数学 文化 学 [M]. 成 都 : 四 川 教 育 出 版 社 ，2000. 

[14] 林 夏 水 .数学 哲学 [M]. 北京 ; 商务 印 书馆 ，2003. 

[15] 郑 毓 信 . 数学 教育 哲学 [M]， 成 都 : 四 川 教 育 出 版 社 ，1995， 


Lultural Values Researching On the Near Modern Mathematics Education of China 
XU Nal-nan,， WANG Xian-chang 
(Mathematics Institute of Jilin Normal University，Jilin Siping 136000，China) 


人 Abstract: Historical scholars gave more and more attentions on researching Chinese near modern history of mathematics and 
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《数学 教 近 效率 论 》》 《理论 篇 、 实 践 篇 ) 征订 


目 从 教育 产生 以 来 ， 如 何 有 效 地 教 ? 怎样 做 一 个 成 功 的 教师 ? 教师 如 何 教 的 轻松 而 学 生 可 以 学 有 所 成 ? 
历来 是 教学 实践 的 基本 追求 . 但 反思 我 们 的 教学 ,不 讲 效 率 的 现象 大 量 存在 ， 而 数学 教学 效率 尤其 邻 人 担忧 ， 
学 生 和 教师 在 数学 的 学 与 教 上 非常 辛苦 ， 但 获得 的 效果 与 他 们 的 付出 趣 不 成 正比 . 许多 学 生 的 数学 学 习 能 力 
并 未 随 着 学 习 时 间 的 增加 而 水 涨 船 高 ， 许 多 数学 教师 缺少 向 教育 科研 要 效益 的 意识 和 能 力 ， 年 复 一 年 、 日 复 
一 日 地 采用 时 间 战 术 、 题 海战 术 ， 在 高 耗 低 效 的 机 械 训 练 中 扼杀 了 学 生 的 创新 意识 和 能 力 . 解决 数学 教学 效 
率 问 题 ， 迫 在 层 睫 . 

正 是 在 这 一 背景 下 ， 天 津 师 大 王 光 明 博士 申报 了 全 国教 育 科 学 “十 五 ”规划 重点 课题 一 一 数学 教学 效率 
论 《EHA030431 ). 这 项 课题 的 研究 实验 始 于 2004 年 初 ， 到 目前 已 实施 了 近 两 年 . 由 于 适应 了 数学 教育 发 展 
形势 的 迫切 需要 ， 受 到 广大 数学 教师 的 欢迎 ， 目 前 江西 、 四 川 、 新 疆 、 了 陕西、 广东、 贵州、 天 津 等 省 市 自治 
区 的 众多 教师 积极 参与 ， 取 得 许多 重要 成 果 ， 

《数学 教学 效率 论 》( 理 论 篇 、 实 践 篇 共 2 本 ， 定价 66 元 ) 是 全 国教 育 科 学 “十 五 ”规划 重点 课题 一 一 
数学 教学 效率 论 (EHA030431 ) 的 研究 结晶 ， 将 对 解决 中 学 数学 教学 的 教 与 学 具有 极 强 的 指导 意义 . 
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建构 思维 及 其 塔 养 


于 继 成 


(黑龙 江 绥 化 学 院 数学 系 ， 里 龙 江 绥化 


152000 ) 


摘要 : 数学 是 关于 思维 的 科学 , 建构 思维 是 指 发 现 或 发 明 数 学 概念 、 定 理 、 公 式 和 命题 以 及 形成 蕴涵 于 其 中 的 数学 思想 、 
方法 的 个 人 认识 . 建构 思维 的 培养 有 助 于 培养 学 生 的 创新 精神 ， 促 进 学 生 对 数学 知识 的 理解 .建构 思维 包括 外 源 建 构思 维 、 


内 源 建构 思维 和 辩证 建构 思维 . 
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数学 是 关于 思维 的 科学 , 数学 教育 要 重视 培养 学 生 的 数 
学 思维 ， 文 [1 指出 建构 思维 是 一 种 重要 的 数学 思维 ， 但 目 
前 数学 教育 领域 中 关于 该 思维 的 研究 是 薄弱 的 , 有 关 建 构思 
维 的 内 涵 、 意 义 及 培养 途径 等 问题 均 需 深入 研究 . 
1 建构 思维 的 内 洒 


建构 思维 是 指 发 现 或 发 明 数 学 概念 、 定 理 、 公 式 和 命题 
以 及 形成 蕴涵 于 其 中 的 数学 思想 、 方法 的 个 人 认识 . 建构 思 
维 包括 外 源 建 构思 维 、 辩 证 建构 思维 和 内 源 建构 思维 . 
1.1 外 源 建构 思维 

外 源 建构 是 指 通过 有 意义 学 习 对 有 正确 标准 的 基本 知 
识 和 基本 技能 的 建构 , 建构 的 结果 应 符合 基本 知识 与 基本 技 
能 外 在 的 正确 标准 . 

数学 的 基础 知识 有 层次 之 分 . 根据 抽象 程度 的 高 低 , 可 
以 把 数学 基础 知识 划分 为 基本 概念 、 基 本 原理 和 思想 方法 3 
类 . 例如 ， 各 种 数学 公式 、 定 理 、 法 则 等 都 属于 基本 原理 的 
层次 ; 而 具有 微观 性 质 的 解 题 方 法 、 数 学 中 常用 的 罗 辑 方法 
以 及 包括 水 平 最 高 的 数学 思想 方法 则 属于 思想 方法 层次 . 

技能 , 一 般 指 顺利 完成 某 种 任务 的 动作 方式 或 心智 活动 
方式 , 是 个 体 运 用 已 有 的 知识 经 验 ， 通 过 练习 而 形成 的 智力 
动作 或 肢体 动作 的 复杂 系统 , 通常 表现 为 一 系列 固定 下 来 的 
自动 化 活动 方式 . 无 论 是 头脑 中 的 思维 操作 还 是 外 部 的 行为 
动作 ， 都 属于 技能 的 范畴 ， 前 者 是 内 部 心智 技能 ， 后 者 是 外 
部 操作 技能 . 所 谓 数学 技能 ,是 在 熟练 运用 数学 基础 知识 的 
过 程 中 形成 的 技能 . 例如 , 按照 一 定 的 步骤 和 程序 热 练 地 完 
成 作 图 是 绘图 技能 , 按照 一 定 的 步骤 和 程序 去 推理 是 推理 技 
能 ， 按 照 一 定 的 步骤 和 程序 处 理 数据 是 处 理 数据 的 技能 等 ， 

衡量 学 生 是 否 掌握 知识 有 两 个 标准 , 一 是 学 生 要 能 够 把 
新 知识 融入 已 有 的 知识 体系 中 ， 和 已 有 的 知识 建立 联系 , 形 
成 头脑 中 已 有 知识 的 系统 化 . 通俗 地 理解 也 就 是 学 生 所 学 习 
的 任何 知识 ， 都 不 能 是 零碎 的 、 彼 此 孤立 的 ， 而 应 该 是 按 知 
识 之 间 的 关系 ,通过 不 同 的 层次 来 构成 知识 的 系统 ， 建 立 知 
识 之 间 的 相互 联系 . 二 是 学 生 在 学 习 了 知识 以 后 ， 要 能 够 将 
知识 具体 化 . 所 谓 具体 化 ,就 是 将 原理 应 用 于 实践 ， 学 了 以 
后 要 会 用 . 不 会 用 ， 就 说 明 所 学 习 的 知识 是 无 意义 的 、 机 械 
的 、 被 动 的 ， 死 记 硬 背地 获得 的 知识 于 学 生来 说 是 没有 任何 
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价值 的 . 

外 源 建 构思 维 就 是 通过 有 意义 学 习 掌 握 和 理解 数学 知 
识 , 完成 对 数学 知识 的 正确 建构 ,其 正确 的 标准 是 外 源 的 客 
观 标 准 . 
1.2 ”辩证 建构 思维 

匈牙利 数学 家 波 利 亚 说 过 :“ 数 学 有 两 个 侧面 ， 一 方面 
它 是 欧 几 里 得 式 的 严谨 科学 ， 从 这 方面 看 ,数学 像 是 一 门 系 
统 的 演绎 科学 ; 但 另 一 方面 ,创造 过 程 中 的 数学 看 起 来 像 是 
一 门 试验 性 的 归纳 科学 . ”而 一 些 教师 的 数学 教学 过 分 强调 
“ 题 型 记忆 ?” 的 作用 ， 课 堂上 知识 的 建构 往往 被 “听讲 ”所 
代 蔡 , 学 生 看 不 到 数学 “生动 活泼 ”的 面孔 , 更 没 法 党 爱 “ 再 
发 现 的 乐趣 ” 

辩证 建构 思维 是 指 通过 观察 、 实 验 、 归 纳 和 类 比 以 及 
想象 等 合 情 推 理 活 动 对 已 有 数学 概念 与 命题 的 再 发 现 ， 再 
发 现 体现 了 主体 内 在 的 发 现 与 外 在 已 经 存在 的 数学 概念 与 
命题 的 辩证 和 谐 一 臻 .“ 再 发 现 ” 是 相对 于 思维 主体 而 言 
的 ， 指 具有 一 定价 值 或 认识 意义 的 、 新 颖 独到 的 思维 活 
动 . 注重 数学 教学 中 的 “再 发 现 ”， 目 的 在 于 使 学 生成 为 知 
识 的 发 现 者 ， 通 过 辩证 思维 学 习 数 学 知识 ， 既 正确 建构 了 
知识 ， 又 通过 学 习 主体 的 内 部 思维 活动 ， 建 构 了 知识 的 意 
义 . 其 中 的 知识 学 习 ， 不 是 外 部 灌输 了 ， 已 有 了 学 习 者 的 
个 人 思考 ， 学 习 过 程 不 仅 有 记忆 ， 还 带 有 个 人 建构 性 的 理 
解 ， 学 习 方式 不 是 机 械 的 ， 而 是 带 有 辩证 性 地 在 知识 的 联 
系 中 建构 知识 ， 在 个 人 的 认 知 结构 系统 中 辨证 认识 新 学 习 
知识 的 地 位 、 意 义 与 价值 . 
1.3 内 源 建构 思维 

内 源 建 构思 维 是 指 主体 通过 合 情 推 理 、 逻 辑 推理 、 统 计 
分 析 以 及 数学 实验 对 数学 概念 与 数学 命题 的 发 明 , 或 者 通过 
归纳 总 结 、 概 括 综合 、 特 殊 化 以 及 一 般 化 等 思维 活动 形成 带 
有 个 性 特征 的 数学 思想 、 方 法 . 数学 思想 、 方 法 的 学 习 以 及 
个 别 学 生 对 数学 概念 与 命 愿 的 发 明 则 体现 了 学 生 的 内 源 建 
构 活 动 . 
2 建构 思维 的 培养 


2.1 ”外 源 建构 思维 的 培养 
正确 理解 和 记忆 数学 知识 的 过 程 中 需要 外 源 建构 思维 ， 
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外 源 建构 思维 是 让 学 生 认 识 到 数学 基本 知识 和 基本 技能 都 
是 有 外 在 正确 客观 标准 的 . 学 习 的 过 程 是 建构 的 过 程 ,但 不 
能 随意 主观 建构 , 在 智力 充分 参与 下 , 正确 建构 了 知识 的 意 
义 为 积极 建构 ， 反 之 是 消极 建构 . 通过 外 源 建 构思 维 建构 的 
数学 知识 是 智力 参与 下 的 理解 性 学 习 过 程 中 对 数学 知识 的 
正确 建构 过 程 ， 正 如 涂 荣 豹 教授 所 指出 的 :“ 数 学 学 习 更 需 
要 积极 的 思想 活动 、 深 刻 的 内 部 思考 、 广泛 的 知识 联系 ……: 
因而 ， 数 学 学 习 更 需要 高 水 平 的 智力 参与 .” “数学 学 习 充 
分 蕴涵 着 学 习 者 思维 的 参与 , 低 水 平 的 模仿 和 操作 只 能 获得 
“只 见 树 木 、 不 见 森 林 ” 式 的 固化 、 僵 硬 的 动作 程序 ， 多 是 
枯燥 的 短 时 人 记忆. 
2.1.1 教师 设计 先行 组 织 者 

在 学 生 建 构 学 习 中 ， 已 有 的 知识 和 经 验 是 新 的 认识 活 
动 的 必要 基础 . 在 引导 学 生 从 事 新 的 学 习 活 动 中 ， 教 师 应 
该 十 分 注意 和 帮助 学 生 获 得 必要 的 经 验 和 预备 知识 . 美国 
学 者 奥 苏 们 尔 称 这 种 必要 的 经 验 和 预备 知识 为 先行 组 织 
者 ， 我 们 简称 为 组 织 者 ， 教师 在 教学 中 要 为 学 生 设置 起 桥 
深 作 用 的 组 织 者 ， 

新 课 导 入 与 复习 提问 ， 不 应 仅仅 是 复习 上 和 节 课 的 内 容 ， 
应 该 是 本 市 课 新 知 学 习 的 先行 组 织 者 ; 一些 无 关 与 此 的 内 
容 , 即使 是 上 节 课 的 也 不 应 在 复习 之 列 ， 以 免 影 响 排挤 掉 有 
效 的 组 织 者 的 介入 , 另外 ,恰当 的 反例 也 是 一 种 组 织 者 ， 设 
计 这 样 的 反例 ， 对 于 帮助 学 生 建 构 知识 结构 往往 更 有 效 
果 . 这 种 反例 ,能 让 学 生 自行 纠正 理解 上 的 错误 来 进一步 巩 
固 已 有 知识 ， 进 而 正确 建构 新 知 . 
2.1.2 ”让 学 生 互 动 交 流 

这 种 交流 主要 表现 在 两 个 方面 : 第 一 ， 实现 有 效 的 互动 
与 教师 创设 的 问题 情境 密切 相关 . 如 果 老 师 创 设 的 问题 与 布 
置 的 作业 大 多 数 是 回忆 、 描 述 事 实 ， 或 一 味 纯 粹 模仿 性 的 ， 
那么 这 样 的 问题 很 难 实现 师 生 、 生 生 之 间 真 正 的 交流 . 教师 
在 课 答 教学 中 , 只 有 创设 一 些 能 引起 学 生 认 知 冲突 的 问题 与 
讨论 ， 才 能 实现 师 生 、 生 生 之 间 有 效 的 互动 . 第 二 ， 交 流 应 
是 双 闪 的 .教师 设计 有 效 的 问题 ,学 生 经 过 思考 或 小 组 讨论 ， 
在 回答 问题 后 ,教师 应 给 以 有 效 的 反馈 ,而 不 是 仅仅 简单 地 
判断 学 生 回答 问题 的 对 与 错 ,， 或 简单 地 予以 更 正 . 教师 的 介 
入 行为 应 该 是 : 如 果 学 生 回答 正确 完整 , 则 一 定 要 给 予 明确 、 
积极 的 评价 . 如 果 学 生 回答 不 周 、 不 足 甚至 错误 ， 则 要 引导 
其 找 错 并 加 以 改正 ， 或 指导 学 生 弄 清楚 回答 的 根据 和 理由 ， 
通过 再 思考 修正 先前 的 回答 ; 或 要 求学 生 补充 或 修正 他 人 的 
回答 . 而 不 能 受 所 谓 教学 时 间或 教学 任务 的 跟 制 ,放弃 这 类 
包 窟 或 简化 对 这 类 问题 的 解决 . 进行 这 样 的 反馈 活动 , 学 生 
评价 .判断 和 交流 的 过 程 正 是 他 们 修正 带 有 个 人 主观 体验 所 
建构 的 错 旋 知识 与 认识 的 过 程 , 形成 对 外 部 知识 的 正确 理解 
与 认识 的 过 程 . 

需要 说 明 的 是 , 教师 调动 学 生 智力 参与 教学 , 在 学 生 正 
确 理解 知识 的 前 提 下 ， 让 学 生 获 得 扎实 的 “数学 双 基 ”的 种 
种 教学 方法 都 有 助 于 学 生 外 源 建构 思维 的 形成 . 当然 ,适度 
的 练习 与 强化 必 不 可 少 . 而 且 , 建构 思维 不 能 停止 于 外 源 建 
构思 维 , 更 重要 的 是 要 培养 学 生 的 辩证 建构 思维 和 内 源 建 构 
思维 . 
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2.2 ”辩证 建构 思维 的 培养 

相对 于 数学 家 的 发 现 来 说 , 学 生 的 再 发 现 大 体 上 是 一 种 
相对 于 他 们 的 已 知 世界 和 旧 有 知识 体系 的 自主 地 拓展 、 开 掘 
和 再 发 现 的 过 程 . 为 了 发 展 学 生 的 辩证 思维 能 力 , 教师 应 该 
关注 学 生 建 构 知 识 的 过 程 , 努力 挖掘 创新 点 ,给 学 生 提 供 充 
分 的 再 发 现 机 会 ， 共 体 来 讲 ， 实 现 数学 教学 中 的 “再 发 现 ” 
有 以 下 几 种 途径 : 

2.2.1 在 动机 激发 下 进行 “再 发 现 ” 

教学 创造 的 动机 可 分 为 外 部 动机 和 内 部 动机 . 数学 教学 
中 , 可 从 数学 的 实际 应 用 价值 和 数学 的 自身 魅力 两 方面 激发 
学 生 进 行 “再 发 现 ?， 因 为 数学 知识 在 实际 生活 中 的 应 用 价 
值 ， 是 激发 “再 发 现 ” 动 机 的 最 好 材料 ,例如 周期 纯 数 的 引 
入 ， 让 学 生 举 出 生活 中 周而复始 的 例子 ， 如 星期 、 时 针 、 每 
周 的 课表 、 季 节 等 ,引导 学 生 将 实际 中 的 这 种 现象 抽象 成 数 
学 问题 .比如 今天 是 星期 一 ，7 天 后 仍 是 星期 一 ， 可 表示 为 
FFd+7)=D， 若 fx) 表示 星期 几 ， 则 F(xz+7)= xz) ， 
即 7 天 后 仍 表 示 星 期 几 ， 从 而 引入 周期 函数 , 又 如 从 多 米 诺 
骨牌 游戏 引出 数学 归纳 法 , 可 使 学 生 在 趣味 这 一 动机 的 激发 
下 进行 “再 发 现 ” 

2.2.2 在 解 题 教学 中 进行 “再 发 现 ” 

解 题 教学 中 , 我 们 常常 通过 一 解 多 题 或 一 题 多 解 对 学 生 
进行 发 散 性 和 创造 性 思维 训练 , 新 颖 独特 的 解法 或 见解 就 是 
学 生 的 一 种 “再 发 现 ” 这 种 “再 发 现 ? 应 贯穿 教学 的 始终 . 比 
如 有 的 学 生 在 学 完 定 比分 点 的 坐标 公式 后 , 发 现 它 与 等 差 数 
列 的 通 项 公式 有 某 种 联系 ,因而 在 处 理 定 比分 点 问题 时 ， 用 
到 了 等 差 数列 的 方法 ,处 理 等 差 数 列 问 题 时 ,用 到 了 和 定 比 分 
点 的 方法 . 虽然 这 种 方法 并 不 是 他 的 首创 ， 但 课本 土 没有 ， 
老师 没 教 ， 就 他 个 人 而 言 ， 是 一 种 独立 观察 、 思 考 的 结果 ， 
这 样 的 活动 当然 是 一 种 “再 发 现 ” 的 创造 活动 . 教师 应 在 解 
题 教学 中 鼓励 、 引 导 学 生 进 行 类似 的 “再 发 现 ” 

2.2.3 ”让 学 生 通 过 “类 比 ” 发 现 新 知 

类 比 是 指 由 一 类 事物 所 具有 的 某 种 属性 , 可 以 推测 与 其 
类 似 的 事物 也 应 具有 这 种 属性 的 思考 与 处 理 问 题 的 方法 . 类 
比 在 数学 命题 的 发 现 , 万 至 数学 问题 的 解答 中 常常 发 挥 着 重 
要 的 作用 .中 学 生 运用 类 比 的 方法 ， 发 现 “新 知 ” 往往 不 
是 原创 的 ， 而 是 “再 发 现 ” 的 ， 

2.2.4 让 学 生 从 “归纳 一 猜测 一 论证 ”中 发 现 新 知 

一 个 数学 问题 的 解法 一 般 应 该 有 提出 问题 归纳、 猜想 、 
论证 、 推 广 、 应 用 等 完整 过 程 . 无 论 是 数学 家 的 数学 ， 还 是 
教学 的 数学 , 创新 与 发 展 都 离 不 开 以 创造 性 思维 为 主旋律 的 
猜想 . 

2.2.5 数学 变 式 练 习 

“ 变 式 ” 是 在 保持 一 事物 本 质 属性 不 变 的 前 担 下 ， 通 过 
变换 它 的 非 本 质 属性 ， 来 突出 它 的 本 质 属 性 的 一 种 思维 方 
式 . “ 变 式 练习 ”一 般 有 概念 性 变 式 和 过 程 性 变 式 . 概念 性 
变 式 是 利用 概念 变 式 和 非 概念 变 式 揭示 数学 概念 的 本 质 属 
性 和 非 本 质 属 性 ,使 学 生 获 得 对 数学 概念 的 多 角度 理解 , 进 
而 建立 新 概念 与 已 有 概念 的 本 质 联 系 . 过 程 性 变 式 是 通过 变 
式 展 示 知 识 的 发 生 、 发 展 、 形 成 的 过 程 ， 从 而 理解 知识 的 来 
龙 去 脉 ， 形 成 知识 网 络 ， 使 学 生 抓 住 问题 的 本 质 ， 加 深 对 问 


”从 “不 变 ” 的 本 质 中 探索 “ 变 ” 的 规律 ， 
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题 的 理解 . 变 式 练习 实际 上 是 借鉴 科学 家 发 明 创造 的 思想 方 
法 ， 通 过 对 数学 问题 进行 多 角度 、 多 方面 的 变 式 探 索 研 究 ， 
有 意识 地 引导 学 生 从 “ 变 ” 的 现象 中 发 现 “ 不 变 ” 的 本 质 ， 
“ 变 式 教学 ”不 仅 
有 助 于 学 生 “ 再 发 现 ” 知 识 ， 而 且 有 助 于 学 生 从 多 角度 辩证 
地 认识 所 学 习 的 数学 知识 ,建构 解 题 方 法 ,形成 个 人 对 数学 
知识 前 提 条 件 与 结论 关系 变化 的 辩证 性 的 认识 . 

数学 教学 中 的 “再 发 现 ” 不 仅 能 激发 学 生 的 学 习 兴 趣 ， 
而 且 是 培养 学 生 的 辩证 思维 能 力 的 关键 , 从 而 使 学 生 辩 证 思 
维 的 “再 发 现 ” 走 向 内 源 建 构 的 “个 人 认识 ” 
2.3 ”内 源 建构 思维 的 培养 

在 有 意义 学 习 下 学 生 形 成 扎实 的 “ 双 基 ”需要 外 源 建 构 
思维 ,“ 再 发 现 ” 与 辩证 建构 思维 息息相关 ， 而 学 习 者 个 人 
认识 的 形成 离 不 开 内 源 建 构思 维 . 其 中 ,向 权威 挑战 与 撰写 
数学 小 论文 是 两 种 重要 的 培养 途径 ， 
2.3.1 在 向 权威 挑战 中 形成 “个 人 认识 ” 

课堂 教学 中 , 教师 要 提倡 和 训 励 两 种 挑战 ,一 是 向 教师 
挑战 ， 鼓 励 学 生 质疑 问 难 ， 人 允许 学 生发 表 与 教师 不 同 的 意见 
和 观点 ; 二 是 阿 课本 挑战 ， 鼓 励 学 生 提 出 与 课本 不 同 的 看 
法 . 如 教材 中 把 解 斜 三 角形 分 为 4 种 类 型 ， 并 指出 类 型 (4) 
“已 知 两 边 及 其 中 一 边 的 对 角 ” 要 用 正弦 定理 来 解 ,这 种 类 
型 可 能 有 两 解 、 一 解 或 无 解 3 种 情况 . 但 有 的 同学 突破 教材 
规定 的 束缚 ,把 余弦 定理 看 成 是 关于 某 一 条 边 的 方程 , 用 解 
一 元 二 次 方程 的 办 法 来 解 类 型 (4) 的 问题 ， 从 而 简化 了 复 
杂 的 讨论 . 可 以 肯定 ， 这 种 体验 ， 对 一 个 中 学 生 辩 证 思维 的 
形成 是 非常 宝贵 的 . 数学 教学 ,就 是 让 学 生 带 着 问题 走 进 教 
室 ， 带 着 新 的 、 更 高 层次 的 问题 走出 教室 . 作 “ 函 数 图 像 ” 
这 部 分 内 容 , 从 例题 到 习题 往往 单纯 地 遵循 “列表 一 描 点 一 


王 继 成 : 建构 思维 及 其 培养 13 


用 光滑 曲线 连结 ”3 步 曲 ， 而 其 中 存在 许多 疑问 需要 我 们 去 
探索 . 比如 就 一 个 具体 的 函数 而 言 ， 究 竟 取 多 少 个 点 是 恰当 
的 ? 按 自 变量 等 距离 地 选 点 是 否 合理 ? 两 点 间 用 怎样 的 光 
滑 曲 线 来 连结 ? 是 西 状 的 , 还 是 上 四 状 的 ? 事实 上 , 这 种 方法 
只 能 作 比 较 简 单 的 函数 图 像 ， 稍 微 复 杂 一 点 的 函数 图 像 ， 还 
是 需要 我 们 从 函数 解析 式 出 发 ， 先 研究 函数 的 性 质 , 尤其 是 
对 单调 性 、 奇 偶 性 、 对 称 性 、 特 殊 点 的 研究 ， 在 对 函数 图 像 
有 了 整体 认识 的 前 提 下 ， 再 描 点 作 贺 . 毫 无 疑问 ， 这 需要 学 
生 有 较 大 的 勇气 去 质疑 ， 并 在 向 权威 挑战 的 过 程 中 进行 “个 
人 认识 ” 
2.3.2 ”撰写 数学 小 论文 

根据 学 生 特点 、 水 平 ， 教 师 可 以 布置 “数学 小 论文 ” 作 
业 . 数学 小 论文 作业 可 涉及 总 结 数学 某 些 知 识 的 关系 、 知 识 
脉络 ， 发 现 解决 生活 中 的 问题 ， 对 某 一 数学 问题 的 理解 、 评 
价 ， 对 某 类 易 错 问题 的 分 析 ， 数 学 思想 、 方 法 的 提炼 等 范 
畴 .学生 为 了 完成 数学 小 论文 作业 ， 只 能 或 结 组 或 自己 进 
行 . 通过 查 资料 、 寻 找 典 型 题 、 整 理 分 析 、 归 纳 总 结 ， 整 个 
过 程 没 有 固定 模式 可 以 模仿 ,论文 写作 中 形成 个 人 认识 、 观 
点 与 思想 方法 的 思维 正 是 建构 思维 的 萌发 与 成 长 过 程 ， 


3 结束 语 


外 源 建 构思 维 是 前 提 , 辩证 建构 思维 又 是 内 源 建构 思维 
的 基础 ，3 者 共同 构成 了 建构 思维 的 形式 ， 而 且 数 学 学 习 过 
程 往往 均 要 涉及 这 3 种 建构 ,3 者 是 不 能 截然 割裂 的 关系 .我 
们 为 了 研究 方便 ,， 才 分 别 予以 论述 . 建构 思维 是 否 还 有 其 它 
分 类 方式 ， 建 构思 维 的 形成 与 年 龄 及 性 别 的 相关 性 ， 数 学 学 
习 内 容 与 建构 思维 方式 的 相关 性 , 影响 建构 思维 的 主因 素 是 
什么 ， 数 学 建构 思维 的 迁移 性 等 问题 还 需要 进一步 研究 . 
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Constructive Thought and the Cujtivaftion of Constructive TIhought 
WANG Ji-cheng 
(Department of Mathematics of Suihua University，Hellon8gjiang Suihua 1>2000，Chinaj) 


Abstract: Mathematics was a science that about thought. Constructive thought was a kind of individual recognition，whlich was 
used to be discovered and invented mathematical concepts, thbeorems，formulas，propositions and form relative mathematical 
thoughts and methods, The cultivation of constructive thought was contribute to cultivate creatlve thought, and promoted the 
understanding of the knowiledge of mathematics. Comparing to our traditional way of education, we should pay more attention to 
the cultivation of constructive thought, Constructive tbhought include external constructive thought intemal constructive thought 


and dialectical constructive thought. 


了 Key words: external constructive thought; internal constructive thought; dialectical constructive thought 
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八 记 家 因 想 看 数学 教学 中 的 几 个 关系 问题 


刘 茂 全 
( 南京 师范 大 学 附属 中 学 江宁 分 校 ， 江 苏 南京 ”211102 ) 


摘要 : 道家 哲学 的 出 发 点 是 顺应 天 然 , 全 生 避 害 . 在 当今 的 数学 教学 中 , 出 现 了 诸多 不 合理 的 做 法 , 背离 了 学 生 的 实际 . 道 
家 思想 对 于 怎样 正确 处 理 好 诸如 “有 与 无 ^“ 多 与 少 ““ 妃 与 拙 ” 等 关系 ， 顺 应 学 生 的 本 性 而 帮助 学 生 获 得 天 然 的、 合理 的 


发 展 ， 有 许多 有 益 的 启示 ， 
关键 词 : 道家 ;， 有 与 无 、 多 与 少 ; 巧 与 拙 ， 自然 本 性 
中 图 分 类 号 : G420 “文献 标识 码 : A 文章 编号 : 


题记 : 事实 上 , 无 论 人 们 的 意愿 如 何 ， 一 切 数 学 教学 
根本 上 都 出 于 某 一 数学 哲学 ,即使 是 很 不 规范 的 教学 二 
此 ， 一 -一 Thom，1971. 

在 2006 年 江苏 省 初中 数学 青年 教师 优秀 课 评比 中 ， 一 
位 老师 是 这 样 引 入 “字母 表示 数 ” 的 :“ 同 学 们 ， 你 们 知道 
老师 来 自 哪里 吗 ? ”( 生 沉默 )“ 老 师 来 自 西 楚 霸 王 的 故乡 ， 
但 老师 更 喜欢 常州 . 大 家 知道 为 什么 吗 ? 因为 国际 动漫 会 议 
将 在 常州 召开 . 用 来 开会 的 这 张 圆 形 会 桌 的 半径 为 mr， 它 的 
面积 应 该 如 何 表 示 呢 ? ? 

显然 ， 这 位 老师 是 为 了 更 好 地 贯彻 “新 课程 理念 ” 创 
设 了 “与 时 俱 进 ”的 问题 情境 . 在 新 课程 实施 的 今天 ， 这 种 
矫 枉 过 正 的 现象 比较 普遍 . 我 们 试图 从 道家 思想 来 分 析 数 学 
教学 中 存在 的 几 个 关系 问题 . 


1 有 与 无 及 多 与 少 关 系 问题 


“及 者 道 之 动 ” 是 老子 哲学 的 主要 论 操 之 一 大意 是 ， 
在 自然 界 和 人 类 社会 的 任何 事物 ， 发 展 到 了 一 个 极端 ,就 反 
四 另 一 个 极 问 . 借用 黑 格 尔 的 说 法 , 一切 事 物 都 包含 者 它 目 
己 的 否定 …. 
1.1 有 与 无 关系 问题 

老子 说 :“ 汪 户 彤 以 为 室 ， 当 其 无 ， 有 室 之 用 . ”( 开 汕 
门窗 建造 房屋 ， 有 了 门窗 中 壁 内 的 空虚 部 分 , 才 有 房屋 的 作 
用 . )“ 故 有 之 以 为 利 ， 无 之 以 为 用 .“《〈 所 以 ,“ 有 ”给 人 便 
利 ,“ 无 ?发挥 了 它 的 作用 .)“ 天 下 万 物 生 于 有 , 有 生 于 无 .” 
(天 下 万 物产 生 于 看 得 见 的 有 形 质 ， 有 形 质 义 产 生 于 不 可 见 
的 无 形 质 . )“ 

老子 的 这 种 有 无 观 ， 可 以 用 一 个 通俗 的 例子 来 解释 . 一 
只 杯子 ， 如 果 里 面 是 空 的 ， 这 “无 ”中 却 可 以 生 “有 ”一 一 
它 可 以 装 满 一 杯 东西 ， 如 果 里 面 装 满 了 东西 ， 这 “有 ”中 却 
可 生 “ 无 ”一 一 它 再 也 装 不 了 别 的 东西 了 . 由 此 可 见 ， 有 与 
无 ， 是 彼此 互 为 因果 ， 相 生 互 变 的 ， 

教师 讲课 , 者 条 象 鹃 , 事 无 已 细 , 讲 个 不 停 , 这 种 “有 ” 
会 生成 学 生 学 习 兴 趣 和 思维 能 力 的 “无 ”， 应 留 足 够 的 时 间 
让 学 生 去 思考 、 创 造 、 补 充 、 回 味 、 评 价 . 这 种 “无 ”的 正 
确 运 用 ， 会 生成 学 生 学 习 兴 趣 和 思维 能 力 的 “有 ”. 

画 一 个 圆圈 ， 在 最 后 留 下 一 个 小 缺口 ， 再 看 它 一 眼 ， 你 
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的 心思 便 会 倾向 于 把 这 个 圆 完成 . 格式 塔 心理 学 派 “ 完 形 压 
强 ” 理 论 认为 , 当 人 大 们 在 观看 一 个 不 规则 、 不 完美 的 形状 时 ， 
就 会 产生 一 种 内 在 的 紧张 力 , 据 使 大 脑 皮 层 紧 张 地 活动 ， 以 
填补 “缺陷 ” 使 之 成 为 “ 完 形 ”%” 从 而 达到 内 心 的 平衡 ， 

这 种 “ 完 形 ” 心 理 ， 我 们 深 有 体会 . 一 次 听课 ， 课 题 是 
“平面 向 量 的 数量 积 〈 第 一 课时 )” 上 听 完 课 后 ， 我 们 一 直 纳 
浆 , 为 什么 教材 只 研究 平面 向 量 的 和 、 差 、 积 , 而 不 研究 商 ? 
间 了 几 个 老师 ， 都 说 不 清楚 ， 这 个 问题 一 直 挥 之 不 去 . 直到 
有 一 天 , 得 到 一 位 大 学 老师 的 解释 才 释 然 . 对 于 这 样 的 问题 ， 

至 少 可 以 告诉 学 生 ， 我 们 以 后 研究 . 

又 如 板书 有 的 谍 上 用 多 媒体 , 一 下 子 屏 幕 上 出 来 一 大 
片 ， 信 息 量 成 倍增 加 ， 人 “ 灌 ” 进 化 为 机 “ 灌 ” 其 实 ， 板 
书 和 课件 内 容 有 时 不 必 完 整 ， 我 们 要 展示 的 内 容 ,不 能 仅仅 
局 限于 画面 以 内 ， 而 应 使 一 面 以 内 的 形象 因素 与 画面 外 ， 即 
课本 中 或 学 生 大 脑 中 储藏 的 某 些 事物 相 呼 应 , 或 者 让 学 生 结 
合 展 示 的 不 完整 形象 去 思考 、 去 联想 、 去 推理 ， 使 不 完整 的 
变 成 完整 的 , 使 缺陷 的 变 成 完 形 的 ,使 学 生 的 审美 需要 由 单 
一 的 直 叙 静态 接受 , 趋向 于 多 层次 哲理 式 动态 思考 ,使 有 缺 
陷 的 事物 在 学 生 的 眼 里 获得 一 种 意念 中 的 完整 , 从 而 在 心理 
上 产生 一 种 满足 感 . 
1.2 ”多 与 少 关 系 问题 

老子 说 :“ 少 则 得 ， 多 则 惑 .”( 少 取 便 会 获得 ， 贪 多 便 
会 迷惑 . ) 一 定 的 活动 相对 于 客观 环境 而 有 其 极限 .一 个 人 
吃 得 太 多 , 本 来 对 身体 有 益 的 东西 也 变 成 有 害 的 东西 ,他 就 
要 害 病 . 一 个 人 应 当 只 吃 适量 的 食物 . 这 是 事物 变化 所 遵循 
的 规律 瘦 , 老子 把 它们 叫做 “ 常 > 他 说 :“ 知 常 折 明 .”( 认 
识 了 自然 规律 就 叫做 聪明 ., ) 
1.2.1 ”讲授 与 探索 的 多 少 

《数学 新 课程 标准 》 要 求教 师 应 “帮助 他 们 在 自主 探索 
和 合作 交流 的 过 程 中 真正 理解 和 掌握 基本 的 数学 知识 与 技 
能 、 数 学 思想 和 方法 ， 获 得 广泛 的 数学 活动 经 验 凡 “有 效 的 
数学 学 习 活 动 不 能 单纯 地 依赖 模仿 与 记忆 , 动手 实践 、 自 主 
探索 与 合作 交流 是 学 生 学 习 数学 的 重要 方式 ”“ 满 堂 灌 ” 行 
不 通 了 ， 必 须 重 视 学 生 的 自主 探索 . 

但 自主 探索 并 不 排除 讲授 , 如 何 处 理 好 讲授 与 探索 的 关 
系 ? 应 该 根据 实际 教学 内 容 , 适度 讲授 与 探索 , 不 可 偏颇 .一 
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般 来 说 ， 下 列 4 种 情况 宜 少 讲 : 〈1) 教材 上 的 内 容 ,， 学 生 基 
本 上 能 看 懂 的 ; (2) 不 是 大 多 数 同 学 能 接受 的 ，(3) 只 有 短 
期 效果 的 ， (4) 当前 较为 复杂 ， 日 后 显而易见 的 . 但 也 不 是 
什么 都 能 探究 的 ,有 的 结论 经 过 数 百 年 , 其 至 上 千年 才 得 到 ， 
让 学 生 通 过 一 堂 课 去 探索 ,不 必要 ， 也 不 可 能 . 张 黄 宙 教 授 
认为 ， 有 3 种 知识 不 宜 “ 探 究 ?: (1)》 超 经 验 的 知识 ; 
《2) 不 可 证 明 的 知识 ;《〈3) 程序 性 的 知识 出 . 
1.2.2 ”课堂 提问 的 多 少 

我 们 曾 听 了 一 堂 市 级 公开 课 , 听 了 5 分 钟 ， 被 教 者 连珠 
炮 似 的 问题 震惊 了 ， 便 开始 划 “ 正 ”计数 设 问 名 不 算 ， 在 
随后 的 40 分 钟 内 , 共 提 了 114 个 问题 ! 平 均 约 20 秒 一 个 .这 
些 问 题 大 多 或 被 割 碎 ， 缺 少 思 维 价值 ， 或 随心 所 欲 ， 缺 乏 目 
的 ;或 内 容 简单 ， 追 求 气氛 热 六 

课堂 提问 过 少 ， 便 成 了 “满堂 灌 ” 问题 过 多 ， 课 堂 气 
氛 表 面 上 乏 诲 烈 烈 ， 实 质 造 成 虚假 的 繁荣 景象 ， 缺 少 有 效 思 
维 训 练 . 

课 党 提问 至 少 应 该 满足 以 下 条 件 : (1) 有 目的 , 不 能 随 
意 ; (2) 有 启发 性 ， 能 激活 学 生 思 维 ; (3) 深浅 适度 ， 问 在 
学 生 知 识 和 能 力 的 最 近 发 展区 内 ;，(〈4) 面向 全 体 , 尽 可 能 让 
大 家 有 所 思 ， 有 所 得 . 

对 照 这 个 标准 ， 0 114 个 问题 至 少 可 以 砍 
掉 80 个 . 
1.2.3 解 题 训练 的 多 少 

”有 一 个 老师 ,“ 教 学 效果 ”出 奇 的 好 ， 怎 么 考 她 都 拿 第 

一 ， 是 不 倒 争 ， 众 人 称奇 ， 不 得 其 解 ， 我 们 一 日 前 往 取 经 ， 
讲 的 是 “可 化 为 一 元 二 次 方程 的 分 式 方程 ”的 解法 ，3 种 题 
型 ， 本 应 讲 3 节 课 . 该 老师 1$ 分 钟 内 “ 精 讲 ”结束 ， 不 谈 
为 什么 要 换 元 ， 为 什么 这 样 换 元 . 不 谈 整 体 思 想 ， 不 谈 转化 
的 方法 ， 剩 下 的 时 间 便 是 “多 练 ” 下 课 前 的 小 测验 表明 ， 
正确 率 很 高 . 我 们 却 满 腹 狐 疑 ， 下 课 后 找 了 一 个 学 生 ,， 请 他 


解 方程 ， 一 -=1， 一 会 就 解 好 了 ， 问 他 能 不 能 不 检验 ? 


他 很 坚决 地 说 ; 不 能 ， 问 他 为 什么 ,“ 这 是 分 式 方程 ， 分 式 
方程 都 要 检验 的 . ”再 问 :“ 为 什么 分 式 方程 都 要 检验 ? ” 
“老师 和 书 上 都 是 这 样 要 求 的 啊 .” 事实 上 , 在 整个 解 题 过 程 
中 ， 并 没有 “在 方程 两 边 乘 以 一 个 可 能 为 零 的 式 子 ” 每 一 
步 解 的 范围 都 没有 变化 ， 可 以 不 检验 

“ 热 ”能 生 “ 巧 ” 吗 ? 能 的 ! 但 要 看 在 哪 方面 欧阳 修 
在 《 卖 油 侈 》 一 文中 提 到 , 陈 康 击 公 的 善 射 和 卖 油 贫 那 种 " 取 


” 一 戎 芦 置 于 地 ， 以 钱 履 其 口 ， 徐 以 勺 酌 油 沥 之 ， 自 钱 孔 入 而 
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钱 不 湿 ” 的 绝技 ， 是 “热能 生 巧 ”的 结果 , 但 属于 技能 层面 ， 
不 能 适用 于 学 习 . 心理 学 的 行为 主义 的 刺激 一 一 反映 学 说 表 
明 ， 刺 激越 强 ， 反 映 越 烈 ， 记 忆 越 牢 ， 行 为 越 规 范 ， 其 根据 
是 一 系列 的 动物 实验 和 人 的 心理 测量 实验 . 问题 是 这 些 实验 
不 能 解释 稍微 复杂 一 些 的 数学 学 习 现 象 . 行为 主义 将 知识 理 
解 定 位 在 知识 记忆 的 层面 上 ， 而 不 对 “机 械 性 记忆 ”和 “在 
理解 基础 上 的 记忆 ”加 以 区 别 . 事实 上 ,行为 主义 只 关注 人 
的 外 部 行为 ， 不 研究 人 的 内 部 思维 过 程 ， 因 而 不 可 能 对 “ 知 
识 的 理解 ” 作 深 入 的 探讨 ”…. 


老子 指出 :“ 圣 人 处 无 为 之 事 ， 行 不 言 之 教 ."“《〈 圣 人 用 
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“无 为 ”的 态度 来 对 待 一 切 问 题 ， 实行“ 不 言 > 的 教导 . )“ 无 
为 ” 的 意义 ， 实 际 上 并 不 是 完全 无 所 作为 ， 它 只 是 要 为 得 少 
一 些 ， 不 要 违反 自然 地 、 任 意 地 为 . 一 个 人 若是 为 得 太 多 ， 
就 变 得 有 害 无 益 , 况且 为 的 目的 ， 是 把 某 件 事 情 做 好 , 如 案 
为 得 过 多 , 这 件 事情 就 做 得 过 火 了 ，, 其 结果 比 完 全 没有 做 可 
能 还 要 坏 ， 

过 度 训 练 ， 剥 夺 了 学 生 独 立 思考 、 自 由 发 挥 的 机 会 ， 导 
致 学 生 熟 练 有 余 ， 灵 活 不 够 ， 扼 杀 了 学 生 的 创造 力 ， 甚 至 练 
出 了 厌 学 情绪 ， 就 适得其反 了 . 

1.2.4 课堂 表扬 与 批评 的 多 少 

在 一 次 省 级 赛 优 课 上 ， 有 这 样 一 段 对 话 . 老师 问 “ 边 长 
为 10 的 正方 形 面积 是 多 少 呢 ? ” 

“100.”“ 非 党 陷 明 ! 

现在 的 课堂 ,尤其 是 公开 课 , 无 不 以 一 味 表 扬 学 生 为 乐 ， 


” 唯 肪 批评 学 生 ， 显 示 自 己 学 生 观 落后 ,这 种 风气 已 经 发 展 到 


了 病态 的 地 步 . 我 们 曾 在 一 演 公 开课 上 真切 地 看 到 , 老师 亚 
狠 狠 地 说 :“ 你 真 棒 !” 有 的 在 学 生 的 回答 还 存 有 争议 的 时 
候 ， 或 者 教师 本 人 未 听 清 楚 ， 甚 至 没 弄 明白 ， 还 微笑 着 对 学 
生 说 :“ 很 好 ”%“ 非 常 好 ?4! 更 有 “你 说 的 不 对 ， 很 好 !?” 这 
样 评价 学 生 ,， 到底 是 起 了 正面 作用 , 还 是 负面 作用 呢 ? 令 人 
疑惑 , 

老子 说 :“ 信 和 言 不 美 ， 美 言 不 信 .”( 真 实 可 信 的 话 不 漂 
亮 ， 漂 亮 的 话 不 真实 . ) 

我 们 以 为 ， 在 课堂 上 , 老师 也 应 该 有 剖 怒 训 乐 ， 对 学 生 
的 评价 应 该 是 真实 的 ， 该 表扬 时 就 表扬 ， 该 批评 时 就 批评 ， 
学 生 能 够 接受 ， 而 不 应 一 味 地 满 脸 堆 笑 ， 讨 好 学 生 . 
1.2.$ ”分数 的 多 少 

据 《 服 务 导报 》1999 年 月 14 日 报 遭 ,广州 市 一 名 二 
年 级 学 生 在 一 次 数学 测试 中 得 了 98.5 的 高 分 〈 满 分 100)， 
可 在 全 班 排 名 却 是 倒数 第 二 . 小 孩 灰 心 丧 气 . 家 长 被 激怒 了 : 
小 孩子 从 小 就 被 教育 得 过 分 看 重 分 数 ， 比 来 比 去 ， 比 出 一 些 
人 人 自傲、 一些 人 自 皇 ， 有 什么 好 处 ! 

读 到 这 篇 报道 ,我们 曾 一 笑 了 之 . 但 3 年 前 ， 我 们 身边 
的 一 个 实例 ， 却 让 我 们 笑 不 起 来 . 一 个 初 一 学 生 ， 期 末 考 试 
98 分 ， 这 可 是 他 一 学 期 以 来 考 到 的 最 高 分 啊 ! 得 意 之 余 ， 
不 免 忘 形 , 便 兴 冲冲 地 找到 数学 老师 , 亮 出 了 这 份 得 意 的 作 
品 . 老师 冷 冷 地 看 了 一 眼 ,， 一 言 不 发 地 把 学 生 带 到 教室 ， 对 
着 全 班 6 名 学 生 说 :“ 满 分 的 请 举 手 .” 刷 ! 20 多 个 . 又 说 ， 
“99 分 的 请 举 手 .” 刷 ! 又 是 20 多 个 最 后 一 句 是 对 这 个 同 
学 说 的 :“ 你 数 老 几 ? ? 

众所周知 ， 没 有 好 的 分 数 ， 谁 也 不 认为 你 在 实施 “素质 
教育 ?. 但 高 得 吓人 的 分 数 ， 带 来 的 问题 可 能 更 多 . 张 黄 宙 
教授 的 话 一 针 见 血 ;:“ 我 总 劝 一 些 升学 率 极 高 的 学 校 的 校长 
和 特 、 高 级 教师 , 能 够 居安思危 ， 不 要 过 分 僵 张 目 己 的 成 绩 ， 
也 许 有 一 些 负 罪 感 才 好 . 真正 的 素质 是 考 不 出 来 的 .” 


2 巧 拙 关系 问题 


有 些 老师 教学 时 ,过 于 泻 染 解 题 技 巧 , 全 于 这 种 技巧 企 
么 来 的 ， 其 中 下 涵 着 怎样 的 数学 思想 方法 ， 禹 常 不 作 解 释 ， 
让 人 感觉 到 如 同 “ 麻 术 师 帽子 里 的 兔子 ” 般 神 奇 . 有 的 杂志 
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也 为 此 推波助澜 . 
某 杂 志 曾 介绍 了 如 下 “ 解 题 技 巧 六 计算 
(2x 一 3y 一 1)(-2x--3y+5) . 
解 原 式 =[(2-37)+(2x-3)].[(2-37)-(2x-3)] 
=(2-3y) 一 (2x 一 3) 
=9 汪 -12y--4 姑 +12x-5 . 

这 种 解法 真 的 巧 吗 ? 直接 用 多 项 式 乘 多 项 式 ， 如 何 ? 

《孙子 兵法 》 说 :“ 兵 闻 拙 速 , 未 睹 巧 之 久 也 .”( 只 听 说 
过 指挥 虽 拙 ， 但 求 速 胜 的 情况 ,而 没有 见 过 为 讲究 指挥 工 巧 
而 追求 了 日 持久 的 现象 的 . ) 老 子 说 得 更 直接 :“ 大 巧 若 朱 .” 

这 种 “ 巧 解 ”的 弊端 显而易见 .“ 巧 解 ” 往 往 有 其 局 限 
性 ， 实 用 的 范围 一 般 都 比较 窗 小 ,必须 在 一 定 的 条 件 下 才 会 
产生 , 往往 掩盖 了 数学 基本 思想 方法 的 渗透 . 我 们 理应 首先 
追求 “ 通 法 ”， 即 基本 思想 方法 ， 因 为 “ 通 法 ”有 共有 普遍 性 、 
指导 人 性， 能 从 根本 上 解决 问题 . 

“数学 学 科 并 不 是 一 系列 的 技巧 ， 这 些 技 巧 只 不 过 是 它 
微不足道 的 方面 : 它们 远 不 能 代表 数学 ,就 如 同调 配 颜 色 远 
不 能 当 作 绘画 一 样 . 技巧 是 将 数学 的 激情 、 推 理 、 美 和 深刻 
的 内 涵 剥 落后 的 产物 . ”(M* 克 莱 因 ) 音 乐 家 傅 聪 则 说 :“ 技 
巧 有 时 是 音乐 的 敌人 .? 

据 《 中 国 青 年 报 》1996 年 4 月 26 日 报道 ，20 世纪 90 
年 代 黑 西 哥 大 地 震 时 ， 有 4 700 人 丧生 . 一 天 后 ， 救 援 人 员 
从 废墟 中 抢救 出 24 个 新 生 贾 儿 . 在 发 生 强 震 时 ， 这 些 砚 儿 
犁 在 砖 所 的 缝 阶 中 ， 先 是 大 闫 大 病 了 一 场 ， 但 时 间 一 久 ,， 见 
无 人 理 皮 ,就 乖 尔 地 财 上 了 眼睛 和 嘴巴 ， 睡 起 觉 来 ， 仅 靠 体 
内 的 脂肪 维系 生命 ， 而 没有 像 成 年 人 那样 浪费 体力 、 脑 力 ， 
作 无 谓 的 挣扎 ， 因 而 最 大 限度 内 维持 了 生命 所 必需 的 能 
量 . 这 个 例子 很 好 地 诠释 了 老子 “柔弱 胜 刚 强 ” 的 观点 ， 

老子 强调 绝 巧 弃 智 〈 抛 弃 聪 明智 巧 )， 认 为 :“ 智 慧 出 ， 
有 大 伪 .”( 聪 明智 巧 出 现 了 ， 伪 诈 才 盛行 一 时 . ) 但 是 ， 圣 
人 的 “ 蚌 ”， 不 同 孩子 的 “ 蚌 ” 普通 人 的 “ 愚 ”， 圣 人 的 电 
是 一 个 自沉 的 修养 过 程 的 结果 .和 它 比 知识 更 高 , 比 知识 更 多 ， 
而 不 是 更 少 . 圣人 的 遇 是 大 智 ， 是 精神 的 创造 . 而 孩子 和 普 
通 人 的 愚 是 自然 的 产物 ， 二 者 有 极 大 的 不 同 ， 

本 文 开头 提 到 的 引入 , 教 者 可 谓 用 心 良 苦 . 如 果 找 不 到 
更 好 的 引入 方法 ， 就 直接 告诉 学 生 “ 今 天 ， 我 们 学 习 “ 用 字 
母 表 示 数 ” ”， 如 何 ? 


3 上 和 目 然 邱 人 为 关系 问题 


万 物 的 目 然 本 性 不 同 ， 其 自然 能 力也 各 不 相同 , 可 是 有 
一 点 是 共同 的 , 就 是 在 它们 充分 而 自由 地 发 挥 其 目 然 能 力 的 
时 候 ， 它 们 是 同等 地 幸福 ， 我 们 应 该 顺 乎 天 然 .《 庄 子 》“ 道 
遥 游 "里 讲 了 一 个 大 鸟 和 小 乌 的 故事 . 两 只 乌 的 能 力 完全 不 


一 样 , 大 鸟 能 飞 九 万 里 , 小 鸟 从 这 棵 树 飞 不 到 那 棵 树 . 可 是 ， 
只 要 它们 都 做 到 了 它们 能 做 的 ， 爱 做 的 ， 它 们 都 同样 地 幸 
福 .《 上 庄子》 的 《 岩 拇 》 篇 说 :“ 狗 肥 虽 短 ， 续 之 则 忧 . 鹤 肥 
虽 长 ， 斯 之 则 翡 . ”“ (野鸭 的 腿 虽 然 短 ， 如 果 给 它 接 上 一 
段 ， 它 就 会 痛苦 ;仙鹤 的 腿 虽 然 长 ， 如 果 给 它 截 去 一 段 , 它 
就 会 悲伤 . ) 

教师 的 教学 风格 各 有 不 同 . 有 的 课 呈 学 者 型 ,语调 平缓 ， 
没有 一 句 泻 染 的 话 , 常 三 言 两 语 便 直 奔 主 题 , 对 数学 实质 的 
揭示 入 木 三 分 ， 令 人 为 之 倾倒 ， 有 些 课 ， 抑 扬 顿 挫 ， 高 潮 迭 
起 ， 激 情 飞 扬 ， 知 识 插 上 了 情感 的 翅膀 ， 讲 授 披 上 了 艺术 的 
灵光 ， 听 起 来 如 坐 春风 ， 很 是 享受 . 不 同人 的 人 性格， 往往 会 
决定 他 不 同 的 教学 风格 , 我 们 完全 没有 必要 刻意 改变 自己 的 
这 种 教学 风格 ， 

学 生 在 数学 学 习 方 面 的 差异 也 如 此 . 我 们 教官 三 时 ， 曾 
遇 到 一 个 学 生 ， 乘 法 公式 记 不 住 ， 我 们 以 为 ， 可 能 是 以 前 老 
师 上 课 ， 没 有 说 清楚 公式 的 来 龙 去 脉 ， 在 不 理解 的 情况 下 ， 
让 学 生死 记 硬 背 ， 并 大 量 重 复 训练 . 于 是 ,我们 详细 地 从 乘 
方 的 意义 讲 起 , 把 推导 乘法 公式 要 用 到 的 几乎 所 有 知识 都 讲 
了 一 遍 . 我 们 又 让 她 自己 重新 解释 一 遍 , 懂 了 . 接 痢 再 出 了 
几 道 题 让 她 做 一 遍 ， 虽 然 慢 些 ， 但 基本 做 对 了 . 我 们 不 禁 为 
自己 “高 超 ” 的 教学 艺术 而 激动 ! 然而 ， 第 二 天 问 她 ， 一 切 
又 回 到 原来 的 状态 ， 什 么 都 不 懂 . 在 数学 学 习 方 面 ， 要 求 这 
样 的 学 生 达 到 平均 水 平 或 更 高 , 犹如 兄 之 肥 ”， 续 之 则 忧 ” 

据 徐 利 治 教 授 说 ， 他 的 一 个 学 生 ， 短 跑 很 好 ， 数 学 却 不 
行 ， 常 常 不 及 格 , 徐 教授 的 要 求 是 ， 你 下 次 跑 得 更 快 ， 数 学 
给 你 60 分 .我 的 那 位 学 生 ， 数 学 不 行 ， 短 跑 也 不 行 ， 但 一 
穿 上 体操 服 ， 便 灵动 起 来 ! 她 的 数学 如 “ 兄 之 有 蚂 ”， 她 的 体 
操 如 “和 芍 之 肥 ”， 何 必要 续 之 、 断 之 ? 

钱 钟 书 先生 考 清华 大 学 时 ， 数 学 考 了 15 分 ， 可 国文 、 
闫 文 两 科 却 得 特 优 ， 负 文 还 是 满分 . 主管 老师 欲 退 不 改 ， 和 欲 
取 不 敢 , 便 报 告 了 校长 罗 家 伦 . 罗 校 长 亲 阅 试卷 后 立即 定夺 ， 
此 为 奇才 ， 破 格 录取 ,他 的 数学 如 “ 兄 之 县 ”， 国 文 和 历史 
如 “条 之 肥 ”， 何 必要 续 之 、 籽 之 ? 

我 们 无 意 鼓吹 大 家 都 问 到 过 去 “满堂 灌 ” 的 课 尝 中 去 ， 
无 意 废 除 一 切 教学 技巧 ， 也 无 意 对 学 困 生 听 之 任 之 . 只 是 觉 
得 教学 行为 应 该 限制 在 必要 的 、 目 然 的 范围 以 内 .“ 必 要 的 ” 
是 指 对 于 达到 一 定 的 目的 是 必要 的 ， 决 不 可 以 过 度 .“ 目 然 
的 ”是 指 顺 乎 个 人 的 教学 水 平 而 行 ， 顺 乎 学 生 的 认 知 水 平 ， 
不 作 过 分 的 努力 ， 

我 们 应 该 遵循 这 种 自然 规律 . 老子 警告 我 们 :“ 不 知 常 ， 
妄 作 , 凶 . ”( 不 认识 自然 规律 的 轻 举 慨 动 , 往往 会 出 乱 子 和 
灾 凶 .) 
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证 法 二 ， 对 任意 的 异 显现 出 来 了 ， 
设 a < 学 习 、 记 忆 、 遗 忘 是 3 种 心理 活动 ， 它 们 是 互相 关联 
-. 工 > 工 ， 的 . 而 在 3 者 之 中 ,记忆 是 学 习 与 遗忘 二 者 的 表征 ， 有 记忆 
2 才 知 道 有 学 习 , 无 记忆 才 知 道 有 遗忘 . 增进 记忆 的 方法 不 能 
:下 > 六 等 到 学 习 过 后 才 考虑 ， 应 从 学 习 过 程 的 编码 、 储 存 、 检 索 3 
个 阶段 上 随时 留意 ， 
吕 (0)> 了 (2)， 


.… (xz) 在 (0,+eo) 单调 递减 ,通过 对 比 ， 元 认 知 水 平 的 差 
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See Mathematics Classroom Teaching from the Code Memory 
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Abstract: The realization of the education purpose and the goajls and the completion of the teaching plans were basicajly carried 
on in the classroom teaching. However, the classroom in the reality was complicated and changeable, there were not onjy te 
Sweet knowjledge acquire, fpH of excitement and happy, but also 名] of depressed, anxious, Pains of perpjexity of comprehension 
and sufferings, there was also various circumstance that we couldn't anticipate. Therefore，we analyzed tt from the Pedagogy， 
Psychology, logics to probe the classroom teaching，was benefit of improving the teaching quality. 世 was the code memory 由 at 
examines mathematics classroom teaching and make students perceive，absorb and accept the content of course，sSo that to 
complete the teaching purpose. 
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Several Relation Problems in Mathematics Teaching in Taoist Insights 
”LIU Mao-quan 
(High School Affiliated to Nanjing Normal University Jiangning Campus，Jiangsu Nanjing 211102，China) 


Abstract: The essence of Taoism was to survive Successfully by following the principle of nature. Current mathematics teaching 
had produced various unreasonable teaching methods，which went against students”actual needs， Taoism，which correctiy 
demonstrated the relations between existence and inexistence, the relations between Imore and less, the relations between wlsdom 
and foolery and so on, gave us a lot of revelation to provide students with naftural and reasonabje development in harmony with 
their personalities， 

了 Key words: Taolsm; exist and nothing; excessive and fewnessi artful and clumsy; essentiality 
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摘要 : 教育 目的 实现 以 及 教学 计划 的 完成 ， 基 本 上 是 在 课堂 教学 中 进行 的 ， 然 而 现实 中 的 课堂 是 复杂 的 、 多 变 的 ， 既 有 
兴奋 、 愉 悦 、 甘 甜 的 知识 获得 ， 也 有 郁闷 、 焦 虚 、 困 惑 的 理解 痛苦 ， 还 有 我 们 无 法 预料 的 各 种 情况 . 因此 ， 从 教育 学 、 心 理 
学 、 逻 辑 学 的 视角 来 分 析 课 堂 、 研 究 课 泻 、 透 视 课 堂 ， 有 助 于 提高 课堂 教 学 质量 . 编码 记忆 正 是 从 心理 学 视角 来 审视 数学 课 
党 教学 ， 让 学 生 感 知 、 吸 收 、 接 受 教学 内 容 ， 以 期 实现 教学 意图 . 


关键 词 : 编码 记忆 ;， 课 党 教学， 数学 
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理想 的 课堂 总 是 一 个 以 理 服 人 ， 以 志 激 人 ,以 情 动人 的 
乐园 . 然而 现实 中 的 课堂 是 复杂 的 、 多 变 的 . 既 有 兴奋 、 答 
悦 、 甘 甜 的 知识 获得 ， 也 有 郁 闽 、 焦 虑 、 困 或 的 痛苦 ， 还 有 
我 们 无 法 预料 的 各 种 情况 . 鉴于 此 ， 从 教育 学 、 心 理学 、 逻 
辑 学 的 视角 来 分 析 课堂 、 研 究 课堂 、 透 视 课堂 ， 有 助 于 提高 
课堂 教学 质量 HL41， 
1 课堂 教学 的 基本 特性 
” 有 很 多 教育 学 者 , 对 教师 在 课堂 教学 中 的 行为 提出 了 很 
多 正确 的 见解 . 有 些 从 未 从 事 过 课堂 教学 、 从 未 对 课堂 教学 
中 教师 的 实际 状况 进行 分 析 研究 , 因此 , 他 们 的 那些 要 求 往 
往 会 变 成 “美丽 的 谎言 "实事求是 地 讲 ， 课 堂 教学 困难 重 
重 ， 实 属 不 易 . 教师 往往 是 面 对 不 知情 的 群体 进行 操作 ， 要 
很 好 地 贯彻 教学 理念 ， 实 施 教 学 方法 ， 实 现 教学 意图 ， 并非 
易 事 ， 课 堂 教学 有 以 下 一 些 基本 的 重要 特性 . 

课堂 教学 在 传授 知识 方面 具有 信息 量 大 、 效 率 高 、 速 度 
快 的 优势 . 但 是 它 使 教学 受 时 空 限制 的 缺陷 也 很 明显 ,因此 
注意 课堂 教学 的 延伸 , 加 强 实践 性 教学 环节 , 创造 课堂 教学 、 
课外 教学 、 社 会 教学 的 “立体 渗透 型 ” 教学 系统 ， 是 课程 改 
革 中 应 当 重视 的 也 是 一 个 待 开 发 的 研究 课题. 
2 认 知 心理 学 的 编码 记忆 
2.1 ”编码 记忆 

记忆 是 过 去 经 验 在 人 脑 中 的 反映 , 凡是 人 们 感知 过 的 事 
物 、 体 验 过 的 情感 以 及 练习 过 的 动作 都 可 以 以 映 象 或 情感 保 
留 在 人 脑 中 , 在 必要 时 又 可 再 现 . 感觉 和 知觉 是 当前 作用 于 
感官 事物 的 反映 ， 记 忆 是 指向 过 去 ， 在 感知 之 后 ， 前 者 是 现 
在 时 ， 后 者 是 过 去 时 . 

《1L) 记忆 的 历程 

在 每 一 阶段 的 记忆 中 ， 一 般 都 经 过 以 下 3 种 心理 历程 : 

@ 编码 . 

个 体 在 处 理 讯息 时 , 经 由 心理 运作 把 外 在 刺激 的 物理 性 


收 稿 日 期 2007-10-17 


特征 转换 成 抽象 的 形象 , 以 便 在 记忆 中 贮存 并 供 以 后 提取 时 
使 用 的 心理 表征 . 这 种 心理 表征 的 编码 是 知觉 意识 中 的 形 
码 、 声 码 、 义 码 . 比如 我 们 讲 勾 股 定理 时 ,教师 讲授 时 声 码 
优先 读 出 来 ， 写 出 来 时 + 刀 =c: ， 是 形 码 ; 在 意识 中 对 这 个 
定理 的 意义 认识 : 直角 三 角形 中 两 直角 边 的 平方 和 等 于 斜 边 
的 平方 . 

@ 储存 〈 贮 存 ). 

将 已 经 编码 的 信息 留存 在 记忆 中 ， 以 供 检 索 提 取 之 
用 . 储存 的 时 间 可 长 可 短 , 这 主要 与 不 同 信息 的 容量 及 大 脑 
皮质 〈 中 枢 神 经 ) 的 功能 有 关 . 信息 储存 是 信息 接收 与 信息 
加 工 心理 历程 的 继续 ， 

昌 检索 〈 信 息 提取 ， 解 码 ). 

将 储存 的 信息 提取 后 应 用 的 心理 历程 . 检索 时 将 编码 后 
储存 在 记忆 中 的 信息 经 过 心理 动作 的 解码 , 使 之 还 原 为 编码 
以 前 的 形式 . 解码 往往 表现 于 外 显 行为 ， 

上 面 所 说 的 记忆 历程 与 信息 加 工 理论 是 一 级 的 . 信息 加 
工 过 程 分 成 注意 、 编 码 、 储 存 和 提取 这 样 几 个 阶段 , 即 我 们 
前 面 已 经 给 大 家 介绍 的 信息 的 接受 、 加 工 、 储 存 、 输 出 是 一 
级 的 . 这 些 心理 活动 都 与 编码 有 关 . 信息 加 工 所 涉及 的 几 个 
阶段 之 间 存 在 着 某 种 程度 的 重 登 ， 一 个 人 认 知 事物 的 过 程 
中 ， 信 息 的 编码 、 储 存 、 提 取 不 可 能 各 自 独 立地 进行 ， 另 外 
信息 的 加 工 也 不 是 一 次 就 能 完成 的 ， 需 要 多 次 反复 . 

2.2 ”编码 记忆 的 特征 

(1L) 感觉 记忆 的 编码 研究 . 

感官 接受 刺激 而 生 感 觉 . 由 感觉 又 转变 为 知觉 , 在 这 两 
者 之 间 所 做 的 信息 处 理 就 是 感觉 记忆 编码 . 感觉 编码 具有 选 
择 性 ,这 主要 取决 于 个 体 的 主观 心理 因素 . 感觉 记忆 有 两 个 
特征 : 第 一 ， 对 输入 的 信息 储存 时 间 极 短 ， 如 不 及 时 加 以 处 
理 传 送 至 短期 记忆 ， 很 快 就 会 消失 . 第 二 ， 感 觉 记 忆 每 次 收 
录 的 信息 量 非 常 有 限 ， 因 为 仅仅 是 “一 和 警 ” 可 能 记忆 的 项 
目 有 限 . 要 使 感觉 记忆 能 即时 有 效 地 转化 成 得 时 记忆 , 在 谋 
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堂 教 学 中 ， 提 供给 学 生 的 “学 习 材 料 ”( 或 信息 要 引起 学 
生 的 有 意 注 意 ， 应 当 有 下 述 几 个 因素 . 

@ 热 悉 度 ， 刺 激 对 个 体 的 熟悉 程度 越 高 ， 越 能 引起 注 
意 ， 有 利于 编码 记忆 ， 

@) 新 奇 度 ， 同 一 刺激 ， 其 新 奇 度 因 人 而 卉 . 我 们 平常 
所 说 的 “入 鲍鱼 之 吧 ， 久 而 不 疗 其 臭 ， 居 艺 三 之 重 ， 久 而 不 
闻 其 香 ”， 就 是 因为 没有 新 奇 感 . 

多 重要 性 所谓 重要 与 否 不 在 于 刺激 本 身 ， 而 在 于 是 
和 否 符 合 个 体 的 需求 动机 . 也 就 是 说 , 刺激 对 个 体 特 别 重要 者 ， 
容易 引起 注意 . 


3 课堂 教学 中 增强 记忆 的 策略 


课堂 教学 中 ， 感 觉 记 忆 、 短 期 记忆 、 长 期 记忆 是 连续 发 
生 , 不 可 能 有 明显 的 界限 . 下 面 的 记忆 策略 分 别 按 这 3 种 记 
忆 的 顺序 介绍 ， 

(1) 集中 注意 策略 ， 

这 是 针对 感觉 记忆 讲 的 ， 前 面 已 介绍 了 感觉 记忆 的 3 
个 条 件 : 热 度 、 新 奇 性 、 重 要 性 . 根据 这 3 个 条 件 ， 必 须 
减少 分 心 刺 激 ， 使 学 生 的 和 视觉、 听觉 专 一 ， 目 换 单 纯 、 有 序 
有 节 ， 人 在 一 段 时 间 内 只 能 专心 做 好 一 件 事 ,“ 目 不 暖 接 ” 
“多 管 齐 下 ”的 麦 炸 式 教学 是 不 可 取 的 ， 

(2) 扩大 意 元 的 结构 化 策略 〈 短 期 记忆 ). 

记忆 广度 中 平均 记忆 意 元 是 7 个 ， 记 忆 的 广度 是 有 限 
的 ， 但 意 元 本 身 的 内 容 是 可 变 的 , 一 个 符号 、 一 个 数字 可 以 
作为 意 元 ， 多 个 符号 、 多 个 数字 也 可 作为 意 元 . 直接 扩大 意 
元 内 容 就 等 于 间接 扩大 了 记忆 广度 . 扩大 意 元 的 方法 叫 意 元 
集 组 , 意 元 集 组 是 将 多 个 分 离 的 意 元 组 合 为 一 个 有 连贯 意义 
的 大 意 元 . 这 就 是 我 们 多 次 强调 的 结构 法 . 可 以 实施 时 空 结 
构 、 顺 序 结 构 、 链 条 结构 、 纵 向 结构 、 横 同 结 构 关 系 来 扩大 
意 元 ， 比 如 : 

讲 圆 桔 定理 , 用 动态 变化 由 圆 内 向 贺 外 变化 形成 有 序 结 
构 链 条 . 把 相交 弦 定 理 、 割 线 定理 、 切 割 线 定理 、 切 线 长 定 
理 形成 一 个 大 单元 意 元 〈 或 组 块 ) 就 容易 增加 记忆 的 强度 . 

讲 函 数 的 性 质 时 ， 运 用 “内 联 法 ”揭示 人 性质 的 互相 联 
系 . 奇偶 性 、 单 调 性 、 互 道 性 、 对 称 性 这 些 基 本 性 质 是 如 何 
联系 的 ， 容 易 记 忆 . 

比如 讲 数列 极限 时 ， 要 把 小 意 元 组 块 成 “ 子 次 / 母 次 ” 
关系 的 大 意 元 ， 学 生 就 容易 记忆 求 极 限 的 基本 方法 . 

(3) 运用 信息 加 工 的 输入 储存 策略 . 

要 使 短期 记忆 不 被 废弃 , 就 要 对 其 进行 运作 , 进行 加 工 ， 
这 就 是 思考 . 所 以 课堂 教学 中 ,对 概念 《定义 、 公 式 、 定 理 、 
性 质 ) 等 的 学 习 ， 要 给 学 生 充 分 的 思考 、 练 习 时 间 ， 让 这 些 
信息 经 过 加 工 后 输送 至 长 期 记忆 , 贮存 起 来 , 以 备 检索 提取 ， 
在 这 里 为 增强 记忆 ， 必 要 的 重复 是 应 该 的 . 

(4) 多 重 编码 策略 ， 

数学 教学 中 , 为 增进 长 期 记忆 , 一 般 都 采用 多 重 编码 并 
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进 的 策略 ， 即 声 码 、 形 码 、 义 码 、 动 码 (书写 码 、 绘 图 的 动 
作 ) 多 重 编码 作为 “组 块 ” 同 时 输入 储存 . 这 就 是 我 们 在 教 . 
学 论 里 强调 的 在 课堂 上 要 让 学 生 : 眼看 、 耳 听 、 手写 、 脑 想 、 
口 问 “ 五 行 ”并 举 ， 

(5) 情景 关联 记忆 策略 . 

创设 学 习 情 景 ， 帮 助 记 忆 是 行 之 有 效 的 策略 . 

这 里 的 创设 学 习 情景 , 要 从 教学 学 科 的 特 氮 出 发 .对 “ 情 
景 ” 的 理解 不 能 片面 地 认为 是 自然 风光 那 种 “情景 ” 也 不 
是 小 说 中 的 人 物 故 事 “ 情 景 ” 更 不 是 戏剧 、 电 影 、 电 视 中 
的 那 种 “情景 ” 是 指 学 习 情 有 景 . 大 家 知道 ， 让 你 回忆 以 前 
住 过 的 地 方 的 人 和 事 会 有 困难 , 但 当 你 回 到 你 原来 住 过 的 现 
场 时 ， 马 上 会 引发 你 的 记忆 . 数学 教学 中 启发 式 教 学 思想 的 
运用 有 一 个 温 故 知 新 的 启发 法 , 就 是 赁 心理 想象 的 方式 回忆 
当时 学 习 的 材料 ,“ 温 故 ”( 继 时 情境 与 即时 情境 都 是 有 用 
的 ) 就 是 一 种 情景 后 次 复习 前 次 的 概念 也 是 一 种 情景 . 当 
然 ,创设 与 学 习 材 料 密切 相关 的 “即时 情景 ”更 有 利于 增进 
长 时 记忆 的 强度 . 

(6) 元 认 知 控制 策略 . 

元 认 知 是 20 世纪 70 年 代 心 理学 中 新 研究 内 容 ， 目 前 ， 
尚 无 公认 的 统一 定义 . 心理 学 家 认为 ; 在 学 习 认 知 的 信息 加 
工 系统 中 ， 存 在 着 一 个 对 信息 加 工 过 程 的 执行 、 监 控 、 调 节 
功能 ， 这 里 的 执行 控制 功能 就 是 现代 心理 学 基础 一 一 元 认 
知 . 通俗 地 说 : 元 认 知 就 是 认 知 个 体 对 自己 的 认 知 加 工 过 程 
的 自我 觉察 、 自 我 调节 、 自 我 控制 、 自 我 评价 . 

元 认 知 提高 记忆 效率 和 效果 的 主要 功能 是 3 个 方面 : 

@ 计划 . 不 是 被 动 地 听课 、 盲 目地 学 习 ， 它 可 以 预测 
计划 个 人 的 认 知 . 比如 ， 这 道 题 要 多 长 时 间 能 解答 完 ， 我 如 
何 完成 今天 的 作业 等 . 

名 监控 ， 能 正确 评价 自己 达到 的 认 知 水 平 ， 及 时 反馈 
认 知 活动 的 结果 与 不 足 ， 加 以 修改 . 

遇 调节 ， 一 有 旦 从 监控 中 发 现 问题 ， 立 即 采 取 补 救 办 
法 . 比如 上 课 听 不 懂 而 举 手 提问 ， 或 向 学 友 请 教 〈 课 演 上 有 
时 学 生 说 话 实际 上 是 元 认 知 在 调节 ) 解 题 方法 ， 若 不 对 会 立 
即 肥 省 ， 改 变 解 题 策 略 . 

学 习 能 力 强 的 人 , 一 般 记 忆 能 力也 强 ,， 记忆 能 力 强 与 元 
认 知 水 平 有 关 . 这 是 一 个 良性 循环 过 程 ， 下 面 这 道 题 的 解法 
反映 了 元 认 知 水 平 的 差异 . 

1 


求证 ， jx) = 一 在 (0,+eo) 单调 递减 . 
Vx 
证 法 一 ， 设 为 ,和 E (0,+eo) 且 厂 < 罗 ， 
1 1 
JO0) 一 了 Ce) 罗 
-人 
Ja 


= 2 0 
加 二) 
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证 法 二 ， 对 任意 的 异 显现 出 来 了 ， 
设 a < 学 习 、 记 忆 、 遗 忘 是 3 种 心理 活动 ， 它 们 是 互相 关联 
-. 工 > 工 ， 的 . 而 在 3 者 之 中 ,记忆 是 学 习 与 遗忘 二 者 的 表征 ， 有 记忆 
2 才 知 道 有 学 习 , 无 记忆 才 知 道 有 遗忘 . 增进 记忆 的 方法 不 能 
:下 > 六 等 到 学 习 过 后 才 考虑 ， 应 从 学 习 过 程 的 编码 、 储 存 、 检 索 3 
个 阶段 上 随时 留意 ， 
吕 (0)> 了 (2)， 


.… (xz) 在 (0,+eo) 单调 递减 ,通过 对 比 ， 元 认 知 水 平 的 差 
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See Mathematics Classroom Teaching from the Code Memory 
CAGO Er-lei 
(College of Educational Science，Ningxia University，Ningxia Yinchuan 7S0021，Chinal) 


Abstract: The realization of the education purpose and the goajls and the completion of the teaching plans were basicajly carried 
on in the classroom teaching. However, the classroom in the reality was complicated and changeable, there were not onjy te 
Sweet knowjledge acquire, fpH of excitement and happy, but also 名] of depressed, anxious, Pains of perpjexity of comprehension 
and sufferings, there was also various circumstance that we couldn't anticipate. Therefore，we analyzed tt from the Pedagogy， 
Psychology, logics to probe the classroom teaching，was benefit of improving the teaching quality. 世 was the code memory 由 at 
examines mathematics classroom teaching and make students perceive，absorb and accept the content of course，sSo that to 
complete the teaching purpose. 

改 ey words: code memoryi classroom teaching;, mathematics 


[责任 编校 : 周 学 智 ] 


国 一 遇 
天 要 ) 
-加 上 


( 上 接 第 16 页 ) 


Several Relation Problems in Mathematics Teaching in Taoist Insights 
”LIU Mao-quan 
(High School Affiliated to Nanjing Normal University Jiangning Campus，Jiangsu Nanjing 211102，China) 


Abstract: The essence of Taoism was to survive Successfully by following the principle of nature. Current mathematics teaching 
had produced various unreasonable teaching methods，which went against students”actual needs， Taoism，which correctiy 
demonstrated the relations between existence and inexistence, the relations between Imore and less, the relations between wlsdom 
and foolery and so on, gave us a lot of revelation to provide students with naftural and reasonabje development in harmony with 
their personalities， 

了 Key words: Taolsm; exist and nothing; excessive and fewnessi artful and clumsy; essentiality 
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国际 数学 成 驶 比较 和 教材 评价 


吴 仲 和 
(National 大 学 ， 美 国 ) 


摘要 : 从 学 生 的 数学 成 绩 、 数 学 认 知 水 平 、 数 学 学 习 态 度 检测 数学 教学 大 纲 的 贯彻 情况 是 一 种 行 之 有 效 的 方法 . 调查 对 
象 分 布 在 我 国 10 个 城市 ，60 所 中 小 学 ，7 777 名 四 年 级 和 九 年 级 学 生 . 我 国 小 学 和 初中 学 生 在 数学 成 绩 、 数 学 认 知 水 平 、 
数学 学 习 态度 方面 与 国外 《地 区 ) 学 生 相 比 ， 其 情况 如 下 : 在 所 测 的 学 生 中 ， 学 生 的 水 平 与 期 望 的 水 平 有 差距 ， 不 同 地 区 的 
学 生 在 数学 成 绩 和 学 习 态 度 上 有 较 明 显 差异 ,学生 学 习 数 学 的 信心 随 年 龄 增长 而 降低 . 研究 表明 ， 增 加 一 些 数 学 与 科学 相 结 
合 的 综合 课程 对 学 生 提 高 认识 数学 的 社会 价值 和 提升 正面 态度 是 有 帮助 的 . 建立 有 我 国 特色 的 国家 数学 教育 的 教 、 学 、 评 价 


机 制 有 助 于 贯彻 新 标准 . 


关键 词 : 数学 大 岗 ， 数 学 课本 评价 ;， 数 学 教 与 学 ;数学 教育 评价 
中 国 分 类 号 : G40-059.3 ”文献 标识 码 : A 文章 编号 : 1004-9894 ( 2008 ) 01-0020-10 


1 前 言 


和 目 20 世纪 90 年 代 ， 中 国 的 数学 教育 改革 已 经 经 历 了 
15 年 . 数学 教育 的 改革 为 数学 教材 的 繁荣 起 到 了 积极 的 推 
动作 用 . 从 2001 年 开始 ， 经 教育 部 中 小 学 教材 审定 委员 会 
审查 通过 ， 有 多 种 小 学 、 初 中 、 高 中 数学 标准 实验 教材 向 全 
国 发 行 . 但 新 教材 的 使 用 情况 ,尤其 是 使 用 新 教材 学 生 的 数 
学 成 就 如 何 尚 没有 系统 的 测试 和 研究 . 为 了 总 结 教材 的 使 用 
人 情况， 巩固 其 长 处 ,改进 不 足 之 处 ， 帮 助 广大 教师 和 教研 员 
更 好 地 贯彻 和 施行 大 网 所 规定 的 数学 教学 内 容 , 我 们 对 使 用 
不 同 教材 的 小 学 和 初中 学 生 的 学 习 成 就 进行 了 测试 和 评 
价 . 小 学 部 分 ， 选 择 了 使 用 小 学 新 教材 (以 下 简称 小 学 新 教 
材 ) 的 学 生 与 使 用 其 它 教材 〈 以 下 简称 小 学 其 它 教材 ) 的 学 
生 以 及 部 分 可 比 性 较 强 的 国家 地区) 的 学 生 进 行 比 较 . 初 
中 部 分 ,选择 了 使 用 初中 新 教材 (以 下 简称 初中 新 教材 ) 的 
学 生 与 使 用 其 它 教材 (以 下 简称 初中 其 它 教材 ) 的 学 生 以 及 
部 分 可 比 性 较 强 的 国家 〈 地 区 ) 的 学 生 进行 比较 . 其 目的 旨 
在 回顾 和 了 解 学 生 使 用 不 同 教材 的 数学 成 就 和 教材 的 使 用 
情况 . 在 这 个 报告 里 ， 就 小 学 新 教材 与 小 学 其 它 教材 ， 初 中 
新 教材 与 初中 其 它 教材 以 及 部 分 国外 (地 区 ) 学 生 的 学 习 成 
就 和 他 们 的 学 习 态度 以 比较 的 形式 对 测试 做 一 个 总 结 , 其 目 
的 是 总 结 教材 的 使 用 情况 , 巩固 教材 的 长 处 , 改进 不 足 之 处 ， 
帮助 广大 使 用 北 师 大 版 教材 的 教师 和 教研 员 更 好 地 贯彻 和 
施行 大 纲 所 规定 的 数学 教学 内 容 . 


2 测试 什么 


为 了 有 利于 比较 使 用 新 教材 的 学 生 的 学 习 成 就 与 其 他 
国家 相同 年 级 学 生 的 学 习 成 就 ， 本 报告 的 数学 题 选 择 使 用 
《1) 小 学 部 分 : 学 生 试题 采用 《国际 数学 和 科学 研究 趋势 》 
(IEA，2003a) 所 使 用 的 数学 题 ， 学 生 调 查 问 卷 采用 经 过 修 
改 的 《国际 数学 和 科学 研究 趋势 》 的 四 年 级 学 生 问 卷 (IEA， 
2003b). 〈2) 官 中 部 分 : 学 生 试 题 采 用 《国际 数学 和 科学 研 


完 趋势 》(IEA，2003c)， 经 济 合作 发 展 组 织 《国际 学 生 评 
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价 项 目 )《PISA，20037， 和 自己 设计 的 题目 ， 学 生 调 碍 问 
卷 采用 经 过 修改 的 《国际 数学 和 科学 研究 趋势 》(IEA, 2003) 
的 八 年 级 学 生 问卷 . 选择 《国际 数学 和 科学 研究 趋势 》 和 《 国 
际 学 生 评 价 项 目 》， 是 因为 他 们 是 国际 上 公认 的 中 小 学 生 数 
学 和 科学 的 学 习 成 就 评价 项 目 . 《国际 数学 和 科学 研究 趋 
势 》 的 目的 是 检查 四 年 级 和 八 年 级 学 生 在 教学 大 网 的 范围 内 
会 什么 和 能 做 什么 (Mullis, Martin, Gonzalez, && Chrostowski， 
2003)， 它 的 题目 比较 接近 中 小 学 大 纲 的 要 求 ， 而 《国际 学 
生 评 价 项 目 》 的 目的 是 检查 学 生 在 15 岁 时 的 数学 应 用 能 
力 . 需要 指出 的 是 , 《国际 数学 和 科学 研究 趋势 》 和 《国际 
学 生 评价 项 目 》 的 题目 不 是 数学 竞赛 题 , 因此 其 难度 应 该 属 
于 大 纲要 求 的 应 知 应 会 的 范畴 ,其 测试 的 目的 之 一 ,是 想 要 
知道 对 一 个 国家 整体 而 言 ， 公 共 教 育 的 水 准 究竟 有 多 高 , 学 
生 对 数学 和 科学 的 学 习 态 度 如 何 ， 以 及 影响 学 生成 就 的 因 
素 . 毫 无 疑问 , 这 对 一 个 国家 的 整体 发 展 和 未 来 的 劳动 力 资 
源 是 十 分 重要 的 . 因此 , 找 出 影响 学 生成 就 的 因素 对 发 展 大 
众 教 育 和 改善 国家 整体 教育 水 平 是 十 分 必要 的 . 在 这 个 报告 
里 , 我 们 的 目的 是 测试 使 用 新 教材 的 学 生 与 使 用 其 它 教材 的 
学 生 和 国外 地区) 学 生 在 数学 知识 ， 数 学 认 知 水 平 上 的 不 
同 ， 以 及 相关 的 影响 因素 . 我 们 选择 部 分 可 比 性 较 强 的 国家 
(地 区 )》 进行 比较 ， 他 们 是 : (1) 小 学 部 分 : 香港 、 日 本 、 

俄罗斯 、 新 加 坡 、 美 国 ，(2)》 初中 部 分 : 中 国 台 北 ， 中 国 香 
港 , 日 本 ,韩国 ， 新 加 坡 , 美国 ,澳大利亚 ， 芬 兰 ， 法 国 . 需 
要 指出 的 是 :〈1 > 这些 国 家 的 数据 代表 的 是 整体 国家 水 平 或 
接近 国家 水 平 〈 大 范围 随机 抽样 )， 而 数据 只 代表 抽样 的 范 
围 ; (2) 在 初中 部 分 , 《国际 数学 和 科学 研究 趋势 》 和 《 国 
际 学 生 评价 项 目 》 测 试 的 是 八 年 级 和 1S 岁 的 年 龄 段 ， 而 我 
们 选择 的 是 九 年 级 的 学 生 , 厚 因 是 八 年 级 的 教学 大 纲 有 部 分 
内 容 未 涵盖 测试 内 容 ; (3) 自己 设计 的 感 目 主要 涵盖 初中 概 
率 和 几何 的 内 容 . 在 这 个 测试 里 ， 我 们 想 要 回答 的 问题 是 : 
(1) 新 教材 的 学 生 与 其 它 教材 的 学 生 以 及 国外 (地 区 ) 学 生 
的 数学 成 就 和 数学 认 知 水 平 有 什么 不 同 ? 〈2)》 新 教材 的 学 
生 与 其 它 教材 的 学 生 对 数学 学 习 的 态度 有 什么 不 同 ? 
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《3 ) 不 同城 市 、 不 同 教 材 的 学 生 的 数学 成 就 和 数学 态度 有 什 
人 么 不 同 ? 
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考虑 收集 数据 的 随机 性 ,并 且 易 于 比较 ,本 测试 的 数据 
收集 选择 既 有 大 中 城市 ， 又 有 县 城 ， 既 有 沿海 ， 又 有 内 陆 ， 
且 好 学校 与 差 学 校 有 基本 相等 比重 的 方法 . 表 1 和 表 2 分 别 
展示 了 小 学 和 初中 学 生 数 据 的 收集 情况 . 


表 工 小 学 学 生 数 据 收集 情况 


3 测试 方法 
3.1 数据 的 收集 
城市 地 点 学 校 
小 学 新 教材 (3 学 校 ) 
地 区 1 华东 1 
小 学 其 它 教材 (3 学校) 
小 学 新 教材 (3 学 校 ) 
地 区 2 华东 2 
小 学 其 它 教材 (3 学 校 ) 
小 学 新 教材 《3 学 校 ) 
地 区 3 华南 
小 学 其 它 教材 《3 学 校 ) 
小 学 新 教材 《3 学 校 ) 
地 区 4 江苏 1 
小 学 新 教材 (3 学 校 ) 
小 学 新 教材 (3 学 校 ) 
好 区 5 迁 苏 2 
小 学 新 教材 (3 学 校 ) 
小 学 新 教材 (3 学 校 ) 
地 区 6 江苏 3 
小 学 新 教材 (3 学 校 ) 
总 计 6 地 区 36 学 校 


注 ，(1) 新 教材 NE=2 1$7， 其 它 教材 N=2 264; (2) 好 学 校 与 差 学校 参 考 当 地 教育 管理 机 构 资 讯 . 


表 2 ， 初 中学生 数 据 收集 情况 


城市 地 点 学 校 

初中 新 教材 (3 学 校 ) 
地 区 1 华南 

初中 其 它 教 材 (3 学 校 ) 

初中 新 教材 (3 学 校 ) 
地 区 2 华东 1 

初中 其 它 教 材 (3 学 校 ) 

初中 新 教材 (3 学 校 ) 
地 区 3 华东 2 

初中 其 它 教 村 (3 学 校 ) 

初中 新 教材 (3 学校 ) 
地 区 4 华北 

初中 其 它 教材 《3 学 校 ) 
总 计 4 好 区 24 学 校 


较 好 学 校 人 数 中 等 学 校 人 数 较 差 学 校 人 数 总 计 
124 153 163 440 
162 149 159 470 
100 61 39 200 
99 92 101 292 
155 138 150 443 
150 159 141 450 
97 100 100 297 
100 100 100 300 
155 157 152 464 
149 155 160 464 
136 48 129 313 
98 80 110 288 

1 525 1 392 1 504 4421 
好 学 校 人 数 中 等 学 校 人 数 。 。 差 学 校 人 数 总 计 
116 146 15] 413 
149 138 149 436 
147 151 151 449 
153 149 151 453 
128 386 134 348 
133 147 127 407 
149 147 127 423 
152 149 126 427 

1 127 1 113 1 116 3 356 


注 : (1) 新 教材 NE1633， 其 它 教材 N=1723; 〈2) 好 学 校 与 差 学 校 参考 当地 教育 管理 机 构 资 讯 


3.2 ”测试 题目 及 问卷 设计 和 数据 分 析 

本 测试 小 学 部 分 采纳 选择 后 的 《国际 数学 和 科学 研究 趋 
势 ?的 数学 测试 题目 和 问卷 ,初中 部 分 采纳 3 个 方面 的 题目 : 
(1 六 《国际 数学 和 科学 研究 趋势 》 的 数学 测试 题目 ( 题 1~16) 
(2)《 国 际 学 生 评 价 项 目 》 的 数学 测试 题目 〈 题 17 ); 
(3) 自己 设计 的 题目 〈 题 18~20). 选择 《国际 数学 和 科学 
研究 趋势 》 和 《国际 学 生 评价 项 目 》 的 数学 测试 题目 的 原因 
是 有 利于 与 其 他 国家 作 比 较 ; 而 自己 设计 的 题目 则 重点 测试 
学 生 在 概率 和 几何 方面 的 成 就 . 测试 的 内 容 包含 两 个 方面 : 


一 个 是 数学 内 容 ， 另 一 个 是 数学 认 知 水 平 . 小 学 数学 内 容 包 
含 数 和 运算 、 代 数 的 规律 和 关系 、 测 量 、 几 何 和 数据 ; 初中 
的 数学 内 容 包含 数 和 运算 、 人 代数、 几何 、 测 量 、 概 率 统计 ; 
数学 认 知 水 平 包含 懂得 数学 解 顾 过 程 ,懂得 数学 概念 ,能 解 
决 日 常 问题 和 数学 推理 . 本 测试 选择 的 小 学 数学 有 20 题 共 
26 个 问题 ,在 数学 内 容 和 数学 认 知 水 平 上 的 百分比 分 别 是 : 
(1)》 数学 内 容 : 数 和 运算 42%， 代 数 的 规律 和 关系 15%， 

测量 12%， 几 何 19%， 数 据 12%; 〈2) 数学 认 知 水 平 : 懂 
得 数学 解 题 步 又 7%6， 人 懂得 数学 概念 29%， 能 解决 日 常 问题 


让 
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S7%， 数 学 推理 7%. 本 测试 选择 的 初中 数学 有 20 题 共 29 步骤 11%， 人 懂得 数学 概念 18%， 能 解决 日 常 问题 32%， 数 
个 问题 ， 在 数学 内 容 和 数学 认 知 水 平 的 百分比 分 别 是 : 学 推理 39%. 表 3 列 出 了 本 测试 小 学 和 初中 在 数学 内 容 和 数 
(1》 数学 内 容 : 数 和 运算 14%， 代 数 18%， 几 何 2$%， 测 学 认 知 水 平 以 及 主要 数学 问题 的 情况 . 小 学 学 生 和 初中 学 生 
量 14%， 统 计 和 概率 29%:; 〈2) 数学 认 知 水 平 : 懂得 数学 调查 问卷 主要 涉及 学 生 对 数学 学 习 的 态度 . 


表 3 测试 问题 分 类 


测试 是 小 学 教学 小 学 数学 小 学 主要 初中 数学 初中 数学 万 中 主要 
内 容 认 知 水 平 数学 问题 内 容 认 知 水 平 数学 问题 
攻 | 


0 
时 
理 
| 世 卫 时 于 机 
外 和 人 | 
| 
| 


为 了 便于 比较 , 数据 分 析 采 用 学 生 的 数学 内 容 和 数学 认 ”” 知 水 平 的 平均 成 绩 比 较 ， 学 生 调 查 问卷 采用 平均 数 的 比 


万 方 数据 
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较 . 为 保证 数据 的 精确 性 , 数据 的 编 繁 采用 相互 校对 的 方法 ，。 4 ”结果 和 讨论 
有 问题 的 数据 经 过 讨论 达到 一 致 人 


33 可 信和 度 
4.1.1 整 
由 统计 软件 得 数学 测试 题 的 信 度 ， 小 学 为 72.3%， 初 中 Eee 


ee 二 加 IN ne We 表 4 展示 了 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 国外 (地 区 ) 学 生 
an ee 和 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 成 就 的 整体 水 平 比较 , 从 表 中 


般 要 商 于 70% )， 可 以 看 出 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 的 成 绩 总 体 上 高 于 其 它 . 


表 4 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 国外 ( 地 区 ) 学 生 和 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 成 就 的 整体 水 平 比较 


小 学 新 教材 小 学 其 它 教材 中 国 香港 日 本 俄罗斯 新 加 坡 美国 
1~20 题 平均 ( 狼 ) 84.4 78.0 63.9 62.2 50.7 70.3 SS.9 
由 表 4 可 知 , 使 用 小 学 新 教材 和 其 它 教 材 的 学 生 的 数学 表 $ 展示 了 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 国外 (地 区 ) 学 生 
整体 水 平 明 显 高 于 国外 《地 区 ) 的 学 生 ， 略 高 于 新 加 坡 ， 和 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 成 就 的 整体 水 平 比较 ， 


《2) 初中 ， 


表 S$ 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 国外 ( 地 区 ) 学 生 和 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 成 就 的 整体 水 平 比较 


初中 新 初中 其 中国 中国 日 本 韩国 新加坡 美国 次 大 ， 苏 兰 法 国 


教材 它 教 材 台北 香港 利 亚 
1~16 题 平 均 《 匈 ) 36.1 87.9 51.8 S$2.9 49.1 $1.1 5$8.9 35.0 NA4 AN/4 N/4 
17 题 平 均 〈( 匈 ) 93.1 92.6 N14 73.3 S8.3 58.2 NM1/4 416 644 68.5 68.6 
18-~20 题 平 均 【《%) 68.2 52.1 NA NA4 NA4 RNA4 NI/4 NA NA4 NA/4 N14 
由 表 $ 可 知 , 虽然 使 用 初中 新 教材 和 其 它 教材 的 学 生 的 4.1.2 ”数学 内 容 水 平 
数学 整体 水 平 明 显 高 于 国外 (地 区 ) 的 学 生 , 但 使 用 其 它 教 (1) 小 学 . 
材 的 学 生 在 题 1-~16 高 于 初中 新 教材 的 学 生 ， 而 使 用 初中 新 表 6 展示 了 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 国外 (地 区 ) 学 生 


教材 的 学 生 在 题 17~20 高 于 使 用 其 它 教材 的 学 生 , 其 中 在 题 和 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 内 容 ( 数 和 运算 、 代 数 的 
18~20， 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 其 它 教材 的 学 生 有 显著 的 规律 和 关系 、 测 量 、 几 何 ， 和 数据 ) 上 的 比较 . 
差异 . 


表 6 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 国外 ( 地 区 ) 学 生 和 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 内 容 上 的 比较 


小 学 新 教材 ”小 学 其 它 教材 中国 香 港 日 本 俄罗斯 新 加 坡 美国 
数 和 运算 平均 (和 5 ) 84.0 79.3 61.6 62.0 46.2 68.1 54.8 
代数 的 规律 和 关系 乎 均 (% ) 87.0 75.9 62.0 57.7 5$3.0 62.7 46.6 
测量 平均 《多 ) 73.1 66.8 50.4 39.4 46.2 61.0 40.9 
几何 平均 《多 ) 87.3 81.1 77.1 70.5 68.1 79.2 61.5 
数据 平均 《〈% ) 88.7 82.3 86.2 77.7 39.8 82.8 78.5 

由 表 6 可 知 , 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 在 数学 内 容 〈 数 和 (2) 初中 . 
运算 、 人 代数、 测量 、 几 何 和 概率 统计 ) 均 明 显 高 于 其 它 . 值 表 7 展示 了 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 国外 (地 区 ) 学 生 


得 注意 的 是 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 在 测量 上 水 平 较 低 , 只 达 和 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 内 容 〈 数 和 运算 、 代 数 、 
到 73.1%8， 且 没有 一 个 数学 内 容 达 到 90% 儿 . 测量 、 几 何 和 概率 统计 ) 上 的 比较 . 


万 方 数据 


万 方 数据 
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表 7 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 国外 ( 地 区 ) 学 生 和 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 内 容 上 的 比较 


人 本国 新 加 撤 美国。 六 下 。 苏 兰 。 法国 
后 了 ee， 888 9%6 51 55 43 56 62 3 NM NM MA 
ee 89 8 64 65 57 68 60 46 NM AM Mn 
me 0 97 9%99 53 69 3520 466 6b9 37 M  M MU 
ee 0 9%3 93.3 66.5 5$9.5 64.5 67.3 56.3 44.4 NA NA NA 
0 Te， 706 65 24 19 21 3237 35 14 M NM NA 
en 991 9%6 AM 73 53 52 NM 46 66 685 686 
四 we 183 51 NM NM AM AM AM AM AM M MA 
ee 了 了 60.8 20 NM AM AM AM AM AM M M MA 
由 表 7 可 知 ， 在 所 有 的 数学 内 容 上 , 使 用 初中 新 教材 和 的 学 生 ， 

使 用 其 它 教材 的 学 生 都 明显 地 高 于 国外 (地 区 》) 的 学 生 . 在 4.2 ”学生 认 知 水 平 

题 1~17， 除 在 几何 上 使 用 初中 新 教材 和 使 用 其 它 教材 的 学 (1) 小 学 . 

生 一 样 外 ， 使 用 其 它 教材 的 学 生 在 数 和 运算 、 人 代数、 测量 上 表 8 展示 了 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 国外 (地 区 ) 学 生 


高 于 使 用 初中 新 教材 的 学 生 , 而 在 概率 统计 上 使 用 初中 新 教 ” 。 和 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 认 知 水 平 (懂得 数学 解 题 
材 的 学 生 高 于 使 用 其 它 教材 的 学 生 ; 在 题 18~20， 使 用 初中 过 程 ， 懂 得 数学 概念 ， 能 解决 日 常 问题 ， 和 数学 推理 ) 上 的 
新 教材 的 学 生 在 概率 统计 和 几何 上 明显 高 于 使 用 其 它 教材 比较 . 


表 8 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 国外 ( 地 区 ) 学 生 和 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 认 知 水 平 上 的 比较 


初中 新 教材 初中 其 它 教材 中 国 香港 日 本 俄罗斯 新 加 坡 美国 

懂得 数学 解 题 步骤 《%) 89.5 81.9 59.4 55.6 51.5 81.7 60.2 

慌 得 数学 概念 《% ) 84.7 79.8 61.3 59.7 41.6 62.8 52.6 

能 解决 日 常 问题 《名 ) 86.7 80.6 67.9 64.6 56.9 75.1 60.2 

数学 推理 (%) 60.4 48.6 47.4 58.8 35.5 48.8 31.5 
由 表 8 可 知 , 虽然 使 用 小 学 新 教材 和 使 用 其 它 教材 的 学 表 9 展示 了 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 国外 (地 区 ) 学 生 


生 在 所 有 认 知 水 平 上 都 高 于 国外 〈 地 区 ) 的 学 生 . 但 在 数学 和 使 用 初中 其 它 教 材 的 学 生 在 题 1~16 的 数学 认 知 水 平 〈 懂 
推理 上 ， 其 水 平 相 对 较 低 〈 使 用 小 学 新 教材 : 60.4%， 使 用 得 数学 解 题 过 程 , 懂得 数学 概念 ， 能 解决 日 常 问题 和 数学 推 
小 学 其 它 教材 ，48.6% )， 理 ) 上 的 比较 . 

(2) 初中 . 


表 9 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 国外 ( 地 区 ) 学 生 和 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 题 1~46 的 数学 认 知 水 平 上 的 比较 


小 学 新 教材 小 学 其 它 教材 中国 台 北 中 国 香港 日 本 韩国 新 加 坡 美国 
懂得 数学 解 题 步 萌 (% ) 87.2 905 51.5 63.3 51.6 53.6 73.4 35.8 
懂得 数学 概念 《% ) 93.6 9%6.1 73.5 73.8 67.6 71.1 71.1 48.6 
能 解决 日 常 问题 《 匈 ) 86.3 92.5 52.4 59.5 49.3 42.6 61.5 31.0 
教学 推理 〔( 色 ) 86.7 89.9 52.1 49.6 44.7 56.7 57.1t 31.4 


由 表 9 可 知 ， 在 题 1~16， 虽 然 两 种 教材 的 学 生 均 高 于 “国外 (地 区 ) 的 学 生 ， 虽 然 使 用 初中 新 教材 的 学 生 在 能 解决 


万 方 数据 
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日 常 问 题 〈 前 节 题 17) 上 略 高 于 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 ， 4.3 ”学生 学 习 态 度 

但 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 所 有 数学 认 知 水 平 上 均 高 于 (2) 小 学 . 

使 用 初中 新 教材 的 学 生 . 由 前 节 〈 初 中 数学 内 容 部 分 ) 表 表 10 展示 了 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 使 用 小 学 其 它 教 
18-~20 可 知 ， 使 用 初中 新 教材 的 学 生 在 数学 推理 上 明显 高 于 材 的 学 生 在 数学 学 习 正面 态度 上 的 比较 ， 

使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 . 


表 10 ”使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 学 习 正 面 态 度 上 的 比较 


小 学 新 教材 《多 ) 小 学 其 它 教 材 《 驳 ) 小 学 新 教材 (名 ) ”小 学 其 它 教 材 【 色 ) 
我 的 数学 学 得 很 好 86 80 我 喜欢 学 数学 95 92 
我 希望 学 校 多 开 些 数学 课 89 83 数学 是 我 的 强项 75 68 
我 觉得 数学 不 难 82 78 我 的 数学 进步 很 快 82 77 
由 表 10 可 知 ， 虽 然 两 种 教材 的 学 生 的 数学 学 习 态 度 都 (2) 初中 . 
趋 于 正面 , 但 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 的 数学 学 习 态 度 趋 于 正 表 11 展示 了 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 使 用 初中 其 它 教 
面 的 幅度 比 使 用 小 学 其 它 教材 学 生 要 大 ， 材 的 学 生 在 数学 学 习 正 面 态 度 上 的 比较 . 


表 11 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 学 习 正面 态度 上 的 比较 


初中 初中 其 它 初中 初中 其 它 
新 教材 《% ) 教材 〈 匈 ) 新 教 桂 (%)》 教材 (多 ) 
我 的 数学 学 得 很 好 59 S9 学 数学 有 助 于 解决 日 常生 活 中 的 问题 86 89 
我 觉得 数学 不 难 68 67 学 好 数学 有 利于 其 它 学 科学 习 88 88 
数学 是 我 的 强项 1 50 学 好 数学 才能 考 上 理想 的 大 学 60 61 
我 数学 进步 很 快 65 61 我 想 获得 一 份 与 数学 直接 相关 的 工作 38 45 
我 希望 学 校 多 开 些 数学 课 67 71 学 好 数学 才能 获得 自己 想 要 的 工作 42 46 
我 喜欢 学 数学 80 80 


由 表 11 可 知 ， 虽 然 使 用 两 种 教材 的 学 生 的 数学 学 习 态 4.4 不 同 课本 在 不 同城 市 学 生 的 数学 成 绩 和 学 习 态 度 差异 


度 大 体 上 趋 于 正面 , 但 对 “数学 是 我 的 强项 ”“ 我 想 获得 一 《1) 小 学 . 

份 与 数学 直接 相关 的 工作 ”上 , 使 用 两 种 教材 的 学 生 的 态度 “ .， 忆 数学 成 绩 . 

都 趋 于 保守 , 两 种 教材 都 有 超过 $0% 的 学 生 不 相信 学 好 数学 表 12 展示 了 不 同城 市 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 小 学 其 
才能 获得 自己 想 要 的 工作 . 它 教材 的 学 生 在 平均 数学 成 就 上 的 比较 . 


表 12 不 同城 市 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 平均 数学 成 就 上 的 比较 


城市 平均 成 绩 《 色 ) . 城市 平均 成 绩 《% ) 
小 学 新 教材 华东 1《〈 馆 ) 77.9 小 学 新 教材 江苏 工学 区 1(%) 89.5 
小 学 其 它 教材 华东 1 ( 驳 ) 86.0 小 学 新 教材 江苏 于 学 区 2 (多 ) 81.9 
小 学 新 教材 华东 2 (% ) 84.7 小 学 新 教材 江苏 2 学 区 1 (4% ) 92.5 
小 学 其 它 教材 华东 2 (%) 79.1 小 学 新 教材 江苏 2 学 区 2(%) 86.4 
小 学 新 教材 华南 〈%) 80.2 小 学 新 教材 江苏 3 学 区 1(%) 89.2 


小 学 其 它 教 材 华南 〈% ) 70.8 小 学 新 教材 江苏 3 学 区 1《( 匈 ) 84.1 


万 方 数据 
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由 表 12 可 知 ， 两 种 教材 不 同城 市 学 生 的 数学 成 就 从 表 13 展示 了 不 同城 市 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 不 同城 
70.8% 到 92.$ 久 ， 相 差 21.7 允 ， 市 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 学 习 态 度 上 的 比较 ， 
@ 数学 态度 . 


表 13 ”不 同城 市 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 与 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 在 数学 学 习 态度 上 的 比较 


我 的 数学 学 得 ”我 希望 学 校 多 我 觉得 数学 数学 是 我 的 我 数学 学 得 


我 喜欢 学 数学 


很 好 开 些 数学 课 不 难 强项 很 快 

小 学 新 教材 华东 1《〈 允 ) 84.3 91.1 79.7 94.3 66.3 81.0 
小 学 其 它 教材 华东 1《 匈 ) 83.7 84.1 79.0 93.2 67.2 81.9 
小 学 新 教材 华东 2 (%) 86.8 91.9 83.5 94.6 76.9 86.9 
小 学 其 它 教材 华东 2【( 驳 ) 74.9 85.2 -807 93.6 72.1 75.1 
小 学 新 教材 华南 《9 ) 83.2 82.9 69.9 87.4 66.1 71.2 
小 学 其 它 教材 华南 〈 狗 ) 80.0 77.9 73.9 88.8 63.0 74.7 
小 学 新 教材 江苏 1 学 区 1( 驳 ) 88.0 92.9 94.7 98.3 79.5 92.3 
小 学 新 教材 江苏 工学 区 2(%) 84.2 87.0 69.4 96.1 68.0 77.8 
小 学 新 教材 江苏 2 学 区 1( 狗 ) 90.8 90.4 86.4 96.2 84.9 88.4 
小 学 新 教材 江苏 2 学 区 2( 狗 ) 84.7 887 834.4 97.8 76.7 85.6 
小 学 新 教材 江苏 3 学 区 1 ( 狗 ) 86.9 87.6 96.7 95.6  . 85.2 82.0 
小 学 新 教材 江苏 3 学 区 1 ( 免 ) 85.7 91.3 89.3 97.3 75.7 84.7 

由 表 13 可 知 , 除了 数学 是 我 的 强项 不 同城 市 相差 较 大 ， J 数学 成 绩 ， 

从 63.0% 到 8$.2% 外 ， 其 它 数学 的 正面 态度 不 同城 市 的 学 生 表 14 展示 了 不 同城 市 使 用 急 中 新 教材 的 学 生 与 不 同 课 
不 仅 较 高 ， 而 且 相 差 不 大 . 本 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 成 就 上 的 比较 ， 
(2) 中 ， 
表 14 不 同城 市 使 用 初中 新 教材 的 学 生 与 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 成 就 上 的 比较 
城市 平均 成 绩 〔(% ) 城市 平均 成 绩 (多 ) 

华南 初中 新 教材 〔 多 ) 79.6 华东 2 初中 新 教材 《〈%) 89.3 
华 走 初 中 其 它 教材 《多 ) 74.1 华东 2 初中 其 它 教材 〔〈 双 ) 88.2 
华东 1 初中 新 教材 〈 儿 ) 82.3 华北 初中 新 教材 《多 ) 77.2 
华东 1 初中 其 它 教材 〔 驳 ) 75.7 华北 初中 其 它 教材 〈 驳 ) 79.0 

由 表 14 可 知 ， 两 种 教材 不 同城 市 学 生 的 数学 成 就 从 表 1 展示 了 使 用 不 同城 市 急 中 新 教材 的 学 生 与 不 同城 


74.1% 到 89.3%， 相 差 1$.29， 市 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 学 习 态 度 上 的 比较 . 
人 @ 数学 态度 . 1 
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表 1s 不 同城 市 初中 新 教材 的 学 生 与 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数学 学 习 态 度 上 的 比较 
华南 初中 华南 初中 ”华东 1 初中 ”华东 1 初中 ”华东 2 初中 华东 2 初中 ”华北 初中 华北 初中 


新 教材 其 它 教材 新 教材 


( 双 ) (多 ) (%) 
我 的 数学 学 得 很 好 54.7 42.0 61.6 
我 觉得 数学 不 难 67.1 56.4 69.8 
数学 是 我 的 强项 49.8 39.8 5635 
我 数学 进步 很 快 48.1 61.6 61.3 
ee 60.4 73.1 62.9 
我 喜欢 学 教学 77.6 76.3 下 
和 
0 有 g93 
Xe 


由 表 15 可 知 ， 不 同城 市 的 学 生 在 数学 学 习 态 度 上 相差 
较 大 . 不 同城 市 的 学 生 在 “我 的 数学 学 得 很 好 ”的 百分比 从 
42.0% 到 84.6% 不 等 〈 相 差 42.6%); 不 同城 市 的 学 生 在 “ 数 
学 是 我 的 强项 ”的 百分比 从 39.7 儿 到 64.8% 不 等 《相关 
25.1% ); 不 同城 市 的 学 生 在 “我 数学 进步 很 快 ” 的 百分比 从 
48.1% 到 82.0% 不 等 (相差 33.9% ); 不 同城 市 的 学 生 在 “学 
好 数学 才能 考 上 理想 的 大 学 ”的 百分比 从 44.0% 到 75.4% 不 
等 〈 相 差 31.4%);， 虽然 不 同城 市 的 学 生 在 “我 想 获得 一 份 


小 学 学 生 数 学 成 就 


(1 ) 使 用 小 学 新 教材 和 其 它 教材 的 学 生 的 数学 整体 水 平 
明显 高 于 其 他 国外 (地 区 ) 的 学 生 ( 略 高 于 新 加 坡 ). 


(2 ) 使 用 小 学 新 教材 的 学 生 在 数 和 运算 、 人 代数、 测量 、 
几何 ， 和 概率 统计 均 明 显 高 于 国外 〈 地 区 ) 学 生 ， 
并 高 于 使 用 小 学 其 它 教材 的 学 生 , 值得 注意 的 是 使 
用 小 学 新 教材 在 测量 上 水 平 较 低 ， 只 达到 73.19%， 
且 没 有 一 个 数学 内 容 达 到 90%， 


其 它 教材 新 教材 其 它 教材 新 教材 其 它 教 材 


《和 %) 〈%) 〈 允 ) 《 狗 ) 〈 狗 ) 
58.4 75.9 384.0 47.3 S2.9 
63.3 76.7 79.9 39.9 68.1 
49.8 39.7 04.8 39.7 435.3 
05.9 82.0 79.9 31.7 7 
63.3 72.9 608.0 72.9 80.3 
72.8 85.9 8387.5 80.2 83.6 
88.1 82.6 78.1 80.7 93.9 
88.1 91.4 90.9 82.9 85.6 
63.0 75.4 72.7 44.0 44.5 
49.06 34.7 42.0 306.0 45.3 
47.3 50.2 530.8 29.7 30.0 


与 数学 直接 相关 的 工作 ”的 百分比 的 差异 不 大 ， 但 都 很 低 ， 
从 36.6 允 到 49.6% 不 等 (相差 13.4% ); 不 同城 市 的 学 生 在 “学 
好 数学 才能 获得 自己 想 要 的 工作 ”的 百分比 的 差异 较 大 ， 而 
且 较 低 ， 从 29.7% 到 50.8% 不 等 〈 相 差 21.1% )，. 


$ 结论 和 进一步 研究 
从 以 上 结果 ， 我 们 可 以 得 出 如 下 结论 : 


初中 学 生 数 学 成 就 
《1 ) 虽然 使 用 初中 新 教材 和 其 它 教材 的 学 生 数 学 整体 水 
平 明 显 高 于 国外 〈 地 区 ) 学 生 . 但 使 用 其 它 教材 的 
学 生 在 题 1~16 高 于 初中 新 教材 的 学 生 ， 而 初中 新 
教材 的 学 生 在 题 17~20 高 于 使 用 其 它 教材 的 学 生 . 


《2) 在 所 有 的 数学 内 容 上 , 使 用 初中 新 教材 和 使 用 其 它 
教材 的 学 生 都 明显 地 高 于 国外 〈 地 区 ) 的 学 生 . 使 
用 其 它 教材 的 学 生 在 数 和 运算 、 代 数 、 测 量 上 高 于 
使 用 初中 新 教材 的 学 生 ， 而 在 几何 和 概率 统计 上 使 
用 初中 新 教材 的 学 生 高 于 使 用 其 它 教材 的 学 生 . 
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小 季 学 生 数学 内 容 成 就 


虽然 使 用 小 学 新 教材 和 使 用 其 它 教材 的 学 生 在 
所 有 认 知 水 平 上 都 高 于 国外 〈 地 区 ) 的 学 生 . 但 在 数 
学 推理 上 , 其 水 平 相对 较 低 (使 用 小 学 新 教材 : 60.49， 
使 用 小 学 新 教材 ，48.6% )， 


小 学 学 生 数学 态度 


虽然 两 种 教材 的 学 生 的 数学 学 习 态 度 都 趋 于 正 
面 ， 但 使 用 小 学 新 教材 学 生 数学 学 习 态 度 趋 于 正面 的 
幅度 比 使 用 小 学 其 它 教材 学 生 要 大 . 


不 同城 市 的 小 学 学 生 数学 成 就 


两 种 教材 不 同城 市 学 生 的 数学 成 就 相差 大 ， 达 
2 


不 同城 市 的 小 学 学 生 数学 态度 


除了 “数学 是 我 的 强项 ” 不 同城 市 学 生 相 差 较 大 
外 ,其 它 不 同城 市 的 学 生 的 数学 学 习 正 面 态度 不 仅 较 
高 ， 而 且 相 差 不 大 . 


总 体 上 说 , 虽然 使 用 小 学 新 教材 的 学 生成 绩 好 于 使 用 小 
学 其 它 教材 和 国外 (地 区 ) 的 学 生 ,， 但 使 用 两 种 小 学 教材 的 
学 生 在 调 量 和 数学 推理 方面 水 平 较 低 , 不 同城 市 使 用 不 同 小 
学 教材 的 学 生 的 数学 成 绩 相差 大 , 初中 学 生 , 尤其 是 使 用 初 
中 其 它 教材 的 学 生 在 几何 和 概率 统计 上 水 平 较 低 , 不 同城 市 
使 用 初中 教材 的 学 生 的 数学 成 绩 和 学 习 态 度 相 差 较 大 ; 学 生 
学 习 的 正面 态度 由 小 学 到 初中 有 减弱 的 趋势 . 

关于 测试 的 几 点 说 明和 评论 : 〈17) 关 于 测试 题目 的 难 易 
程度 , 需要 指出 的 是 , 数学 评价 的 目的 是 检测 学 生 “ 会 什么 ” 
和 “能 做 什么 ” 而 不 是 “不 会 什么 ”和 “不 能 做 什么 ”( 用 
难题 和 怪 题 来 难 倒 学 生 )， 此 测试 的 题目 即 是 用 来 测试 学 生 
会 什么 和 能 做 什么 ， 属 于 应 知 应 会 的 范畴 ， 需 要 特别 指出 的 
是 ， 学 生 的 成 绩 并 不 如 想象 的 高 〈 小 学 ， 新 教材 84.4%， 其 
它 教 材 78.0%; 初中 : 新 教材 82.1%， 其 它 教材 79.3% )， 尤 
其 是 初中 部 分 因为 测试 的 是 九 年 级 的 学 生 , 较 其 他 测试 者 高 
一 年 级 ， 但 其 结果 不 算 理 想 . 这 表明 ,在 所 测 的 学 生 中 ， 学 
生 的 水 平 与 期 望 的 水 平 的 差距 较 大 , 也 就 是 说 还 有 相当 一 部 
分 学 生 没有 达到 大 纲 所 规定 的 应 知 应 会 的 要 求 . 如 前 所 述 ， 
数学 测试 不 是 数学 竞赛 , 其 目的 是 找 出 影响 学 生 数 学 成 就 的 
的 因素 ， 如 教材 、 教 法 、 教 师 培 训 以 及 其 它 相 关 因素 ， 以 便 
改革 数学 的 教 与 学 . 此 测试 的 结果 是 值得 反思 的 ; 〈2) 以 上 
的 测试 结果 只 代表 抽样 的 地 区 , 既 不 包含 西部 地 区 也 不 包含 
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初中 学 生 数 学 内 容 成 就 


虽然 使 用 两 种 教材 的 学 生 均 高 于 国外 〈 地 区 ) 学 
生 ， 而 使 用 初中 其 它 教材 的 学 生 在 数 和 运算 ， 代 数 ， 
测量 上 高 于 使 用 初中 新 教材 的 学 生 ， 而 使 用 初中 新 教 
材 的 学 生 在 数学 推理 上 高 于 使 用 其 它 教材 的 学 生 . 


初中 学 生 数 学 态度 


虽然 使 用 两 种 教材 学 生 的 数学 学 习 态 度 大 体 上 
趋 于 正面 ， 但 “对 数学 是 我 的 强项 ”“ 我 想 获得 一 份 
与 数学 直接 相关 的 工作 ”， 两 种 教材 的 学 生 的 态度 都 


趋 于 保守 ; 丙种 教材 都 有 超过 50 多 的 学 生 不 相信 只 有 
学 好 数学 才能 获得 自己 想 要 的 工作 . 


不 同城 市 的 初中 学 生 数 学 成 就 


两 种 教材 不 同城 市 学 生 的 数学 成 就 相差 较 大 , 相 
差 1$9.2% . 


不 同城 市 的 初中 学 生 数学 态度 
不 同城 市 的 学 生 在 数学 学 习 态度 上 相差 绞 大 . 


农村 地 区 , 从 已 知 测 试 结果 来 看 , 无 论 小 学 教材 还 是 初中 教 
材 , 不 同城 市 使 用 不 同 教材 的 学 生 在 数学 成 绩 和 学 习 态 度 上 
己 有 较 明 显 差 异 . 以 上 的 差异 仅 限 于 城市 与 城市 之 间 ， 考 虐 
到 我 国 广大 西部 欠 发 达 地 区 和 农村 在 教育 方面 较为 落后 , 可 
以 推断 , 东西 部 地 区 之 间 和 城乡 之 间 在 数学 成 绩 和 学 习 态 度 
上 的 潜在 差异 , 应 该 较 已 知 的 差异 更 大 . 这 个 问题 同样 值得 
反思 ; (〈3) 初 中 学 生 正 面 学 习 态 度 与 小 学 学 生 相 比 呈 较 大 的 
下 降 趋 势 , 反映 了 初中 数学 教学 与 实际 联系 的 较 少 , 尤其 是 
认为 “我 的 数学 学 得 很 好 ”,“ 数 学 是 我 的 强项 “学 好 数学 
才能 获得 自己 想 要 的 工作 “我 想 获得 一 份 与 数学 直接 相 
关 的 工作 ”的 比例 下 降 很 大 , 不 难 推断 学 生 学 习 数 学 的 信心 
随 年 龄 增长 而 降低 且 学 生 缺 乏 将 数学 应 用 于 实际 的 能 力 , 另 
一 方面 , 在 提倡 终 生 学 习 的 今天 , 学 生 学 习 态 度 随 年 龄 下 降 
的 趋势 无 疑 是 值得 关注 的 . 适量 增加 一 些 数学 与 科学 相 结合 
的 合 诛 程 和 多 开展 课 世 中 的 数学 活动 对 学 生 提 高 认识 数 
学 的 社会 价值 和 提升 正面 态度 是 有 帮助 的 . 

需要 指出 的 是 ， 学 生成 就 分 析 是 包含 多 层面 的 ， 由 于 篇 
幅 有 限 ， 省 略 了 一 些 学 生成 就 其 它 方面 的 比较 ， 比 如 ， 学 生 
性 别 的 比较 , 学 生 对 其 它 诸 如 课 演 活动 和 校外 活动 的 看 法 的 
比较 ， 好 、 中 、 差 学 校 之 间 的 比较 ， 等 等 . 这 些 比较 ， 如 有 
机 会 ， 在 以 后 的 报告 里 ， 将 一 一 同 大 家 汇报 . 另外 ， 这 个 报 
告 的 目的 是 希望 首先 将 测试 以 总 结 的 形式 呈现 给 大 家 , 后 续 
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的 进一步 研究 , 我 们 将 对 影响 学 生 数 学 成 就 的 诸多 因素 作出 
相关 分 析 ， 找 出 各 因素 之 间 的 关系 ， 以 回答 “为 什么 ”这 个 
问题 . 


6 研究 的 意义 和 局 限 性 


这 个 报告 对 小 学 教材 和 初中 教材 学 生 的 数学 成 就 和 部 
分 学 生 学 习 态 度 做 了 一 个 轮廓 式 的 总 结 ,也 可 以 说 是 提供 了 
一 份 小 学 和 初中 一 定 范围 内 的 成 绩 报告 单 . 从 长 远 的 观点 
看 , 以 成 绩 报告 单 的 形式 来 衡量 教材 和 教学 的 长 处 与 不 足 不 
乏 为 一 种 有 效 的 方法 , 因为 它 展示 了 一 幅 包 含 成 绩 和 差距 的 
图 片 ， 向 广大 教育 工作 者 提供 了 课 标 贯 彻 的 数据 ， 从 而 使 数 
学 教育 教 ， 学 ， 评 价 更 趋 完 善 . 采纳 《国际 数学 和 科学 研究 
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教学 大 纲 不 太 相符 . 因此 ， 从 长 远 来 看 ， 建 立 一 套 自己 的 测 
试 内 容 和 手段 ,全国 性 的 包含 各 个 科目 的 国家 成 绩 报告 单 的 
制度 不 但 有 必要 ， 而 且 势 在 必 行 . 

本 研究 的 局 限 性 在 于 数据 的 收集 , 因为 数据 收集 基本 以 
各 地 自己 收集 为 主 , 且 对 数据 收集 人 员 缺 乏 必 要 的 培训 , 对 
各 地 好 、 中 、 差 学 校 的 标准 不 统一 ， 这 些 可 能 会 对 数据 的 分 
析 有 一 定 的 影响 ,但 不 会 影响 数据 的 真实 性 ,因为 数据 的 真 
实 性 是 从 多 方面 衡量 的 . 
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摘要 : 20 世纪 80 年 代 以 来 ， 随 着 现代 信息 技术 在 教育 领域 的 应 用 ， 多 元 外 在 表征 的 研究 成 了 认 知 科学 、 教 育 技术 、 教 
， 育 心理 学 等 领域 的 热门 话题 . 数学 学 习 中 多 元 外 在 表征 的 研究 主要 趋势 是 综合 运用 多 种 理论 和 多 种 研究 方法 ,深入 探讨 多 
元 外 在 表征 研究 对 数学 学 习 的 价值 与 意义 ， 建 构 数学 学 习 中 多 元 表征 研究 的 基本 理论 ; 系统 思考 各 种 因素 探讨 运用 多 元 外 在 


表征 的 教学 设计 ， 提 高 学 习 效率 . 
关键 词 : 数学 ， 多 元 外 在 表征 ;功能 ;效果 


中 图 分 类 号 : G40-059.3 ”文献 标识 码 : A_ 文章 编号 ，1004-9894 ( 2008 ) 01-0030-05 


20 世纪 80 年 代 以 来 ， 随 着 现代 信息 技术 在 教育 领域 的 
应 用 ， 多 元 外 在 表征 的 研究 成 了 认 知 科学 、 教 育 技术 、 教 育 
心理 学 等 领域 的 热门 话题 . 同样 ,表征 的 研究 在 国际 数学 教 
育 领 域 也 是 一 个 鲜 活 的 话题 ， 数学 教育 心理 学 国际 研讨 组 
〈 International Group for the Psychology of Mathematics 
Education，PME)7， 在 1989 年 专门 成 立 了 表征 的 研究 工作 
组 . 著名 刊物 Jorrnal ofAMatpermatical Bepavior 在 1998 年 专 
辟 两 期 刊 发 了 表征 研究 的 最 新 成 果 . 随 着 信息 技术 被 整合 于 
数学 教育 中 ， 近 十 几 届 的 PME 研讨 组 对 表征 的 研究 主要 关 
注 技术 背景 下 多 元 表征 对 学 习 效 果 的 研究 . 由 于 很 多 领域 涉 
及 表征 研究 ,而 且 争 议 较 多 ， 要 想 较为 完整 地 对 表征 的 研究 
进行 综述 ， 几 乎 不 太 可 能 因此 ， 本 文 围绕 近 20 年 来 国 
外 关于 数学 学 习 中 的 多 元 外 在 表征 的 含义 、 类 型 、 特 征 、 功 
能 、 对 学 习 的 影响 与 效果 等 相关 研究 加 以 梳理 与 简 评 . 


1 多 元 外 在 表征 的 含义 与 形式 


表征 ， 用 类 语 表 示 为 Representation， 在 认 知 科学 、 教 
育 心理 学 等 领域 中 的 含义 是 指 用 某 一 种 形式 (物理 的 或 心理 
的 )， 将 一 种 事 、 物 、 想 法 或 知识 重新 表示 出 来 . 因此 ， 一 
定 存在 一 个 “表征 ”实体 集合 ， 也 必定 存在 一 个 “被 表征 ” 
的 实体 集合 , 表征 的 概念 要 求 在 这 两 个 集合 的 特性 或 元 素 之 
闻 有 一 种 映射 Mapping) 关系 思 ， 表 征 是 对 客观 事物 的 反 
映 ， 又 是 被 加 工 的 客体 . 同一 事物 的 不 同 表 征 形式 ， 叫 该 事 
物 的 多 元 表征 (Multiple Representations)， 对 数学 学 习 中 的 
多 元 表征 的 理解 ， 见 仁 见 智 . Janvier 轨 认为 多 元 表征 是 指 同 
一 数学 对 象 的 不 同 表示 形式 ， 可 以 是 心理 的 、 主 观 的 东西 ， 
这 叫 内 在 表征 《Itermal Representation ) 或 心智 表征 (Mental 
Representation )， 璧 如 个 体 在 头脑 中 建构 数学 对 象 的 心 像 
(Mental Images) 等 ;表征 也 可 以 是 外 在 于 人 脑 的 、 客 观 世 
界 的 东西 ， 这 叫 外 在 表征 〈Exteral Representation )， 璧 如 
言语 、 文 字 、 符 号 、 图 片 、 具 体 物 、 活 动 或 实际 情境 等 , 一 
个 数学 对 象 的 多 元 表征 好 比 星 形 的 冰山 , 中 心 是 此 对 象 的 核 
心 概念 , 每 一 尖端 对 应 着 一 个 表征 形式 ， 而 完整 的 一 个 对 象 
就 是 整 座 表 征 结构 的 冰山 ,学 生 头 脑 中 数学 表征 冰山 的 完善 
性 是 学 生 学 会 和 会 学 数学 的 重要 标志 . Hieberrt 和 Carpenter 
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认为 外 在 表征 是 指 以 语言 、 文 字 、 符 号 、 图 片 、 具 体 物 、 活 
动 或 实际 情境 等 形式 存在 的 表征 . 内 在 表征 是 指 存 在 于 学 习 
者 头脑 里 而 无 法 直接 观察 的 心智 表征 或 学 习 者 拥有 的 心智 
结构 . 学 习 者 通过 外 在 表征 可 以 表达 出 自己 的 想法 而 达到 沟 
通 和 交流 的 目的 , 通过 内 在 表征 可 以 进行 想象 、 推 理 等 思维 
活动 . Kaput 包 认为 ， 当 人 们 在 谈 及 表征 时 ， 应 该 考虑 表征 
了 的 事件 、 表 征 中 的 事件 、 表 征 了 的 事件 正 被 表征 的 方面 、 
表征 中 的 事件 正在 表征 的 方面 和 两 个 事件 之 间 的 联系 . 表征 
研究 除了 关注 表征 活动 过 程 , 表征 结果 也 同样 重要 .Goldinf 
认为 ， 外 在 表征 是 从 传统 的 数学 符号 系统 (如 数 轴 、 币 卡 儿 
坐标 系 ) 到 结构 性 的 学 习 情 境 (如 那些 包含 具体 操作 活动 的 
数学 学 习 情 境 、 基 于 电脑 的 微观 学 习 环 境 )， 内 在 表征 则 指 
学 习 者 对 于 数学 对 象 的 意义 赋予 与 建构 ,包括 学 习 者 的 言语 
语义 、 心 像 、 视 空间 表征 、 计 划 监 控 策 略 及 启发 法 、 数 学 的 
情感 表征 系统 等 ，Cuoco 和 Curcio 风 认为 ， 学 习 者 若 要 理解 
某 个 数学 结构 , 就 必须 在 这 个 数学 结构 与 一 个 更 易 理 解 的 数 
学 结构 之 间 建 立 一 个 映射 ， 而 表征 就 是 这 个 映射 过 程 . 它 既 
不 是 表征 的 对 象 〈 被 表征 了 的 数学 结构 )， 也 不 是 表征 的 只 
的 《〈 较 易 理解 的 数学 结构 )， 表 征 就 存在 于 这 种 映射 活动 之 
中 ， 表 征 是 一 个 包含 对 象 与 其 它 对 象 相 互 转换 的 “组 件 ” 
(Packages)， 敬 如， 从 电脑 上 输入 的 代数 表达 式 不 能 称 为 表 
征 , 只 有 当代 数 式 的 运算 与 电脑 外 界 情境 的 转换 有 了 一 种 映 
射 ， 才 算是 真正 的 表征 ， 

综 上 , 研究 者 主要 是 基于 信息 加 工 的 过 程 来 理解 多 元 表 
征 的 . 表征 既 可 以 看 作 加 工 的 原材料 、 资 源 或 载体 ， 又 可 以 
看 作 加 工本 身 或 过 程 , 还 可 以 是 加 工 的 工具 或 产品 . 只 是 不 
同 研究 者 侧重 点 不 同 而 已 . 如 果 侧 重 的 是 加 工本 身 ， 那 么 表 
征 属 于 认 知 的 过 程 . 如 果 侧 重 的 是 加 工 的 原材料 或 产品 , 那 
么 将 表征 分 为 外 在 表征 和 内 在 表征 是 合适 的 , 这 是 绝 大 多 数 
研究 者 研究 表征 的 基本 出 发 点 . 尽管 研究 者 对 外 在 表征 和 内 
在 表征 的 理解 有 些 差异 ， 但 却 有 如 下 一 致 的 看 法 : (1》 外 在 
表征 是 客观 存在 于 学 习 主 体外 在 的 实体 ， 共有 客观 性 ; 内 在 
表征 是 主体 心智 结构 中 的 内 在 对 象 ， 具 有 主观 性 ; (2 外 在 
表征 可 以 脱离 于 学 习 主 体 而 存在 ， 具 有 共享 性 ; 内 在 表征 必 
须 依赖 于 学 习 主 体 而 存在 ， 具 有 独特 性 ; (3) 外 在 表征 是 内 
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在 表征 之 外 化 , 肉 在 表征 是 外 在 表征 之 内 化 ; 〈4) 外 在 表征 
与 内 在 表征 都 具有 多 元 性 . 外 在 表征 的 多 元 性 表现 为 :GD 表 
征 的 感觉 通道 形式 的 多 元 ,可 以 是 触觉 表征 《如 折纸 等 动作 
表征 》、 听 觉 表 征 《〈 如 教师 的 言语 等 ) 和 视 党 表征 〈 如 书面 
语 、 课 件 动画 等 ); @ 表征 的 计算 属性 的 多 元 , 可 以 是 口语 、 
书写 文本 、 数 学 公式 和 逻辑 表示 等 抽象 形式 ; 也 可 以 是 图 形 
表征 、 图 表 表 征 、 图 像 表 征 等 形象 形式 ; 名 表征 的 存在 状 
态 的 多 元 , 可 以 是 静态 的 图 片 表 征 , 也 可 以 是 动画 等 动态 表 
征 . 内 在 表征 的 多 元 性 具体 表现 为 学 习 主体 对 外 在 表征 内 化 
在 认 知 结构 中 的 数学 概念 、 数 学 命题 、 心 像 、 
(Mental Model)、 视 空间 表征 、 图 式 和 对 数学 的 情感 等 ， 


2 多 元 外 在 表征 的 特点 与 功能 


为 什么 要 研究 多 元 外 在 表征 ? 多 元 外 在 表征 究竟 有 怎 
样 的 功能 ? 从 上 可 知 , 每 种 表征 都 扮演 不 同 的 角色 ,它们 或 
是 思维 运 演 的 素材 ， 或 是 联系 、 沟 通 的 角色 等 . 当然 ， 只 有 
恰当 的 外 在 表征 才 具 有 自身 特有 的 功能 . 很 多 研究 表明 [一 
刻画 数学 对 象 的 每 种 表征 具有 各 自 的 特点 与 功能 . 口语 、 书 
写 文本 、 数 学 公式 和 逻辑 表示 等 表征 虽然 可 以 任意 表达 , 但 
与 约定 内 容 紧密 相关 ， 而 且 包 含 反 映 关 系 的 各 种 符号 ， 能 够 
描述 和 表达 抽象 的 、 逻 辑 的 意义 ,这 些 表 征 既 是 人 脑 左 半球 
的 功能 特点 , 也 是 左 半球 发 展 的 外 在 促进 . 实物 模型 、 图 形 、 
图 表 、 图 像 等 虽然 不 含有 反映 关系 的 各 种 符号 ， 但 却 摘 绘 了 
具体 的 、 形 象 的 、 直 觉 的 意义 ， 便 于 人 们 较为 快捷 地 “可 视 
化 ”〈Visualization) 数学 的 整体 结构 和 意义 ， 这 些 表 征 既 是 
人 脑 右 半球 的 功能 特点 , 也 是 右 半球 发 展 的 外 在 促进 . 另外， 
不 同 的 表征 在 表示 信息 上 可 能 是 等 效 的 , 但 在 思维 运 污 和 交 
流 等 功能 上 并 不 等 效 , 璧 如， 实物 模型 、 图 形 等 表征 适合 于 
形象 , 直觉 思维 等 非 园 辑 思维 ， 有 动 于 创新 思维 的 培养 ; 文 
字 、 符 号 等 表征 适合 于 逻辑 思维 ， 有 助 于 逻辑 、 理 人 性 思辩 的 
培养 . 再 者 ， 很 多 数学 对 象 的 具体 表征 具有 优先 性 和 和 典型 
性 . 璧 如 ， 同 样 表征 “ 数 ”的 概念 ， 阿 拉 但 数字 比较 罗马 数 
字 具 有 优先 性 和 典型 性 ; 再 如 ， 同 样 表 征 直 角 坐 标 系 上 的 直 
线 方 程 ， 在 一 般 式 表征 ar+y+c=0， 点 斜 式 表征 
y-=K(x-a) 和 斜 截 式 表 征 y=Axr+zp 等 中 ， 斜 截 式 表征 
y= Ax+z 具有 优先 性 和 典型 性 . 但 有 时 优先 性 和 典型 性 却 
扮演 负面 的 影响 ”“. 譬如 ， 标 准 的 几何 图 形 或 数学 符号 表达 
容易 使 学 习 者 依赖 典型 ， 而 产生 错误 的 视觉 判断 或 心理 意 
义 . 总 之 ， 数 学 对 象 的 多 元 表征 的 特征 ,在 外 在 结构 形式 上 
如 同 冰 山 ; 在 内 容 上 , 表征 的 丰富 性 以 及 根 互 联系 性 构成 知 
识 的 网 络 结构 ; 在 方法 上 ,表征 间 的 转换 (Transformations ) 
或 转译 (Translations ) 体 现 了 逻辑 思维 与 非 逻 辑 思 维 的 互补 . 

由 于 数学 学 习 内 容 的 复杂 性 , 单一 外 在 表征 往往 难以 充 
分 揭示 数学 本 质 , 研究 多 元 外 在 表征 的 意义 就 是 试图 扬长 补 
短 地 整合 每 种 表征 的 特征 与 功能 ， 发 挥 最 大 效益 ,Keller 和 
Hirschb 研 究 指 出 ， 数 学 对 象 的 多 元 外 在 表征 能 够 具体 形象 
地 凸显 一 个 数学 对 象 的 多 元 外 在 属性 ; 能 强化 数学 对 象 复杂 
性 的 一 面 ， 同 时 也 可 能 淡化 其 复杂 的 一 面 ; 能 够 便于 学 习 者 
对 不 同 表 征 的 认 知 联接 . AinsworthE9 综述 了 各 个 领域 关于 
多 元 外 在 表征 的 研究 , 指出 相 比 单一 表征 ,多 元 外 在 表征 有 具 


心智 模型 ， 
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有 3 个 显著 的 功能 : 其 一 ， 互 补 功 能 : 这 源 于 表征 之 间 的 差 
异 及 其 生成 的 不 同 功能 . 不 同 的 表征 能 够 提供 不 同 的 信息 ， 
不 同 的 表征 能 够 支持 不 同 的 认 知 过 程 , 因此 多 元 外 在 表征 能 
够 提供 学 习 者 互补 的 信息 和 支持 互补 的 过 程 . 其 二 ， 限 制 解 
释 : 一 方面 ， 多 元 外 在 表征 可 以 帮助 学 习 者 利用 熟悉 的 表征 
帮助 解释 不 太 熟 悉 的 表征 , 具体 的 表征 帮助 解释 较为 抽象 的 
表征 ; 另 一 方面 ,学 习 者 可 以 利用 一 种 表征 的 内 在 性 质 限 制 
解释 另外 一 种 表征 . 其 三 ， 建 构 深 度 理解 : 首先 ， 多 元 外 在 
表征 帮助 学 习 者 从 多 元 具体 形式 中 抽象 知识 或 问题 的 内 在 
结构 ; 其 次 ,多 元 外 在 表征 扩大 知识 的 范围 和 丰富 知识 的 表 
征 方式 ,从 而 在 知识 数量 上 拓展 了 学 习 者 的 认 知 结构 .再 次 ， 
多 元 外 在 表征 提供 不 同 表 征 间 的 相互 联系 、 沟通 与 作用 , 联 
结 不 同 表 征 成 为 网 络 结构 ， 从 而 在 质量 上 优化 认 知 结构 ,， 建 
构 深 度 理解 . 

3 多 元 外 在 表征 对 数学 学 习 影 响 的 研究 


既然 多 元 外 在 表征 具有 单一 表征 不 可 比拟 的 功能 , 那么 
多 元 外 在 表征 对 数学 学 习 产 生 多 大 影 啊 , 是 如 何 影 响 数学 学 
习 过 程 与 结果 的 呢 ? 如 何 通 过 教学 设计 , 优化 并 组 合 多 元 外 
在 表征 促进 有 效 学 习 等 问题 ， 一 直 是 认 知 科学 、 教 育 技术 、 
学 科教 育 等 领域 研究 者 的 旨 趣 . 目前 , 研究 者 主要 基于 个 案 、 
心理 实验 等 方法 进行 研究 , 研究 主题 主要 集中 在 多 元 外 在 表 
征 对 数学 理解 、 数 学 问题 解决 等 影 啊 机 制 的 研究 . 
3.1 多 元 外 在 表征 对 数学 理解 的 影响 

数学 理解 是 国外 数学 教育 研究 的 核心 话题 之 一 , 它 与 多 
元 表征 有 着 天 然 的 联系 .Hiebert 和 Carpenter 指 出， 如果 
一 个 数学 概念 、 方 法 或 事实 被 学 习 者 理解 了 , 那么 它 的 内 在 
表征 成 了 认 知 结构 的 部 分 , 内 在 表征 相互 联系 的 数目 和 强度 
决定 了 数学 理解 的 程度 . 多 元 外 在 表征 是 数学 本 身 的 具体 体 
现 ,内 在 表征 是 学 习 者 建构 该 数学 对 象 的 各 种 心智 表征 . 外 
在 表征 与 内 在 表征 之 间 存 在 着 密切 关联 , 外 在 表征 影 啊 学 习 
者 数学 理解 主要 是 因为 多 元 外 在 表征 的 组 合 方式 影响 了 学 
习 者 内 在 表征 的 建构 ， 内 在 表征 的 水 平 影响 外 在 表征 的 内 
化 .Kaput 鸭 指出， 多 元 外 在 表征 之 所 以 在 数学 学 习 中 扮演 
着 重要 角色 ,主要 是 因为 学 习 者 经 由 可 视 化 的 过 程 ,并 与 学 
习 者 原 有 的 心智 表征 产生 交互 作用 , 进而 生成 新 的 结构 或 联 
接 旧 有 的 结构 以 整合 成 一 较 大 的 知识 网 络 结构 . 影响 学 习 者 
建构 数学 内 在 表征 的 网 络 或 深度 理解 数学 的 主要 因素 是 学 
习 者 在 某 个 特定 表征 系统 内 的 各 种 表征 形式 的 操作 与 转换 
以 及 在 表征 系统 间 的 转译 ，jJanvier 必 指出 ， 多 元 表征 的 恰当 
运用 在 一 定 程 度 上 降低 数学 理解 的 难度 , 而 且 使 得 数学 更 具 
吸引 力 和 趣味 ， 但 不 恰当 的 运用 反而 对 学 习 起 反作用 .Hitt 
指出 0， 表征 系统 内 的 转换 与 系统 间 的 转译 并 不 容易 发 
生 . 要 想 发 挥 多 元 表征 的 功能 ， 有 必要 教会 学 习 者 对 表征 系 
统 内 的 转换 与 系统 间 的 转译 , 并 帮助 学 习 者 分 析 和 建立 各 种 
表征 的 语义 网 络 系统 . Goldin 和 Shteingold 也 指出 四 ， 数 学 
的 外 在 表征 并 非 孤 立地 被 理解 , 而 是 各 种 形式 的 表征 相互 联 
系 以 及 与 内 在 表征 的 相互 作用 , 从 而 促进 学 习 者 建构 数学 意 
义 和 理 解 . 数学 多 元 外 在 表征 内 化 为 多 元 内 在 表征 的 丰富 
性 、 联 系 性 与 结构 性 是 数学 深度 理解 的 体现 . Duvalt 岂 指出 ， 


32 数学 教育 学报 


表征 和 可 视 化 是 理解 数学 的 核心 ， 学 习 者 通过 可 视 化 活动 ， 
将 多 元 外 在 表征 与 内 在 表征 不 断 转换 与 转译 , 而 使 得 外 在 的 
数学 符号 系统 成 为 内 在 数学 符号 系统 的 部 分 , 从 而 促进 数学 
理解 ， Ainsworth00 指 出 ， 多 元 外 在 表征 功能 的 发 挥 ， 需 要 
考虑 学 习 任 务 中 多 元 外 在 表征 的 特点 和 学 习 者 的 基础 璧 
如 ,如 果 多 元 外 在 表征 支持 互补 功能 ,那么 需要 学 习 者 理解 
每 种 表征 和 知道 选择 恰当 的 表征 , 而 不 需要 理解 各 个 表征 间 
的 关系 ， 
3.2 ”多 元 外 在 表征 对 数学 问题 解决 的 影响 

多 元 外 在 表征 对 数学 问题 解决 的 影响 是 许多 领域 研究 
的 主题 . 大 量 研究 表明 , 各 种 外 在 表征 对 数学 问题 解决 过 程 
与 结果 有 直接 或 间接 的 影响 ， 这 是 由 外 在 表征 本 身 决定 
的 ,Zhang 指出， 外 在 表征 不 同 的 问题 能 够 引起 内 在 表征 
相同 的 学 习 者 完全 不 同 的 解 题 行 为 , 而 且 这 种 影响 未 必 都 是 
通过 内 在 表征 机 制 来 完成 . 外 在 表征 通过 两 种 机 制 在 问题 解 
决 过 程 中 起 作用 , 一 种 是 通过 知觉 系统 直接 觉察 外 在 表征 中 
那些 不 变 的 结构 ,减轻 认 知 负荷 ， 无 需 激活 内 部 记忆 系统 某 
些 复杂 心理 模型 , 无 需 推理 等 过 程 参 与 的 情况 下 完成 问题 解 
决 . 另 一 种 是 通过 激活 内 部 复杂 的 认 知 过 程 ， 建 立 内 部 心理 
模型 而 生成 问题 空间 ，Cary 和 CarlsonL 乓 研究 表 明 ， 在 问题 
解决 过 程 中 , 如 果 外 在 表征 可 以 利用 的 话 ， 人 们 宁愿 尽量 少 
地 利用 内 部 工作 记忆 ， 以 便 付 出 最 小 的 努力 ，Markman 和 
DietrchL 指出 ， 问 题 的 外 在 表征 方式 具有 多 样 性 、 丰 富 性 ， 
不 同类 型 的 问题 表征 方式 适合 于 不 同类 型 的 心理 加 工 过 程 . 

如 同 对 数学 理解 的 影响 , 多 元 外 在 表征 对 问题 解决 的 间 
接 影 响 ， 主 要 是 通过 与 内 在 表征 相互 作用 实现 的 .Janvier 上 
等 指出 , 学 习 者 面 对 外 在 表征 必须 考虑 该 外 在 表征 是 否 与 他 
的 内 在 表征 尽 可 能 接近 . 其 中 各 种 表征 间 的 转换 与 转译 是 解 
决 问题 的 关键 . Lowrie 和 Kay 证实 至 少 在 处 理 问题 的 最 
初 阶 段 ， 解 题 者 思考 可 能 的 解决 方法 时 ,他们 或 偏爱 使 用 视 
觉 表 征 或 仿 爱 非 视 觉 表 征 来 解 题 . Alex 和 Michat 指 出 ， 多 
元 表征 的 每 种 表征 都 有 自己 的 优势 和 不 足 . 不 同 偏好 的 学 习 
者 在 问题 解决 时 ,运用 不 同 的 表征 ; 在 完成 多 重 问题 解决 的 
任务 时 ， 如 运用 不 同 的 数学 表征 、 多 种 策略 ， 会 提高 问题 解 
决 的 成 就 表现 ，Groge 和 Renklt4 的 研究 却 指出 ， 一 题 多 解 
对 数学 问题 解决 的 成 就 表现 并 不 能 产生 积极 的 影响 , 但 具有 
多 元 表征 的 一 题 多 解 会 对 水 平 不 同 的 学 习 者 产生 好 的 影响 ， 

对 多 元 外 在 表征 对 数学 学 习 影响 的 研究 , 研究 者 主要 是 
从 心理 学 的 视角 , 试图 揭示 多 元 外 在 表征 影响 数学 学 习 的 心 
理 机 制 , 为 多 元 外 在 表征 的 教学 提供 科学 的 理论 解释 和 实践 
指导 原则 . 综合 起 来 ， 研 究 指出 : 〈1) 每 种 表征 具有 优势 和 
不 正 ， 对 数学 学 习 也 有 不 同 影响 , 恰当 的 组 合 和 运用 多 元 外 
在 表征 对 数学 学 习 有 着 直接 或 间接 的 积极 影响 (2) 在 影响 
学 习 的 过 程 中 , 表征 系统 内 各 种 表征 的 转换 和 表征 系统 间 各 
种 表征 的 转译 过 程 是 十 分 关键 的 因素 , 这 暗示 运用 多 元 外 在 
表征 进行 教学 时 , 表征 的 转换 和 转译 是 重要 的 教学 目标 .(3) 
在 具体 学 习 情 境 中 , 多 元 外 在 表征 影响 学 习 者 数学 学 习 的 程 
度 ,不仅 要 考虑 多 元 外 在 表征 本 身 功能 ， 而 且 要 考虑 学 习 任 
务 的 特点 和 学 习 者 的 个 体 差 异 (学 习 者 的 内 在 表征 水 平 、 学 
习 者 对 外 在 表征 的 偏好 等 )， 


第 17 卷 


尽管 多 元 外 在 表征 对 数学 学 习 影响 的 研究 给 多 元 表征 
的 教学 设计 提供 了 很 多 的 启发 ,但 下 面 的 几 点 值得 进一步 思 
考 . (1) 多 元 外 在 表征 对 数学 理解 影 啊 的 研究 表明 ， 学 习 者 
通过 内 化 多 元 外 在 表征 并 与 已 有 的 内 在 表征 发 生 相 互 作 用 ， 
进而 促进 或 影响 学 习 者 对 数学 的 理解 . 这 些 研 究 主要 是 基于 
个 案 和 定性 描述 的 方法 进行 的 , 但 多 元 外 在 表征 究竟 有 多 大 
程度 影响 数学 理解 , 如 何 结合 学 习 者 的 内 在 表征 水 平 进行 教 
学 设计 等 研究 有 待 深入 研究 . 这 些 问 题 的 研究 需要 在 研究 工 
具 和 研究 方法 上 突破 ， 才 能 得 到 解决 . 譬如 ， 如 何 评估 学 习 
者 数学 理解 的 程度 ， 如 何 刻 画 学 习 者 的 内 在 表征 结构 等 问 
题 ， 需 要 新 的 研究 工具 . 我 们 认为 借 监 新 近 发 展 的 概念 构图 
(Concept Mapping) 了 整体 评估 内 在 表征 状况 和 数学 理解 程 
度 可 能 是 一 种 可 取 的 工具 . 另外 ， 大 多 研究 方法 单一 ， 很 少 
采用 多 种 研究 方法 进行 三 角 验 证 ， 既 注重 实证 方法 ， 也 重视 
定性 分 析 和 个 案 分 析 , 将 多 种 研究 方法 结合 起 来 对 表征 研究 
是 重要 的 方法 论 取 回 . 〈2) 关于 多 元 外 在 表征 对 数学 问题 解 
决 影响 的 研究 ,研究 者 主要 来 自 认 知 科学 ,教育 技术 等 领域 ， 
他 们 主要 运用 心理 实验 研究 方法 , 这 是 一 种 值得 借鉴 的 研究 
方法 . 但 心理 实验 研究 主要 发 生 在 严格 意义 的 心理 实验 情境 
或 基于 多 媒体 系统 的 实验 情境 , 被 试 样本 数 较 小 , 生态 效 度 、 
外 推 效 度 与 理论 概括 性 受到 威胁 . 这 预示 今后 需要 在 类 似 或 
日 常 教学 情境 下 实验 ， 以 增加 外 推 生态 效 度 . 〈3) 研究 多 元 
外 在 表征 对 学 习 的 作用 或 影响 , 仅仅 关注 数学 理解 和 问题 解 
决 等 认 知 领域 是 很 难 全 面 评 估 多 元 表征 的 价值 与 意义 的 . 考 
虑 多 元 外 在 表征 对 学 习 者 非 认 知 因素 的 影响 是 今后 研究 的 
一 个 视角 ， 
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尽管 恰当 的 多 元 外 在 表征 具有 强大 功能 , 直接 或 间接 影 
啊 学 习 者 的 数学 学 习 , 但 这 毕竟 是 一 种 心理 实验 的 结论 或 应 
然 的 结论 . 那么 在 真实 教学 情境 中 , 运用 多 元 外 在 表征 进行 
教学 对 数学 学 习 会 产生 哪些 效果 , 有 哪些 因素 影响 学 习 效果 
等 问题 是 很 多 数学 教学 实践 者 和 教育 研究 者 所 关注 的 . 研究 
者 主要 关注 的 是 图 形 计 算 器 、 动 态 几 何 系统 《Dynamic 
Geometry Systems，DGS， 警 如 几何 画板 )、 计 算 机 代数 系统 
(CAS) 等 动态 软件 的 运用 对 数学 学 习 的 效果 ， 因 为 这 些 软 
件 是 将 数学 可 视 化 和 多 元 外 在 表征 集成 于 一 体 的 平台 . 研究 
主要 运用 个 案 、( 准 ) 教学 实验 等 方法 . Ellingtonl “就 图 形 
计算 器 被 整合 于 教学 的 效果 ， 对 54 个 课堂 教学 实验 〈80 匈 
是 随机 实验 ) 进行 了 元 分 析 ,， 指出 整合 的 教学 能 够 提高 学 习 
者 成 绩 10~20 个 百分点 , 明显 地 提高 了 学 习 者 数学 理解 和 问 
题解 决 能 力 ， 对 改善 学 习 者 的 学 习 态 度 也 产生 了 显著 的 作 
用 ，Khoju5 “就 图 形 计 算 器 的 多 元 表征 的 动态 数学 功能 对 学 
习 者 代数 学 习 的 效果 进行 元 分 析 , 指出 教学 中 运用 图 形 计算 
器 显著 地 提高 了 学 习 者 的 代数 成 绩 . Goos 王 等 研究 表明 ， 
运用 图 形 计算 器 能 促进 小 组 合作 探究 ， 提 高 数学 理解 水 平 ， 
并 指出 教师 对 数学 本 质 与 教学 法 的 理解 是 成 功 运用 多 元 表 
征 的 关键 .Ferrara，Laborde 呈 等 回顾 了 30 多 年 来 PME 关 
于 多 元 表征 技术 对 数学 学 习 领 域 〈 代 数 、 微 积分 、 几 何等 ) 
的 效果 研究 时 指出 , 多 元 外 在 表征 技术 的 运用 产生 应 有 的 学 
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习 效 果 ， 需 要 综合 考虑 4 个 维度 : 技术 背景 下 的 数学 本 质 、 
技术 如 何 支 持 数学 认 知 、 学 习 任 务 与 教师 的 角色 . 这 也 实际 
上 指出 , 技术 背景 下 探讨 多 元 外 在 表征 运用 的 效果 需要 考虑 
多 个 因素 的 交互 影响 . 

研究 多 元 外 在 表征 的 运用 对 数学 学 习 的 效果 主要 发 生 
在 真实 的 教学 情境 中 . 研究 者 在 证 实 多 元 外 在 表征 的 教学 功 
能 与 价值 . 一 方面 ， 研 究 得 到 的 结论 主要 有 两 个 :《〈1) 多 元 
外 在 表征 的 运用 对 学 习 者 的 认 知 和 非 认 知 因素 都 产生 了 一 
定 程度 的 影响 ， 收 到 了 较 好 的 效果 .〈2)》 人 们 意识 到 教学 是 
个 复杂 的 系统 , 优化 的 、 集 成 的 多 元 外 在 表征 的 应 然 功能 要 
产生 应 有 的 学 习 效 果 ， 需 要 考虑 多 种 因素 的 影响 ， 艾 如 教师 
是 否 能 够 整合 各 种 学 习 理论 , 改变 教学 方法 和 策略 就 是 一 个 
十 分 重要 的 因素 . 但 刀 一 方面 , 下面 的 几 点 值得 进一步 思考 ; 
(1) 就 研究 主题 内 容 而 言 ， 研 究 者 仅仅 关注 技术 背景 下 集成 
多 元 表征 的 动态 软件 的 功能 与 价值 , 探讨 多 元 外 在 表征 的 运 
用 对 学 习 产 生效 果 是 很 局 限 的 . 事实 上 , 平常 的 学 习 环境 充 
满 多 元 外 在 表征 ， 璧 如 教师 的 言语 表征 、 书 面 的 图 形 表 征 、 
学 习 者 的 动作 表征 等 , 教学 如 何 优化 和 组 合 这 些 表征 ， 提 高 
学 习 效 果 等 问题 就 很 值得 探讨 .〈2) 就 研究 方法 而 言 ， 研 究 
者 主要 运用 教学 实验 , 研究 者 常常 将 教学 方法 和 策略 作为 干 
预 变 量 处 理 . 这 样 就 自然 引起 关于 实验 效果 的 问题 : 教学 实 
验 的 效果 究竟 是 由 于 教学 方法 和 策略 的 改变 引起 的 , 还 是 由 
于 多 元 外 在 表征 的 运用 或 本 身 功 能 引起 的 ? 也 就 是 说 , 学 习 
效果 产生 的 “因果 关系 ”难以 确认 . 我 们 认为 ， 证 实 多 元 表 
征 的 运用 效果 ,不 仅 关 注 学 习 结果 ， 更 要 关注 学 习 过 程 . 所 
以 , 教学 实验 尽管 具有 一 定 的 生态 效 度 , 但 证 实 多 元 表征 运 
用 的 有 效 性 ， 需 要 考虑 多 变量 实验 设计 ， 并 结合 多 种 研究 方 
法 进行 研究 ， 才 更 有 说 服 力 . 
s 数学 学 习 中 多 元 外 在 表征 的 研究 基本 趋势 


从 以 上 述评 中 看 出 , 多 元 外 在 表征 研究 显示 出 了 应 然 的 
理论 价值 和 实际 的 教学 指导 意义 与 效果 ， 综观 已 有 的 研究 ， 
除了 上 述 的 进一步 思考 外 , 目前 无 论 是 多 元 外 在 表征 研究 的 
理论 基础 问题 , 还 是 多 元 外 在 表征 本 身 理 论 应 用 的 研究 取 同 
问题 ， 都 是 今后 研究 的 主题 . 

就 多 元 外 在 表征 研究 的 理论 基础 而 言 , 数学 教育 研究 者 
主要 基于 数学 表征 的 符号 系统 〈(Representational Semiotic 
Systems) 5 理论 进行 多 元 表征 的 研究 .而 其 它 领 域 的 研究 
者 主要 持 认 知 的 信息 加 工 观 , 认为 至 少 源 于 信息 加 工 理论 的 
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认 知 负荷 理论 〈Cognitive Load Theory) 与 多 媒体 认 知 理论 
(Multimedia Cognitive Theory) 是 多 元 外 在 表征 研究 的 重要 
理论 基础 另外，20 世纪 90 年 代 中 期 出 现 的 分 布 式 认 知 观 
(Distributed Cognitive Theory) [的 是 认 知 研究 的 新 范式 . 该 
理论 与 最 近 认 知 神经 科学 关于 工作 记忆 模型 的 最 新 研究 成 
果 、 学 习 心理 研究 关于 情境 学 习 理 论 、 教 学 研究 关于 合作 学 
习 的 研究 有 有 异曲同工 之 理 . 我 们 认为 仅仅 基于 某 一 种 理论 研 
究 多 元 外 在 表征 是 有 局 限 性 的 , 需要 基于 多 种 理论 解释 或 指 
导 多 元 表征 的 研究 . 警 如 ，Mayer 和 Moreno 忆 等 基于 多 媒 
体 认 知 理论 ,进行 了 大 量 实验 ， 提 出 了 避免 注意 分 散 、 消 解 
宛 余 、 促 进 主动 加 工 等 9 条 原则 和 策略 . 再 如 ，Sweller 
等 基于 认 知 负荷 理论 , 进行 了 大 量 实验 , 提出 了 很 多 降低 无 
效 认 知 负 荷 和 增加 有 效 认 知 负 荷 的 教学 原则 或 策略 . 这 些 理 
论 与 实验 研究 成 果 对 运用 多 元 外 在 表征 进行 教学 有 很 强 的 
指导 价值 . 总 之 ,运用 单一 的 理论 指导 多 元 表征 的 研究 是 有 
局 限 的 , 这 预示 今后 的 理论 研究 取 回 将 呈现 多 元 化 . 各 种 理 
论 相互 渗透 、 相 互补 充 ， 为 数学 学 习 中 多 元 表征 的 深入 研究 
提供 了 广 泣 的 视角 . 

就 多 元 外 在 表征 本 身 理论 的 应 用 研究 而 言 , 研究 者 已 经 
逐渐 意识 到 ， 问 题 不 在 于 多 元 外 在 表征 与 单一 表征 比较 ,是 
否 对 学 习 更 有 效 , 而 是 要 全 面 考虑 影响 多 元 外 在 表征 运用 有 
效 性 的 各 种 因素 . 研究 主题 逐渐 从 过 去 只 关注 实验 情境 中 多 
元 外 在 表征 对 学 习 影 响 的 研究 ,转向 在 真实 、 日 第 教学 情境 
中 向 多 元 表征 学 习 〈Learning from Multiple Representations ) 
和 用 多 元 表征 学 习 〈(Learning with Multiple Representations ) 
的 研究 . 研究 关注 的 不 仅仅 是 有 效 的 学 习 绪 果 ， 更 重要 的 是 
学 习 过 程 与 学 习 效 率 09 2 

综 上 , 我 们 认为 目前 下 面 两 点 将 是 数学 学 习 中 多 元 外 在 
表征 的 研究 主要 趋势 : (1) 综合 运用 多 种 理论 和 多 种 研究 方 
法 ， 深 入 探讨 多 元 外 在 表征 研究 对 数学 学 习 的 价值 与 意义 ， 
建构 数学 学 习 中 多 元 表征 研究 的 基本 理论 . 〈2) 系统 思考 各 
种 因素 探讨 运用 多 元 外 在 表征 的 教学 设计 ， 提 高 学 习 效 
率 . 这 些 因素 至 少 包 括 数学 学 习 任务 的 特点 (数学 多 元 外 在 
表征 的 功能 与 特点 )、 学 习 者 原 有 的 内 在 表征 水 平 〈 学 习 者 
多 元 内 在 表征 的 功能 与 水 平 )、 学 习 者 的 认 知 风格 维度 〈 学 
习 者 对 数学 多 元 表征 的 偏好 7》、 学 习 者 的 认 知 参与 、 行 为 表 
现 和 情感 体验 、 数 学 信念 等 非 认 知 因素 教学 引起 的 学 习 者 
的 学 习 参 与 )， 
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人 Abstract: Researches on multiple external representations (MERs) in mathematics learning had become flourishing topics in the 
last two decades. Based on recent researches on MERs in mathematics learning in forelgn education, thls paper Synthesized the 
meanings，types，characteristics and functions of MERs in mathematics，the mechanisms of MERs influencing mathematics 
learning, effects of learming with MERs. And then the paper provided some conslderations for future researches. 
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摘要 : 理解 困难 是 学 生 学 习 数 学 的 最 大 障碍 ， 数 学 理解 形成 的 条 件 是 学 生 的 日 主 活动 .“ 说 数学 、 扎 实 有 效 地 解 题 、 变 
式 练习 、 将 知识 系统 化 ”是 促进 理解 的 有 效 活 动 ， 并 应 纳入 正常 的 教学 活动 有 计划 地 实施 ， 并 遵循 “机 会 均等 、 分 层次 、 平 
和 性 、 长 期 性 ”原则 ， 把 对 学 生活 动 成 就 的 评价 作为 一 个 不 间断 的 过 程 整 合 进 教学 过 程 . 
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1 问题 提出 

勿 庸 置疑 , 在 数学 学 习 中 , 理解 是 第 一 位 的 , 因此 ,“ 数 
学 理解 ”成 了 当前 国内 外 数学 教育 研究 的 中 心 话题 由 .客观 
地 说 ， 虽 然 教 师 和 学 生 对 数学 的 教 与 学 都 付出 了 巨大 的 努 
力 , 但 理解 困难 仍然 是 学 生 学 习 数 学 的 最 大 障碍 . 究 其 原因 ， 
一 方面 ， 我 们 的 教学 方式 还 不 能 最 有 效 地 促进 学 生理 解数 
学 ， 传 统 的 “定义 〈 定 理 ) 一 一 实例 一 一 练习 一 一 习题 ” 教 
学 方式 只 关注 学 生 能 否 依据 固定 的 模式 得 到 答案 , 定位 在 工 
具 性 、 操 作 人 性 理解 水 平 上 0 ;， 另 一 方面 ， 学 生 数学 学 习 中 
的 被 动 地 位 还 未 得 到 根本 改变 , 教师 试图 通过 多 讲 、 细 讲 来 
提高 学 生 的 理解 水 平 , 学 生 的 数学 知识 来 自 教师 的 给 予 ， 学 
生 所 要 做 的 只 是 接受 和 模仿 . 结果 是 ， 学 生 学 得 很 苦 ,， 但 并 
没有 获得 很 好 的 数学 理解 忆 . 

对 “数学 理解 ”的 理论 研究 取得 了 许多 重要 的 成 果 ， 但 
大 多 是 在 理论 层面 上 “ 坐 而 论 道 ?， 所 提出 的 教学 策略 过 于 
笼统 ， 缺 乏 针对 性 B， 对 如 何 具 体操 作 以 及 学 生 怎 么 学 研究 
不 够 . 本 文 拟 从 学 生 的 角度 以 及 操作 层面 对 如 何 促进 学 生 数 
学 理解 进行 探讨 . 
2 ”有效 促进 数学 理解 的 学 习 活 动 


理解 一 个 数学 知识 ， 就 是 调动 目 己 已 有 的 、 适当 的 知识 
去 同化 这 个 新 知识 , 把 它 与 自己 原 有 的 知识 形成 合理 和 本 质 
的 联系 〈 奥 苏 伯 尔 )， 数 学 理解 的 形成 必须 以 学 生 自 主 活动 
为 基础 殷 . 但 在 通常 情况 下 ， 一 些 学 生 特 别 是 中 差生 ， 学 习 
的 自觉 性 、 主 动 性 以 及 深入 程度 部 不 够 ， 理 解 效 果 差 . 数学 
教学 必须 改善 学 生 的 学 习 状 态 ,， 让 学 生 真正 地 动 起 来 . 我 们 
认为 ， 强 化 “说 数学 、 扎 实 有 效 地 解 题 、 变 式 练习 、 将 知识 
系统 化 ”等 4 种 学 习 活 动能 有 效 地 促进 学 生 的 数学 理解 . 
2.1 说 数学 

“说 数学 ”是 指 用 自己 的 语言 叙述 数学 知识 ， 内 容 包括 
数学 概念 、 命 题 、 公 式 、 原 理 、 方 法 和 解 题 过 程 . 叙述 要 完 
整 、 准 确 、 流 畅 ， 能 对 撤 述 的 内 容 作 适 当 解 释 ， 经 得 起 老师 
和 同学 进一步 追问 ， 

“说 数学 ”对 于 促进 学 生理 解数 学 有 着 重要 意义 ， 只 有 
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理解 了 的 东西 才能 用 自己 的 话说 出 来 ， 而 为 了 能 够 说 出 来 ， 
学 生 必 须 认 真 领 会 所 要 叙述 的 内 容 , 具体 表现 在 : 〈1) 促进 
记忆 . 记忆 是 理解 的 基础 , 是 最 基本 的 认 知 能 力 层 次 , 而 “ 口 
诵 ” 是 记忆 的 基本 方法 : 2) 检查 评价 .通过 学 生 的 叙述 ， 
教师 可 以 了 解 学 生 对 知识 的 理解 程度 ; 〈3) 纠 错 . 通过 表述 ， 
学 生 对 数学 知识 理解 的 缺陷 得 以 暴露 并 得 到 纠正 《4) 尼 发 
交流 . 对 同一 个 问题 ， 不同 的 学 生 有 不 同 的 理解 ， 一 个 人 的 
叙述 可 以 对 其 他 学 生产 生 启发 . 
2.2 扎实 有 效 地 解 题 

解 题 是 促进 理解 的 最 有 效 途 径 . 学 生 每 天 都 要 做 大 量 的 
习题 ， 但 以 下 事实 不 可 忽视 :〈1) 做 不 等 于 理解 . 张 催 宙 教 
授 指出 ,学 生 固然 有 在 理解 的 基础 上 做 题 的 , 也 有 在 不 理解 
的 情况 下 做 题 的 . 而 通过 机 械 记 忆 模 仿 做 题 ， 很 难 深 刻 理 解 
数学 知识 和 思想 方法 局 . 〈2) 做 的 多 不 等 于 理解 的 深 ， 题 海 
无 助 于 学 生 形成 深刻 理解 . 〈3) 把 不 会 做 的 题目 空 着 或 抄 
获 作 业 等 现象 屡见不鲜 , 这 样 的 “做 ”当然 不 意味 着 理解 . 
此 ， 要 使 解 题 能 真正 促进 理解 ， 必 须要 求解 题 活动 扎实 有 
效 . 具体 地 说 ， 就 是 真正 地 去 做 完 、 做 好 每 一 道 题 ， 过 程 完 
整 、 步 骤 齐 全 、 言 之 有 据 ， 不 懂 就 问 〈 查 )， 个 留 空 白 、 不 
抄 禾 . 
2.3 变 式 练习 

变 式 是 指 对 数学 概念 和 问题 进行 不 同 角度 、 不 同情 形 的 
变换 ,凸现 概念 的 本 质 属性 和 清晰 的 外 延 ， 突 出 数学 问题 的 
结构 规律 ,揭示 知识 的 内 在 联系 . 变 式 练习 是 指 把 上 述 变 去 
材料 以 书面 作业 的 形式 提供 给 学 生 , 学 生 在 完成 作业 的 过 程 
中 , 通过 多 角度 地 分 析 、 联 系 、 比 较 , 把 握 概念 的 本 质 属性 ， 
掌握 问题 的 恰当 分 类 以 及 相应 的 解 题 方法 “丰富 问题 解决 
的 策略 和 经 验 ， 获 得 对 数学 对 象 的 理解 . 变 式 练习 包括 “ 概 
念 变 式 ” 和 “问题 变 式 ””". 概念 变 式 是 指 通过 变换 概念 的 
非 本 质 属性 来 突出 概念 的 本 质 属 性 , 或 者 通过 “ 非 概念 变 式 ” 
来 明确 概念 的 外 延 ! .问题 变 式 是 指 对 数学 问题 的 “表层 结 
构 〈 事 实 性 内 容 )” 多 层次 的 变 式 构造 ， 凸 现 其 “深层 结构 
(数学 结构 ) 失 ,内 容 包括 一 顾 多 解 、. 一 题 多 变 、 一 法 多 用 . 反 
例 变 式 〈 纠 错 ) 是 变 式 练习 常用 的 形式 . 美国 心理 学 家 罗 丝 


作者 简介 : 吴 绍 兵 (1962 一 )， 男 ， 江 苏 宿 迁 人 ， 副 教授 ， 北 京师 范 大 学 高 级 访问 学 者 ， 主 要 从 事 数 学 教学 论 研 究 . 
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(C.C. Ross) 等 指出 ， 反 馈 学 生 作 业 中 的 错误 在 学 习 过 程 中 
的 效果 是 很 显著 的 ， 而 且 这 种 反馈 适合 于 所 有 学 生 . 
2.4 将 数学 知识 系统 化 

将 数学 知识 系统 化 是 指 把 零散 学 习 的 数学 知识 按照 一 
定 的 结构 组 织 成 网 络 ， 以 体现 不 同 知 识 之 间 的 相互 联系 , 主 
要 有 单元 总 结 、 专 题 总 结 等 形式 . 

数学 是 一 个 组 织 结构 良好 的 系统 名 ， 理 解数 学 知识 ， 猎 
包括 对 这 个 知识 本 质 属性 的 认识 , 也 包括 掌握 它 与 其 它 知识 
的 联系 . 要 对 知识 形成 深刻 的 、 真 正 的 理解 ， 这 意味 着 学 习 
者 所 获得 的 知识 是 结构 化 的 、 整 合 的 ， 而 不 是 零碎 的 外 .和 替 
散 无 序 的 知识 会 使 学 生 头 脑 混乱 . 就 题 论 题 、 不 讲 联系 会 使 
学 生 的 理解 停留 在 低层 次 的 水 平 上 . 数学 教学 应 该 努力 让 学 
生 的 认 知 结构 系统 化 包 . 

我 们 之 所 以 选择 上 述 4 种 方式 作为 促进 数学 理解 的 活 
动 是 基于 以 下 考虑 : (1) 这 些 活 动 是 学 生 学 习 数 学 常用 的 基 
本 的 活动 , 我们 只 是 在 教学 中 予以 强化 ; 〈2) 在 明确 任务 和 
要 求 的 条 件 下 , 活动 可 由 学 生 自 主 完成 , 发 挥 了 学 生 的 主体 
作用 ; (3) 活动 可 以 在 老师 的 掌控 下 有 计划 地 进行 , 体现 了 
教师 的 主导 地 位 ， 

3 活动 的 实施 
3.1 具体 做 法 

(1)》 说 数学 ， 

砍 无 4 从 氏 即 息 每 天 上 课 结束 前 , 围绕 本 节 课 重点 内 
容 和 下 节 课 将 要 用 到 的 主要 知识 布置 思考 题 ， 下 节 课 前 4 
分 钟 用 来 随机 提问 ， 要 求学 生 用 自己 的 语言 准确 流利 地 
回答 . 

亦 次 江 阔 毅 习 甸 从 作业 中 选择 一 些 题目 , 随机 选择 学 
生 上 台 讲 解 ， 其 他 同学 可 对 该 生 的 讲解 进行 补充 或 纠正 . 这 
项 活动 安排 在 单元 复习 课 上 进行 . 

(2) 检查 学 生 的 解 题 质量 , 

解 题 是 学 生 学 习 数学 的 主要 方式 . 我 们 不 能 苛求 学 生 在 
每 次 完成 作业 时 一 步 到 位 , 但 必须 要 求 他 们 在 一 定 的 时 限 内 
把 上 次 的 欠缺 补 上 . 以 往 我 们 只 是 对 学 生 作 口头 要 求 ， 既 不 
留 时 间 让 学 生 消 化 补缺 , 也 不 督促 检查 . 学 生 往往 习惯 于 去 
做 新 布置 的 作业 而 把 前 面 的 欠缺 长 时 间 甚 至 永远 留 着 . 我 们 
采取 “回头 抽 测 ”来 督促 学 生 提 高 解 题 质 量 . 随机 抽取 部 分 
学 生 (10~20 人 ) 测验 ， 考 题 出 自 近 阶段 学 生 做 过 的 练习 ， 
每 人 随机 抽取 1~2 题 ， 时 间 控 制 在 S~10 人 抽 测 安排 在 
单元 复习 课 上 进行 

(3) 变 式 练习 . 

旧 念 杰 却 侨 几 对 容易 产生 混淆 、 误 解 的 概念 进行 变 式 
教学 设计 ， 编 制 成 是 非 题 、 判 断 题 、 说 理 题 供 学 生 练习 ， 

幼名 功 红 ”选择 学 生 作 业 中 具有 代表 性 的 错误 制作 成 
讲义 提供 给 全 体 同 学 ， 让 学 生 从 中 找 出 错误 ， 分 析 原 因 ， 并 
订正 . 

郁 太 缀 乡 由 老师 命题 ,组织 学 生 总 结 某 类 问题 的 解决 


-方法 (一 题 多 解 ) 总 结 某 个 思想 方法 能 够 解决 哪些 问题 (多 


题 一 解 );， 或 对 具有 某 种 共同 特征 的 习题 进行 归 类 〈 一 题 
多 变 )， 


(4) 组 织 学 生 构建 知识 网 络 . 

由 老师 命题 ， 学 生 按 单元 或 专题 对 所 学 的 数学 知识 、 思 
想 方 法 进行 总 结 . 学 生根 据 自己 的 爱好 , 可 选择 编制 单元 知 
识 结构 图 、 表 或 提纲 等 形式 ， 可 以 使 用 参考 书 ， 也 可 以 互相 
讨论 ， 在 规定 时 间 内 提交 手工 书写 的 作品 ， 

刚 开 始 , 许多 学 生 不 会 做 专题 总 结 , 教师 可 提供 范例 供 
学 生 参 考 、 模 仿 , 在 学 生 的 作品 中 选取 典型 作品 在 全 班 交流 、 
观摩 、 点 评 、 修 改 . 经 过 几 次 练习 ， 学 生 的 专题 总 结 渐渐 有 
了 模样 .学生 也 可 以 自主 命题 进行 总 结 . 

3.2 ”需要 注意 的 几 项 原则 

构建 促进 理解 的 学 习 活 动 是 一 项 系统 工程 , 既 要 面向 全 
体 学 生 ， 又 要 注意 学 生 之 间 的 差异 ,并 与 正常 的 教学 活动 相 
协调 ， 应 遵循 以 下 原则 ， 

(1)》 机 会 均等 原则 . 

为 了 克服 数学 成 绩 较 差 的 学 生 在 集体 活动 中 无 发 言 权 
现象 ,我 们 一 方面 尽 可 能 扩大 活动 参与 面 ， 另 一 方面 来 取现 
场 随机 抽 号 来 决定 活动 参与 者 . 

《2) 分 层次 原则 . 

个 同 水 平 的 学 生 完 成 不 同 水 平 的 任务 ; 如 果 学 生 完 成 任 
务 有 困难 ， 有 1~2 次 的 重新 选 题 的 机 会 ， 鼓 励 成 绩 较 差 的 学 
生 参 与 数学 活动 ; 专题 总 结 应 在 学 生 的 “经 验 范 围 ? 内 进行 ， 
学 生 独 立 完成 有 困难 时 老师 应 给 予 适 当 帮 助 . 

(3) 平和 性 原则 . 

平和 性 是 指 不 改变 现 有 教学 模式 , 把 活动 镶 入 正常 的 教 
学 过 程 中 , 把 平时 对 学 生 的 一 般 号 召 变 成 有 组 织 、 有 计划 的 
活动 , 把 学 生 个 人 的 学 习 行 为 变 成 集体 行为 ,不 增加 学 生 的 
学 习 负 担 ， 师 生 都 能 适应 . 

(4) 长 期 性 原则 . 

长 期 性 是 指 把 上 述 活动 作为 一 种 教学 方式 〈 学 习 方 式 ) 
长 期 坚持 下 去 ,制定 学 期 活动 计划 , 定期 公布 阶段 活动 任务 ， 
让 学 生 准 备 时 有 所 侧重 . 克服 活动 的 随意 性 , 防止 虎 头 蛇 昆 、 
不 了 了 之 . 这 需要 活动 具有 可 操作 性 . 

3.3 对 学 生活 动 成 就 的 评价 与 激励 

为 了 提高 活动 成 效 , 我 们 对 学 生 的 活动 成 就 进行 量化 评 
价 ， 既 运用 非 正 规 评价 〈 平 时 提问 、 检 查 )， 也 运用 正规 评 
价 〈 单 元 考试 、 学 期 考试 ); 既 评价 源 于 课堂 交互 的 信息 的 
精细 实录 ， 也 评价 书面 作品 “目的 是 充分 发 挥 评 价 的 监督 
与 激励 功能 . 要 理解 一 个 数学 知识 ， 学 生 首 先 要 有 “理解 的 
意向 ” 妆 . 理解 意向 既 来 自学 生 的 兴趣 , 也 来 自 外 部 环境 . 我 
们 把 评价 作为 一 个 不 间断 的 过 程 整合 进 教学 过 程 之 中 外， 把 
学 生理 解 成 就 的 展示 与 评价 置 于 班级 集体 的 公众 关注 下 , 外 
部 压力 促使 学 生 认 真 对 待 数学 学 习 ， 努 力 理解 每 一 个 数学 
知识 . 

对 学 生 的 活动 成 就 进行 量化 打分 是 比较 难以 操作 的 环 
节 . 我 们 原来 设想 师 生 共同 评议 打分 , 安排 专人 记分 、 算 分 ， 
但 实际 操作 很 麻烦 ， 耗 时 过 多 . 经 过 摸索 ， 我 们 对 打分 环节 
进行 了 改进 . 学 生 的 书面 作品 由 老师 批阅 、 打 分 ， 学 生 的 课 
党 活动 表现 由 老师 现场 当众 打分 ， 学 生 把 自己 分 数 记 下 来 ， 
下 课 交 给 老师 , 由 老师 按 阶 段 结算 , 得 分 较 高 的 学 生 当 选 “ 数 
学 明星 ”， 对 得 分 较 差 的 学 生 ， 我 们 也 给 予 “ 和 瓯 罚 交 “第 罚 ” 
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是 轻微 的 、 人 性 化 的 甚至 是 游戏 性 的 , 虽然 打分 环节 仍然 比 
较 费 事 ， 但 由 于 找 不 到 更 好 的 方法 ， 我 们 还 是 坚持 了 下 来 . 


4 效果 分 析 


4.1 成 绩 的 变化 

本 文 的 第 一 作者 曾 担任 学 校 高 等 数学 竞赛 集训 班 教 练 ， 
在 该 班 进行 了 实验 ,效果 显著 : 该 校 学 生 参 加 江苏 省 第 八 届 
非 理 科 专 业 大 学 生 高 等 数学 竞赛 ， 一 、 二 、 三 等 奖 获奖 人 数 
和 获奖 比例 高 居 全 省 同类 学 校 第 一 . 

第 二 作者 所 带班 级 的 学 生 , 在 没有 接受 专门 辅导 的 情况 
下 参加 学 校 数学 竞赛 , 取得 了 个 人 成 绩 第 一 和 班级 均 分 第 一 
的 好 成 绩 . 在 学 校 历次 考试 中 班级 整体 成 绩 较 好 ， 高 分 人 数 
具有 明显 优势 . 

第 三 作者 任教 班级 的 学 生 数 学 成 绩 进 步 很 大 , 从 原来 接 
手 时 的 下 游 水平 上 升 为 年 级 领先 水 平 ,她 本 人 已 被 列 入 该 校 
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骨干 教师 培养 计划 . 
4.2 学生 的 情感 和 态度 及 学 习 方 法 的 变化 

我 们 感到 , 开展 活动 以 来 ,学 生 的 学 习 态 度 有 明显 变化 ， 
许多 同学 由 原来 的 被 动 学 习 变 为 主动 学 习 . 遇 到 不 理解 的 概 
念 、 不 会 做 的 习题 能 主动 提问 、 讨 论 、 查 资料 ， 而 不 是 放 在 
那儿 搁 着 . 以 前 只 关心 题目 怎么 做 ,现在 还 关心 为 什么 这 么 
做 . 大 多 数学 生 都 觉得 自己 在 原 有 基础 上 有 显著 进步 ， 做 题 
时 脑子 清楚 多 了 ， 学 习 数 学 轻松 多 了 ， 自 信心 增强 了 . 
4.3 活动 的 局 限 性 

首 轮 实施 活动 时 教师 的 工作 量 较 大 ; 师 生 之 间 需 要 时 间 
来 磨合 ; 展示 学 生 作品 需要 有 先进 的 印刷 设备 或 实物 投影 设 
备 . 部 分 数学 基础 较 差 的 学 生 参 与 活动 较为 吃力 ,进步 不 明 
显 ， 少 数学 生 不 配合 实验 . 在 中 学 数学 教学 中 这 项 活动 效果 
显著 ， 而 在 校 一 般 教 学 班 的 实验 并 不 成 功 . 
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Abstract: The difficulty in understanding was the maln barrier to the learning of mathmatics, and the must of the formling of math 
understanding was students” self-directed activlity. Math speaking，sound and effective problem-solving，variant exerclses and 
knowledge systimatization were al the activities that could promote the understanding. Therefore，they should be adopted in 
ordinary teaching, in accordance with the Principle of “equal opportunity, mulitu-ljevel，smoothness and chronicity”. Meanwhile， 
students” achievement assesment Should be used as a continual process in math teachling. 

Key words: math understanding; learning activity; assesment bestiring 
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高 中 生 数学 反思 能 力 塔 养 的 基本 模式 与 实践 探索 
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(1. 西北 师范 大 学 教育 学 院 ， 甘 肃 兰州 ”730070; 2. 武威 职业 学 院 ， 甘 肃 武威 ”733000 ) 


摘要 : 在 数学 新 课程 不 断 深 入 进行 的 新 形势 下 ,日 常 的 教学 实践 活动 有 意识 地 对 学 生 进行 数学 反思 能 力 的 培养 是 时 代 发 


展 的 必然 要 求 . 反思 要 渗透 在 激 疑 、 示 范 、 训 练 、 
的 数学 反思 能 力 不 断 提高 ， 
关键 词 : 反思 :; 激 疑 ; 示范 ;训练 


评价 等 教学 环节 中 ， 


并 要 在 实践 中 不 断 优 化 这 些 环节 ， 总 结 经 验 ， 使 学 生 


中 图 分 类 号 : G632.0 ”文献 标识 码 : A 文章 编号 : 1004-9894 ( 2008 ) 01-0038-05 


1 问题 提出 


反思 是 数学 思维 活动 的 核心 与 动力 ( 弗 赖 登 塔 尔 ) ， 也 
是 数学 思维 活动 的 主要 形式 之 一 (D. Dall》 . 由 此 可 见 ， 数 
学 思维 活动 的 顺利 开展 离 不 开 反 思 的 参与 . 我们 长 期 从 事 中 
学 数学 教学 与 研究 工作 , 通过 调查 发 现 , 中 学 生 普 过 存在 反 
思 意 识 淡 薄 、 反 思 方 法 缺乏 、 反 思 能 力 不 强 等 现象 (本 文中 
的 反思 意识 是 指 反思 者 目 觉 的 心理 活动 , 反思 方法 是 指 反 思 
者 进行 反思 时 所 使 用 的 策略 或 者 途径 , 反思 能 力 是 指 反思 者 
完成 反思 活动 时 所 必须 的 个 性 心理 特征 ) , 直接 影响 着 学 生 
数学 素质 的 提高 和 创新 意识 、 创 造 能 力 的 发 展 . 为 此 ,我们 
以 “高 中 生 数 学 反思 能 力 培 养 ” 为 课题 从 2003 年 9 月 开始 
进行 了 一 年 多 的 模式 探讨 与 实践 探索 , 试图 通过 微型 实践 寻 
求 培养 高 中 生 数 学 反思 能 力 的 基本 模式 以 及 提升 高 中 生 数 
学 反思 能 力 的 一 些 具 体 策 略 . 
2 研究 对 象 方法 和 步骤 
2.1 研究 对 象 方法 

研究 对 象 是 某 中 学 2003 级 高 一 4 班 学 生 (60 人 ) 与 高 
一 3 班 (61 人 ) 学 生 ， 学 生 入 校 时 是 随机 分 成 的 自然 班 ， 
大 多 数学 生来 自 农 民 家 庭 . 

研究 方法 主要 采用 观察 法 、 问 卷 调查 法 、 文 献 法 、 访 谈 
法 和 行动 研究 法 ， 在 自然 状态 下 进行 数学 反思 能 力 培 养 研 
究 . 资料 的 收集 主要 从 课 兴 观察、 问卷 调查 、 访 谈 和 作业 分 
析 中 获取 ， 资料 的 分 析 采 用 行动 研究 所 倡导 的 三 角 分 析 技 
术 . 资料 的 整理 从 横 同 和 维 回 两 个 方面 进行 , 在 定性 研究 的 
基础 上 辅 以 量化 研究 . 
2.2 研究 步骤 

第 一 步 : 通过 文献 分 析 、 观 察 、 问 卷 调查 等 弄 清 反 思 的 
实质 以 及 困扰 高 中 生 数 学 反思 能 力 形 成 的 原因 , 搜集 整理 能 
够 促进 学 生 反 思 能 力 提 高 的 方法 , 进而 形成 高 中 生 数 学 反思 
能 力 培养 的 基本 模式 ; 

第 二 步 ， 通 过 问卷 调查 研究 高 一 新 生 数学 反思 能 力 现 
状 , 确定 高 中 生 数 学 反思 能 力 培养 的 切入 点 ,制订 研究 计划 ; 

第 三 步 ， 以 课堂 为 主 阵 地 ， 通 过 激 疑 促使 学 生 反 思 ， 认 


识 反 思 的 重要 性 和 必要 性 ， 
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第 四 步 : 通过 谍 示范 使 学 生 了 解 一 些 反 思 的 技能 和 方 
法 ， 布 置 适当 的 反思 作业 让 学 生 模 仿 学 习 ， 体 验 反 思 ; 

第 五 步 : 利用 各 种 时 机 ， 回 学 生 介绍 一 些 反 思 的 技巧 和 
方法 ， 进 行 强化 训练 ; 

第 六 步 : 应 用 问 俐 ， 谍 笔 观察 ， 反 思 作 业 收 集 学 生 对 各 
种 反思 方法 的 理解 ,应 用 和 掌握 情况 , 了 解 反 思 存 在 的 问题 ， 
制订 改进 的 荣 略 ; 

第 七 步 : 探索 高 中 数学 教学 中 培养 学 生 反 思 能 力 的 途径 
与 方法 ， 收 集 实 施 这 些 途 径 方法 的 有 效 性 信息 ， 改 进 实 践 
策略 . 


3 模式 建构 


通过 文献 研究 与 对 长 期 教学 实践 的 总 结 ， 在 问卷 调查 、 
观察 、 访 谈 、 作 业 分 析 等 调查 研究 的 基础 上 ， 我 们 构建 了 如 
下 培养 学 生 数 学 反思 能 力 的 基本 模式 《〈 见 图 1) : 


启发 出 
评价 人 
图 1 数学 反思 能 力 的 基本 模式 

这 个 模式 反映 了 培养 学 生 数学 反思 能 力 的 一 个 完整 过 
程 ， 包 括 激 疑 、 示 范 、 训 练 、 评 价 4 个 教学 环节 ， 以 反思 为 
核心 . 反思 主要 是 由 “感到 有 问题 或 困难 ”而 启动 的 ， 是 认 
知 者 对 目 身 数学 思维 活动 过 程 和 结果 的 自我 觉察 、 自 我 评 
价 、 自 我 探究 、 自 我 监控 、 自 我 调节 ， 是 一 种 高 层次 的 思维 
活动 ， 它 对 数学 认 知 活动 起 指导 、 支 配 、 决 定 、 监 控 的 作 
用 …. 而 反思 则 渗透 到 教学 环节 之 中 ， 因 而 强化 各 个 环节 中 
的 反思 意识 ， | 
作用 . 

由 于 反思 是 由 “感到 有 困难 或 问题 ”而 启动 的 ， 所 以 让 
学 生意 识 到 数学 学 习 中 问题 的 存在 , 从 心理 上 产生 一 种 困惑 
感 ， 形 成 一 种 无 所 适 从 的 感觉 ， 产 生 一 种 变革 的 心理 倾向 ， 
是 培养 学 生 数学 反思 能 力 的 第 一 基 , 这 就 需要 激 疑 ; 然后 逐 
步 引 导 学 生 认 清 存在 的 困难 或 问题 的 实质 , 使 被 动 反 思 变 成 
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主动 反思 , 促使 他 们 对 学 习 数 学 的 方法 和 策略 的 有 效 性 进行 
重新 估计 、 评 价 ， 进 入 反思 状态 ， 通 过 激 疑 促使 学 生产 生 强 
烈 的 反思 需求 , 为 学 生 进 行 反 思 性 学 习 提 供 了 一 个 很 好 的 心 
理 基础 ， 然 而 缺乏 反思 的 方法 和 反思 的 体验 仍 是 重要 的 问 
题 ， 这 就 需要 示范 ， 让 学 生来 模仿 学 习 ; 通过 示范 ， 使 学 生 
模仿 学 习 了 一 些 反 思 的 技能 , 有 了 初步 反思 的 体验 和 反思 的 
知识 ， 但 要 内 化 成 能 力 , 还 需要 适当 的 训练 ， 以 使 学 生 熟 练 
地 掌握 反思 的 技能 ， 进 而 形成 反思 能 力 , 经 过 一 段 时 间 的 训 
练 , 还 要 随时 进行 评价 ,以 强化 、 促 进 反 思 能 力 的 不 断 提 高 ， 
发 现 新 的 “问题 或 困难 ”, 激 疑 、 示 范 、 训 练 、 评 价 各 个 环 
节 都 离 不 开 反 思 的 参与 和 调节 , 因而 反思 也 就 成 为 培养 学 生 
数学 反思 能 力 的 一 个 至 关 重 要 的 关键 因素 . 

培养 学 生 数学 反思 能 力 的 过 程 是 一 个 不 断 循环 螺旋 上 
升 的 过 程 , 各 个 环节 可 以 按 一 定 的 顺序 展开 , 如 从 激 疑 开始 ， 
顺 时 针 完 成 一 个 过 程 ， 也 可 以 从 示范 或 训练 开始 ， 逆 或 顺 时 
针 进 行 ， 每 一 次 的 循环 都 不 是 简单 的 重复 ， 而 是 不 断 提 高 反 
轧 能 力 的 过 程 . 


4 实践 探索 


利用 基本 的 培养 模式 ,以 及 对 反思 研究 的 经 验 总 结 , 我 
们 采用 了 作业 错误 归 类 分 析 、 过 电影 式 的 复习 、 写 反思 日 记 、 
用 波 利 亚 《 怎 样 解 题 表 》 中 的 指导 语 进行 解 题 及 解 题 后 的 反 
思 等 具体 策略 在 高 中 数学 教学 中 对 学 生 数 学 反思 能 力 的 提 
高 进行 了 实践 探索 ， 具 体 过 程 如 下 : 

(1) 进行 理想 教育 ， 增 强 反 思 意 识 与 行为 . 

数学 知识 的 抽象 性 ， 决 定 了 数学 学 习 容 易 产生 一 些 困 
难 , 如 果 没 有 强大 的 精神 动力 , 对 自己 负责 的 态度 和 执着 的 
追求 精神 ,即使 意识 到 学 习 中 存在 的 困难 , 也 不 能 克服 困难 ， 
坚持 学 习 . 因此 ， 明 了 困惑 的 存在 、 激 发 学 生 的 学 习 动机 就 
成 为 培养 数学 反思 能 力 的 首要 任务 , 通过 调查 发 现 学生 对 学 
习 数 学 的 主要 动力 来 自考 个 好 大 学 ,要 考 个 好 大 学 ,必须 有 
好 的 数学 成 绩 , 而 数学 成 绩 的 提高 比较 缓慢 , 那么 对 学 生 进 
行 理想 教育 就 显得 极为 必要 ， 因 为 理想 是 有 力量 的 它 是 一 
面 旗帜 、 一 种 符号 、 一 种 标准 ， 是 理想 的 提出 者 期 望 通 过 实 
践 而 得 以 实现 的 一 种 目标 D， 因 此 ， 在 数学 教学 中 进行 理想 
教育 , 可 以 使 学 生 把 长 远 目标 与 近期 目标 结合 起 来 , 对 数学 
成 绩 有 一 个 恰当 的 期 望 ,以 强化 内 在 的 学 习 动机 , 增强 数学 
学 习 的 反思 意识 和 行为 . 

(2) 示范 反思 ， 丰 富 学 生 的 反思 知识 和 方法 . 

反思 是 一 种 思维 活动 , 它 具 有 隐藏 性 , 教师 和 学 生 如 何 
进行 反思 是 很 难 从 外 部 行为 观察 到 的 . 即便 如 此 ,课堂 仍 是 
师 生 暴露 思维 过 程 、 示 范 反思 方法 的 主 阵地 , 在 培养 学 生 反 
思 能 力 的 过 程 中 , 我 们 把 教师 示范 和 学 生 示范 结合 起 来 ， 以 
教师 示范 为 主 ， 学 生 示 范 为 辅 ， 两 者 交 蔡 进行 ， 

教师 示范 的 方法 有 ， 

@ 通过 反思 课堂 教学 中 师 生 的 参与 程度 引导 学 生 反思 
自己 的 参与 程度 . 

@ 通过 反思 课堂 教学 计划 的 实施 情况 引导 学 生 反思 学 
习 计划 . 

@@ 巧 布 空白 ，“ 设 疑 ” 暴露 思维 过 程 ， 示 范 反思 . 
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罗 通过 解 题 后 反思 ， 或 作业 错误 归 类 分 析 示 范 反 思 . 

@ 开展 专门 的 反思 示范 课 . 

@ 利用 波 利 亚 的 提示 语 进行 解 题 教学 , 示范 反思 方法 . 

学 生 示范 的 方法 有 : 

@ 通过 课堂 板 演 、 说 出 思考 过 程 等 展示 反思 . 

@) 通过 讨论 ， 让 学 生 交 流 分 享 反 思 经 验 . 

图 展示 反思 作业 ， 交 流 反 思 体 验 . 

由 展览 反思 笔记 ， 交 流 反 思 技 能 . 

这 些 方法 的 应 用 ,和 收 到 了 和 良好 的 效果 ， 使 学 生 在 模仿 与 
交流 的 过 程 中 积累 了 反思 的 知识 和 体验 ， 学 习 了 反思 的 方 
法 ， 体 会 到 反思 性 学 习 的 好 处 . 

(3) 巩固 训练 ， 落 实 反思 . 

把 模仿 学 来 的 反思 技能 进行 有 意识 的 训练 是 形成 反思 
能 力 的 关键 , 因此 教师 除了 布置 反思 作业 、 鼓 励 学 生 有 意识 
地 利用 反思 技能 监视 思维 过 程 、 调 整 思维 通道 、 体 验 反思 技 
能 外 ,还 要 给 学 生 留 有 足够 的 时 间 进 行 反思 训练 ,要 求学 生 
把 拥有 的 各 种 反思 的 技能 进行 比较 练习 , 使 之 达到 熟练 化 的 
程度 . 在 培养 的 过 程 中 , 我 们 把 课堂 训练 与 课外 练习 两 种 方 
式 结 合 起 来 进行 ， 具 体 作 法 如 下 

@ 课堂 教学 中 创设 机 会 让 学 生 用 “出 声 想 ”的 形式 ， 
口述 思考 的 方式 ， 对 自己 的 思维 进行 监控 、 调 节 . 

@) 课堂 教学 中 创设 情境 让 学 生 利用 “ 波 利 亚 ” 的 提示 
语 进行 思维 监控 、 调 节 ， 进 行 反 思 性 学 习 ， 

@@ 布置 有 一 定 难 度 的 反思 作业 ， 让 学 生 进 行 反 思 性 
练习 . 

由 鼓励 学 生 利 用 “ 波 利 亚 ”的 提示 语 对 数学 作业 进行 
调控 ， 同 时 提炼 具有 自己 特色 的 提示 语 . 

鲜 鼓励 学 生 进行 阶段 性 反思 ， 及 时 回顾 总 结 . 

巩固 训练 的 主要 途径 是 布置 反思 作业 ， 其 主要 内 容 包 
括 : (〈a) 对 容易 混淆 的 相近 或 相似 的 概念 、 公 式 、 定 理 进 
行 比较 、 分 析 、 辨 别 ， 提 高 理解 力 . 如 学 习 完 “ 角 的 概念 的 
推广 ”,， 布置 作业 : 试探 讨 正 角 、 负 角 、 钝 角 、 锐 角 、 直 角 、 
终 边 相 同 的 角 、 象 限 角 等 概念 之 间 的 关系 ; 学 习 了 任意 角 的 
三 角 函 数 概念 后 又 布置 了 作业 : 请 思考 任意 角 的 三 角 函 数 与 
锐角 三 角 函 数 的 定义 之 间 的 区 别 与 联系 ; 在 学 习 了 两 角 和 与 
差 的 正 、 余 弦 公 式 及 正切 公式 后 又 布置 了 : 请 思考 两 角 和 与 
差 的 三 角 函 数 公式 与 诱导 公式 之 间 的 关系 等 研究 课题 , 使 学 
生 在 反思 中 掌握 这 些 知识 之 间 的 内 在 联系 . (by) 在 教师 示 
范 课 后 ， 让 学 生 模 仿 学 习 反 思 , 如 为 了 利用 波 利 亚 的 怎样 解 
题 表 来 指导 学 生 解 题 和 反思 , 在 教师 示范 后 ,给 学 生 布 置 反 
思 作 业 ， 使 学 生 逐 渐 地 学 会 用 波 利 亚 提 示 语 指导 解 题 及 反 
思 ， 取 得 了 比较 好 的 学 习 效果 . 

(4) 进行 真实 性 评估 ， 促 进 反 思 . 

心理 学 实验 表明 , 学 生 了 解 自己 的 学 习 成 果 比 不 了 解 学 
习 成 果 的 学 习 积 极 性 要 强 得 多 ， 学 习 效 果 也 好 得 多 . 因此 对 
学 习 的 及 时 评估 就 显得 尤为 重要 , 但 只 有 恰当 的 评估 才能 促 
进 反 思 . 为 此 , 我 们 采用 国内 外 推崇 的 真实 性 评估 的 方法 对 
学 生 进行 评估 , 促进 反思 . 真实 性 评估 是 用 于 评估 学 生 的 学 
习 、 成 就 、 动 机 和 态度 的 多 种 方法 ， 这 些 方法 要 和 课堂 的 教 
学 目的 以 及 教学 方法 保持 一 致 . 这 种 方法 要 求 评价 者 从 多 渠 
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道 来 收集 信息 , 进行 真实 性 的 公平 公正 的 评价 ,这些 渠道 包 
括 课 堂 、 作 业 、 考 试 等 ， 用 于 收集 信息 的 方法 包括 调 查 表 、 
观察 记录 、 作 业 批 向、 成 绩 评 定 、 反 思 笔 记 、 座 谈 会 、 讨 论 
会 等 B]. 

@ 通过 学 生 课 堂 表 现 进 行 评 价 . 

(a) 对 学 生 课 党 的 参与 程度 进行 评价 . 

数学 问题 比较 抽象 , 往往 会 使 人 望 而 生 晨 , 特别 是 学 习 
困难 的 学 生 , 性 格 内 辐 的 同学 ,对 某 些 课 党 活动 的 参与 程度 
较 低 ， 除 了 给 他 们 多 提供 机 会 特别 关照 外 , 还 要 对 其 参与 表 
示 肯 定 和 鼓励 ， 让 他 们 对 参与 和 不 参与 的 得 失 进行 反思 , 体 
会 参与 活动 带 来 的 好 处 ， 从 而 增强 其 信心 ， 

(b) 对 学 生 课 党 活动 的 思维 过 程 进行 评价 . 

以 学 生 为 主体 的 课堂 自然 而 然 要 留 给 学 生 更 多 的 思考 
空间 和 时 间 , 对 同一 问题 的 思考 会 因 不 同 的 知识 背景 和 思维 
能 力 而 产生 多 种 多 样 的 想法 . 课堂 上 由 于 教学 时 间 和 任务 的 
限制 ， 教 学 更 多 的 是 关注 主流 的 想法 和 中 等 偏 上 同学 的 想 
法 ,有 时 只 是 教师 的 想法 ,好 多 非 主流 的 想法 容易 被 忽视 . 因 
此 , 教师 除了 对 主流 的 想法 进行 评价 ， 茧 励 同学 反思 思考 过 
程 , 吸收 主流 思路 中 的 合理 成 分 外 , 还 要 关注 非 主流 想法 的 
学 生 ， 鼓 励 学 生 将 他 们 的 想法 进行 到 底 ,， 或 者 写 在 反思 作业 
上 ， 求 得 教师 的 指导 和 帮助 ， 或 者 让 学 生 讲 出 来 ， 一 块 探 
讨 ， 如 学 习 例题 :利用 和 角 公式 计算 蕊 tanL55 的 值 时 ， 先 
让 学 生 党 试 去 做 , 检查 发 现 学 生 的 主流 想法 是 下 列 解法 : 原 

1+tan(4S -1 ) 、 二 

-SI15) . 这 一 解法 是 受到 了 刚 学 完 两 角 和 与 差 
的 正切 公式 思维 定 势 的 影响 ， 虽 然 求 得 了 结果 , 但 运算 过 程 
较 繁 . 实质 上 还 有 另 一 种 简单 解法 只 要 将 1 改 成 tan45。， 
式 子 就 是 tan(45?+155) 的 展开 ， 如 何 让 学 生意 识 到 这 个 问题 
了 呢 ? 波 利 亚 提 示 语 可 以 促进 学 生 对 解 题 过 程 进 行 反思 , 于 是 
反问 学 生 : 你 能 一 眼看 出 答案 吗 ? 看 着 答案 ， 有 何 想法 ? 辣 
许多 同学 己 然 大 悟 ， 纷纷 举 起 手 来 , 叫 一 名 同学 陈述 自己 的 
想法 ， 大 部 分 同学 明白 了 ， 原 来 公式 不 仅 可 以 正 用 ， 而 且 可 
以 逆 用 . 受 这 一 想法 的 启示 ， 同 学 们 很 快 检查 了 自己 的 思维 
过 程 ， 将 两 种 解法 对 照 ， 这 时 教师 因势利导 : “ 哪 种 解法 更 
好 ? 主流 想法 对 吗 ? 能 不 能 简化 ? ”同时 为 扩大 战果 ,巩固 
这 一 想法 , 让 同学 们 检查 作业 中 做 过 的 题 中 还 有 没有 另外 的 
方法 和 思路 ， 如 有 的 学 生发 现 课 后 习题 : 

sin(X 下 )cos 太 +cos(w-D)sinD 

cos(C+D)cos+sin(w+D)sin 

可 以 逆 用 公式 , 简化 计算 过 程 . 这 样 做 使 学 生体 验 到 了 
反思 的 妙 处 ， 增 强 了 反思 的 自觉 性 . 

《c) 对 课堂 听课 的 效果 进行 评价 . 

一 个 教学 班 有 六 十 多 人 ,数学 水 平 参 差 不 齐 , 学 习 兴 趣 
和 学 习 动 机 多 种 多 样 ,因而 听课 的 效果 也 会 千差万别 ,那么 
对 听课 效果 进行 评价 , 及 时 纠正 听课 过 程 中 存在 的 问题 就 显 
得 很 重要 . 听课 的 效果 往往 可 以 从 知识 的 接受 情况 , 作业 的 
完成 情况 中 反映 出 来 , 利用 这 些 信 息 对 学 生 课 堂 听课 的 行为 
或 者 表示 赞赏 ,或 批评 , 无 论 教师 的 肯定 或 否定 都 可 以 使 学 
生 思 绪 万 千 ， 对 目 己 的 课堂 行为 进行 反思 ， 从 而 提高 听课 
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效果 . 

@) 通过 学 生 作 业 进 行 评价 . 

作业 是 师 生 之 间 进 行 信息 交流 的 最 频繁 和 最 及 时 的 工 
具 ， 最 能 反映 学 生 的 个 性 特色 ， 几 乎 每 天 都 要 进行 . 传统 的 
作业 主要 是 用 于 巩固 当天 所 学 的 知识 , 和 教师 用 于 收集 当天 
学 生 的 学 习 情 况 ,注重 的 是 知识 的 掌握 情况 ,忽视 作业 中 反 
映 出 来 的 学 生 的 思维 发 展 水 平 , 以 及 学 生 的 学 习 态 度 和 情感 
等 方面 的 信息 . 为 此 ,我 们 注重 从 认 知 与 情感 两 个 方面 对 作 
业 进 行 评价 ， 以 充分 挖掘 作业 中 有 用 的 信息 ， 

 (〈a) 对 学 生 的 解 题 思 路 进行 评价 . 

谋 本 习题 一 般 是 紧 扣 课本 内 容 的 , 其 目的 是 通过 作业 巩 
固 所 学 知识 . 学 生 的 作业 最 能 反映 出 学 生 知识 的 掌握 情况 以 
及 思考 问题 的 角度 和 方法 . 如 课本 习题 : 求证 角 6 为 第 二 象 
限 角 的 充 要 条 件 是 : sing>0 且 cos9<0. 课本 上 类 似 的 例 
题 只 证 了 充分 性 而 未 证 必要 性 . 由 于 受 反 思 思 想 的 影响 ， 同 
学 A 在 作业 中 对 其 必要 性 进行 了 分 析 论证 ， 利 用 了 三 角 函 
数 的 定义 ,证 明 思 路 是 : 设 2 的 终 边 上 一 点 尸 的 坐标 为 (x, 妇 

X<0 


且 r=z2+ 姑 ，… 9 为 第 二 象限 的 角 ， 9 


1 人 这 种 证 明 非 常 简洁 ， 说 理 透彻 
cosg= 二 <0 
实 属 一 种 好 证 法 .除了 在 作业 本 上 评 为 “好 想法 ”之 外 ,还 
让 该 同学 板 演 ， 达 到 了 激励 他 人 勇于 创新 的 目的 . 

作业 也 要 关注 出 现 的 各 种 各 样 的 错误 , 特别 是 一 些 个 别 
性 的 错误 ， 若 能 利用 波 利 亚 提 示 语 启发 学 生 去 思考 , 寻找 问 
题 , 可 对 自我 监控 能 力 的 提高 大 有 益处 . 如 在 作业 本 上 可 针 
对 学 生 的 问题 提 一 些 反 思 的 问题 ， 公 式 没有 记 清 ， 该 怎么 
办 ? 数值 计算 错 了 , 是 什么 原因 ? 有 没有 改进 的 办 法 ? 请 仔 
细 审 题 , 你 能 验证 一 下 你 的 结论 吗 ? 你 能 证 明 你 的 每 一 步 都 
正确 吗 ? 等 等 

(b) 对 学 生 的 学 习 态度 进行 评价 . 

学 生 作 业 的 整洁 程度 , 细心 程度 以 及 作业 的 质量 等 都 可 
以 反映 学 生 在 学 习 态度 方面 的 细微 变化 , 教师 只 要 细心 , 就 
能 及 时 发 现 这 些 变化 , 在 作业 的 评语 中 作 适 当地 提示 , 可 促 
进 学 生 反思 . 同时 借助 于 作业 对 课堂 上 教师 观察 到 的 个 别 同 
学 的 不 良 表 现 作 批注 也 会 取得 良好 的 效果 。 如 果 当 堂 制止， 
有 时 会 打 断 整个 教学 的 思路 ， 得 不 偿 失 ,也 会 损伤 学 生 的 自 
尊 心 .我 们 曾 批 注 过 ;上课 请 集中 注意 力 ; 这 几 天 ， 你 有 了 
进步 ,我 很 高 兴 ; 书写 有 点 滚 草 ， 请 用 点 心 ; 放下 思想 包 补 ， 
努力 学 习 ， 我 会 尽力 支持 你 的 ; 请 问 问 自己 学习 的 目的 是 
什么 ? 上 课 有 时 打上 , 请 注意 休息 ; 这 几 天 , 情绪 有 点 低落 ， 
请 找 找 原因 ， 努 力 吧 ， 胜 利 就 在 眼前 等 ， 通过 这 些 批注 ,使 
学 生 感到 老师 对 自己 很 关心 , 也 愿意 接受 老师 的 指导 ,反思 
自己 ， 改 掉 不 良 习惯 . 

@ 通过 学 生 考试 成 绩 进行 评价 . 

尽管 老师 对 学 生 的 平时 学 习 过 程 进行 了 比较 客观 的 评 
价 , 学 生 也 能 够 接受 . 但 由 于 我 们 长 期 使 用 单 -的 评价 方式 
_ 考试 成 绩 , 致使 学 生 对 自己 的 学 习 成 绩 很 看 重 ， 不 能 客 
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观 地 评价 自我 ， 影 响 后 续 学 习 . 我 们 在 开展 实践 研究 以 来 ， 
组 织 过 4 次 章节 过 关 测 验 和 两 次 期 中 和 期 末 考 试 , 从 学 生 对 
试卷 的 自我 分 析 来 看 , 约 有 80% 的 学 生 不 能 客观 地 评价 自己 
过 去 的 学 习 , 约 23% 的 学 生 特别 是 学 习 认 真 的 同学 把 成 绩 不 
好 归结 为 自己 的 智力 不 好 , 严重 地 影响 了 这 些 同学 的 学 习 积 
极 性 ， 这 时 教师 的 评价 能 起 到 相当 重要 的 作用 . 教师 的 评价 
恰如其分 , 才能 使 学 生 心 服 口服 ,因此 教师 除了 作 横 向 比较 
外 ， 还 要 纵向 比较 ， 促 进 学生 反 思 ,， 重新 认识 自己 的 特长 与 
志趣 ， 看 到 自己 的 成 功 之 处 ， 明 确 努 力 的 方向 ， 增 强 信心 ， 
正确 归 因 . 


S 分 析 与 思考 


在 研究 过 程 中 , 我 们 对 高 一 4 班 和 高 一 3 班 的 数学 学 习 
成 绩 〈 同 一 份 试 卷 ) 进行 了 分 析 研 究 . 表 1 中 第 二 列 为 前 测 
入 学 数学 成 绩 ， 总 分 1$0 分 ; 第 三 列 为 推理 水 平 测试 成 绩 ， 
总 分 80 分 ; 第 四 列 为 第 一 学 期 期 中 考试 成 绩 ， 总 分 100 分 ; 
第 五 列 为 第 一 学 期 期 末 成 绩 ,， 总 分 100 分 ; 第 六 列 为 第 二 学 
期 期 中 考试 成 绩 , 总 分 100 分 ; 第 七 列 为 第 二 学 期 期 末 成 绩 ， 
总 分 100 分 .统计 如 表 !1 所 示 ， 

表 1 数学 学 习 成 绩 统计 


及 用 入 久 9 及 号 及 9 


43.81 士 34.6 十 29.4 十 32 士 
12.$ 12.7 12.7 16.02 12.80 22.91 
104+ 33.7 十 29.7 土 29.3 士 Jo 64.7 土 
11.65 11.63 12.59 4.72 


从 表 1 可 以 看 出 : 高 一 4 班 的 数学 平均 成 绩 由 低 于 高 一 
3 班 逐 渐 地 赶 超 高 一 3 班 ， 成 绩 呈 现 一 个 缓慢 上 长 的 趋势 ， 


但 没有 显著 性 差异 . 因此 , 进行 数学 反思 能 力 培养 在 短期 内 
改变 学 生成 绩效 果 上 不 明显 . 
为 了 了 解 有 关 数 学 反思 能 力 的 培养 问题 ， 我 们 于 2004 
年 6 月 向 高 一 4 班 学 生发 放 “ 反 思 人 性 学 习 状况 调查 ”问卷 
60 份 ， 收 回 60 份 ， 现 将 有 关 问 题 统 计 分 析 .〈 见 表 2) 
表 2 反思 性 学 习 的 反思 程度 
有 任务 时 反思 ”偶尔 为 之 比较 自觉 ”经常 进行 
百分比 44.4 25.9 11.1 18.6 
表 2 表 明 : 约 有 29.7 多 的 学 生 能 够 自觉 地 或 经 常 进 行 反 
思 性 学 习 ， 约 有 44.4% 的 学 生 有 任务 时 反思 ， 而 还 有 25.99% 
的 学 生 偶 尔 进行 反思 性 学 习 , 这 与 开学 之 初 调查 的 92% 的 学 
生 不 知道 反思 , 不 知道 如 何 反 思 相 比 有 了 明显 的 差异 . 调查 
表明 ，S$5.6% 的 同学 有 了 反思 的 意识 ， 其 他 同学 在 任务 约束 
下 也 能 进行 反思 性 学 习 , 那么 不 愿 反思 的 同学 到 底 缺 乏 什 么 
了 昵 ? 《上 见 表 3) 
表 3 不 愿 反思 性 学 习 的 原因 
时 间 ”反思 的 技巧 “动力 ”其它 
__ 在 分 纪 ____ 197 47 46 74 
表 3 (人 允许 多 选 ) 表明 : 缺乏 反思 性 技巧 的 同学 占 到 了 
40.7%， 这 可 能 与 教师 在 实际 教学 中 所 做 的 示范 缺乏 针对 性 
有 关 ， 而 缺乏 时 间 的 同学 占 到 了 19.7%， 这 上 比 访 谈 和 反思 作 
业 中 统计 的 比例 要 低 得 多 . 正如 有 的 同学 所 说 “反思 不 会 没 
有 时 间 ， 只 要 愿意 ， 随 时 都 可 以 进行 ”， 缺 乏 动 力 的 占 到 了 
42.6%. 那么 学 生 学 习 数 学 的 动力 到 底 是 什么 呢 ? 《和 匈 表 4) 


表 4 反思 性 学 习 的 最 主要 动力 
兴趣 ”虚荣 心 ” 考 个 好 大 学 ”提高 智力 ”其 它 
百分比 18.5 16.7 48.1 11.1 .6 
表 4 表 明 : 兴趣 只 占 到 了 18.5$ 和 %， 而 考 个 好 大 学 的 却 占 
到 了 48.1%， 要 考 个 好 大 学 ， 数 学 成 绩 必须 考 好 ， 如 果 数 学 
成 绩 偏 低 或 下 降 , 则 会 失去 学 习 的 动力 ,也 就 失去 了 反思 的 
动力 . 那么 通过 反思 性 教学 ,你 认为 你 的 数学 成 绩 到 底 如 何 
呢 ? 〈 见 表 $) 


表 S$ 数学 成 绩 对 比 
下 升 了 下 降 了 保持 稳定 说 不 清楚 
百分比 27.8 0 9.2 63 


表 S 表 明 : 通过 反思 性 教学 ， 认 为 自己 成 绩 上 升 或 保持 
稳定 的 点 37%， 认 为 下 降 的 没有 ， 而 63% 的 同学 说 不 清楚 ， 
这 是 什么 原因 呢 ? 在 调查 之 时 还 没有 进行 期 末 考 试 , 因此 学 
生 不 敢 肯 定 . 另外 从 访谈 中 还 发 现 以 前 学 生 认 为 学 习 进 步 
了 ， 但 在 考试 中 成 绩 却 没 有 明显 提高 ， 致 使 学 生 很 矛盾 ,无 
法 肯定 .那么 在 学 生 的 心目 中 反思 性 学 习 的 地 位 到 底 如 何 
呢 ? 〈 见 表 6) 

表 6 对 反思 性 学 习 的 看 法 
没有 必要 ”可 有 可 无 ”比较 重要 非常 重要 
百分比 0 9.2 38.9 S1.9 

表 6 表明 : 认为 反思 性 学 习 可 有 可 无 的 占 9.2%， 而 认 
为 比较 重要 或 非常 重要 的 占 90.8%， 非 常 重要 的 占 到 了 
5$1.9%, 即 一 半 以 上 .那么 反思 性 学 习 为 什么 会 如 此 重要 呢 ? 
〈 见 表 7) 

表 7 学 生 对 待 反思 性 学 习 的 态度 


不 利于 数 即 不 有 利 有 一 些 受 营 
学 学 习 也 不 无 利 好 处 菲 浅 


百分比 0 3.7 46.3 50 
表 7 了 7 表明， 96.3% 的 学 生 在 反思 性 学 习 中 受益 ， 反 思 性 
学 习 给 学 生 到 底 带 来 了 什么 益处 呢 ? 


在 反思 的 过 程 中 由 于 不 同 的 学 生 反 思 的 程度 、 喜欢 反思 
的 内 容 和 上 反思 的 方式 不 同 ， 因 而 受 瘟 的 程度 肯定 是 不 一 样 
的 ， 很 难 用 一 句 话 来 概括 ， 因 而 此 题 设计 为 开放 式 ， 现 根据 
学 生 的 回答 归纳 整理 如 下 : 

(1) 反思 给 自己 创造 了 一 个 思考 的 空间 , 在 这 个 空间 内 
可 以 让 你 尽情 地 去 发表 自己 的 见解 、 想 法 ， 说 不 定 还 有 别人 
想不到 的 独到 见解 呢 . 

(2) 反 思 可 以 让 我 们 复习 学 过 的 知识 ,巩固 新 学 的 知识 ， 
而 且 把 两 者 联系 起 来 ， 加 深 理解 ， 加 深 记 忆 , 在 解 题 中 灵活 
运用 . 

《3) 反思 最 重要 的 是 我 们 的 思想 发 生 了 变化 , 改变 了 旧 
观念 ,开始 喜 欢 动脑 动手 了 . 并 能 从 反思 中 得 到 教训 ， 提 高 
了 学 习 的 自觉 性 和 主动 性 . 

(4) 反思 使 我 们 的 思维 得 到 了 很 好 的 训练 , 提高 了 我 们 
的 思维 能 力 , 使 我 们 的 思维 变 得 敏捷 和 灵活 多 了 , 特别 是 发 
散 思 维 能 力 提高 得 更 快 . 

(5) 反思 使 我 们 改变 了 对 数学 枯燥 无 味 的 错误 认识 , 对 
数学 产生 了 好 感 ， 对 数学 学 习 有 了 兴趣 、 产 生 了 信心 . 

(6) 反思 使 我 们 在 学 习 上 有 了 “外 ”的 精神 ， 有 了 欣 索 
难题 的 信心 和 勇气 ， 妙 养 了 持之以恒 的 毅力 . 
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(7) 反思 让 我 们 找到 了 学 习 的 乐趣 , 找到 了 学 习 的 方法 
和 技巧 ， 将 知识 融会 贯通 ， 举 一 反 三 ， 查 缺 补 漏 . 

《8) 反思 可 以 让 我 们 的 思考 更 加 谨慎 、 严 密 、 全 面 、 准 
确 ， 使 我 们 掌握 了 思考 的 方法 和 技巧 , 在 做 完 题 后 有 了 回顾 
的 习惯 ， 能 进行 深入 地 研究 ， 提 高 了 数学 成 绩 ， 获 得 了 更 多 
的 高 层次 知识 . 

(9) 反思 的 方法 不 仅 对 数学 有 用 ,而且 还 可 以 应 用 到 其 
蕊 方面 ， 届 怎样 解 题 表 不 仅 可 以 应 用 到 数学 中 去 ， 而 且 可 
以 应 用 到 化 学 、 物 理 等 理科 中 去 . 四 反思 的 结果 使 我 明日 
了 做 每 一 件 事 都 要 对 自己 反思 . 区 反思 能 使 我 在 平时 处 理 
事情 时 能 用 到 解 题 表 中 的 一 些 东 西 ， 比 较 全 面 地 分 析 问 题 . 

总 之 反思 使 90 多 以 上 的 同学 不 同 程度 地 受 了 益 , 都 认为 
反思 是 学 习 中 不 可 缺少 的 东西 , 正如 一 位 同学 在 反思 笔记 中 
与 道 “ 反 思 为 什么 重要 了 呢 ? 局 中 数学 抽象 了 ， 难 度 提 高 了 ， 
不 反思 就 不 能 灵活 地 掌握 知识 去 解决 问题 ”, 但 是 反思 也 不 
是 万 能 的 , 也 会 带 来 一 些 问 题 , 使 得 同学 反感 , 具体 表现 在 : 
中 增添 了 心理 负担 .反思 毕竟 是 一 种 痛苦 的 行为 ， 当 找到 
了 问题 之 后 ,要 改 掉 是 要 进行 思想 斗争 的 , 有 时 甚至 是 很 困 
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难 的 . 例如 巨 某 某 本 身 数学 底子 差 ， 智力 一 般 ， 通 过 多 次 反 
思 改 进 ， 数 学 成 绩 还 是 上 不 去 ， 最 后 反思 的 结果 归 因 为 “ 自 
已 的 智力 和 能 力 ”， 但 是 她 是 出 高 价 学 费 上 学 的 ， 学 习 动机 
很 强 ， 这 让 她 很 痛苦 ， 放 弃 学 习 又 舍不得 ， 认 真 学 习 成 绩 又 
上 不 去 , 整 日 处 于 一 种 矛盾 的 心理 当中 . 还 有 的 同学 反思 越 
多 ,发现 的 问题 就 越 多 ， 有 时 容易 失去 信心 . 梁 某 某 是 班 上 
学 习 中 上 学 生 , 刚 开 始 对 反思 没有 好 感 ， 认 为 太 麻烦 ， 但 坚 
持 反思 一 段 时 间 后 , 认识 到 反思 还 有 作用 ,找到 了 一 些 问题 ， 
主要 是 基础 知识 学 得 不 扎实 ， 更 深入 地 去 反思 发 现 自己 很 
籁 ， 上 课 经 常 走神 、 贪 玩 ， 如 此 多 的 问题 ， 使 他 觉得 要 改 挤 
这 么 多 毛病 很 难 ， 因 而 失去 了 学 习 的 信心 .@ 增加 学 习 负 
担 , 占用 了 学 习 时 间 . 要 使 学 生 学 会 反思 , 养 成 反思 的 习惯 
就 需要 布置 一 些 反 思 作业 ,使 部 分 学 生 很 反感 ， 认 为 增加 了 
自己 的 学 习 负担 ,加 大 了 作业 量 , 还 不 如 多 做 几 道 题 有 效果 . 

总 之 ， 通 过 对 调查 问卷 、 反 思 作业 、 测 试 成 绩 等 的 综合 
评价 分 析 来 看 , 培养 学 生 反思 能 力 的 结果 ,对 改变 学 生 的 学 
习 观 念 , 提高 学 习 的 主动 性 , 提高 反思 的 意识 等 方面 有 明显 
的 效果 ， 但 在 提高 学 习 成 绩 方面 的 效果 并 不 明显 . 
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Abstract: In usual teaching practical activities，it was inevitable request to foster students” reflective abijlity of mathematics 
consciousjy in modern days，Rflection permeates in these teaching links which were made up of arousing the questionm， 
demonstratlion，tralning，evaluation etc，durnng the Practice，we should tarn these links better and _ summary experience 
continuously in order to make students reftlective ablhty of mathematics develop at the same time. 
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怀化 市 初中 数学 新 教材 实施 现状 的 调查 
匡 运 勤 


摘要 : 教师 、 学 生 、 家 长 对 新 教材 的 反映 褒贬 不 一 .华东 师 大 版 初中 数学 新 教材 体现 了 新 课程 的 理念 ， 也 符合 学 生 的 数 


学 认 知 规律 ， 但 编写 体系 和 栏目 设置 有 待 进一步 完善 ; 


多 数 教师 担心 某 些 重 要 内 容 的 删 减 和 应 用 问题 〈 或 情境 ) 过 多 ， 将 影 


啊 学 生 的 后 继 学 习 和 发 展 ; 虽然 教师 和 学 生 赞 同 新 课程 所 倡导 的 教学 方法 和 学 习 方 式 ， 但 实际 教学 、 学 习 方 式 变化 不 大 ， 学 


生 学 习 负 担 较 重 ， 习 题 数 量 、 层 次 、 结 构 有 待 改进 . 
关键 词 : 初中 数学 新 教材 ， 问 卷 调查 ;访谈 


中 图 分 类 号 : G632.3 ”文献 标识 码 : A 文章 编号 : 1004-9894 ( 2008 ) 01-0043-04 


怀化 市 位 于 湖南 西部 地 区 , 是 一 个 经 济 相 对 落后 但 近年 
来 发 展 较 快 的 一 个 地 级 市 .该 市 鹤 城 区 中 小 学 2002 年 秋季 
进入 新 课 改 ，2003 年 秋季 全 市 整体 进入 新 课 改 ， 初 中 使 用 
的 教材 为 华东 师 大 版 新 教材 01-9 (2005 年 秋季 起 始 年 级 开始 
使 用 人 教 版 教材 ). 教师 、 学 生 、 家 长 对 新 教材 的 反映 褒贬 
不 一 ,教材 实施 的 现状 与 教材 编制 理念 存在 何 种 差距 ? 能 在 
何 种 程度 上 实现 课 改 的 理念 ? 教师 和 学 生 的 现实 状况 决定 
了 他 们 期 望 怎样 的 教材 ? 带 着 对 这 些 问 题 的 思考 , 我 们 决定 
对 已 经 使 用 过 华东 师 大 初中 数学 新 教材 的 教师 和 学 生 进 行 
实证 调研 . 

为 了 使 调查 的 样本 既 具 有 代表 性 、 广 泛 性 、 任 意 性 ， 又 
具有 一 定 的 可 信和 度 ， 我 们 分 别 选 取 了 怀化 市 的 省 级 、 市 级 、 
乡镇 中 学 各 一 所 ， 普 通 中 学 两 所 ,它们 分 别 是 怀化 市 三 中 、 
四 中 、 石 门 中 学 和 一 中 、 五 中 . 考虑 到 本 届 高 一 新 生 刚好 学 
完 华 东 师 大 版 7-9 年 级 数学 新 教材 ， 对 教材 整体 认识 较 完 
整 ， 因 此 于 2006 年 9 月 6 日 对 这 些 学 校 的 高 一 新 生 共 发 放 
问卷 1 000 份 ， 回 收 有 效 试 卷 966 份 . 同时 对 这 些 学校 任 教 
过 该 教材 的 教师 进行 了 问卷 调查 ， 发 放 问卷 $0 份 ， 回 收 有 
效 卷 42 份 . 此 外 ,对 在 怀化 学 院 数学 系 函 授 学 习 的 04 级 本 
科 生 《〈 均 为 怀化 市 各 县 乡 中 学 教师 ) ， 利 用 毕业 答辩 之 际 进 
行 了 问卷 和 访谈 调查 ， 发 放 问 卷 30 份 ， 回 收 26 份 . 

调查 测量 工具 的 编制 是 在 征求 有 关 专 家 及 一 线 教师 意 
见 的 基础 上 ， 分 别 确定 了 教师 现状 调查 的 6 个 维度 和 学 生 
现状 调查 的 $ 个 维度 , 并 形成 了 由 30 个 题目 组 成 的 教师 问 
卷 调查 表 和 19 个 题目 组 成 的 学 生 问卷 调查 表 . 采 用 当场 发 
放 、 当 场 回 收 、 统 一 填 表 的 形式 ， 对 收集 的 数据 采用 
SPSS11.0 进行 统计 分 析 . 结合 集体 座谈 、 个 人 访谈 等 形式 
本 解 教师 和 学 生 对 新 教材 的 看 法 、 想 法 、 做 法 等 有 关 情 况 ， 
1 教师 使 用 新 教材 现状 调查 结果 
L1 总 体 满意 度 较 高 

调查 结果 显示 ， 有 76.5% 的 教师 认为 新 教材 体现 了 或 
基本 体现 了 数学 课程 的 基础 性 、 普 及 性 、 发 展 性 ， 使 数学 
教育 面向 全 体 学 生 . 有 85.3 多 的 教师 认为 新 教材 体现 或 基 
本 体现 了 课程 标准 的 理念 . 有 90.2% 的 教师 对 新 教材 的 “ 文 
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字 描 述 方式 .课题 展开 途径 ,总 体 结构 ?满意 或 一 般 满意 . 教 
师 普 遍 认为 : 新 教材 的 文字 描述 方式 考虑 到 了 学 生 的 语言 
规律 、 理 解 程度 ， 注 意 了 图 文 并 茂 ， 直观 地 展现 了 数学 中 
的 美 ， 使 教科 书 的 人 文 性 、 艺 术 性 和 科学 性 都 得 到 了 充分 
体现 . 

但 不 能 忽视 的 是 ， 有 23.5 儿 的 教师 认为 新 教材 不 能 很 
好 地 体现 数学 课程 的 基础 性 、 普 及 性 、 发 展 性 ， 使 数学 教 
育 面 向 全 体 学 生 . 认为 “人 人 学 习 有 价值 的 数学 ; 人 人 都 
能 获得 有 价值 的 数学 ; 不 同 的 人 在 数学 上 得 到 不 同 的 发 展 ” 
在 教材 中 体现 不 够 ， 什 么 是 “有 价值 > 的 数学 ? “有 价值 ” 
就 是 “有 用 ” 吗 ? 教材 中 大 量 的 应 用 问题 潜在 地 传达 了 这 
种 信息 ， 教材 如 何 体 现 “ 不 同 的 人 在 数学 上 得 到 不 同 的 发 
展 ”? 教材 是 否 应 设置 不 同 层 次 和 要 求 的 例题 、 习 题 ? 是 
否 应 对 不 同 能 力 的 学 生 设 置 和 使 用 深浅 不 一 的 教材 版 本 ? 
14.7 久 的 教师 认为 新 教材 与 课程 标准 的 理念 之 间 存 在 差 
距 . 新 课程 倡导 的 核心 理念 是 ， “以 学 生 的 发 展 为 本 ， 培 
养 学 生 的 创新 精神 和 实践 能 力 . ”的 而 教师 们 首先 认为 创 
新 精神 和 实践 能 力 的 培养 要 建立 在 厚实 的 基础 之 上 ， 因 此 
教材 要 在 充分 体现 数学 “ 双 基 ”的 基础 上 去 体现 创新 和 发 
展 ， 没 有 扎实 的 基础 ， 不 可 能 有 创新 ， 更 谈 不 上 发 展 . 其 
次 ， 有 关 教 育 学 、 心 理学 的 理论 已 经 证 实 : 初中 阶段 正 是 
学 生 打 好 基础 的 关键 时 机 ， 因 此 教师 们 担心 过 分 地 强调 创 
新 会 影响 学 生 “ 双 基 ” 的 学 习 .， 有 39.7 狗 的 教师 和 9.8 儿 的 
教师 对 新 教材 的 总 体 结构 表示 一 般 满 意 和 不 满意 ， 认 为 新 
教材 不 仅 难度 降低 ， 而 且 总 体 结构 显得 较为 松散 ， 系 统 性 
和 逮 辑 性 不 强 . 一 位 教师 形象 地 说 : “新 教材 的 知识 有 点 
不 成 体系 ， 好 像 是 这 里 挖 一 铀 ， 那 里 控 一 锚 拼 凑 的 ， 有 时 
甚至 这 一 铀 还 没 挖 下去， 又 要 你 到 另 一 个 地 方 挖 下 一 


1.2 内容 删 减 与 顺序 编排 争议 较 大 

教师 普遍 认同 教材 采取 数 与 代数 、 空 间 与 图 形 、 统 计 与 
概率 3 块 内 容 交叉 编排 、 螺 旋 上 升 的 编排 方式 ,但 对 具体 内 
容 的 删 减 和 编排 顺序 表现 出 了 一 定 的 担心 和 疑虑 .主要 有 
以 下 几 个 方面 

(1)》 教材 过 多 删 减 平面 几何 的 内 容 ， 不 利于 学 生 逻 辑 


作者 简介 : 效 运 勤 (1966 一 )， 男 ， 湖 南 双 峰 人 人， 副教授， 硕士， 主要 从 事 数 学 课程 与 教学 研究 . 
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思维 能 力 的 培养 ， 影 响 学 生 的 后 续 学 习 ， 57.3% 的 教师 认 
为 这 样 处 理 将 直接 影响 到 高 中 阶段 立体 几何 的 学 习 ， 很 多 
立体 几何 问题 最 终 要 转化 为 平面 几何 问题 ， 进 而 会 影响 学 
生 的 空间 想象 能 力 的 培养 ， 譬如， 对 “三 角形 内 角 和 ?” 定 
理 及 其 证 明 的 删除 ， 很 多 教师 认为 十 分 可 惜 . 它 仅 在 七 年 
级 (下 ) 第 47 页 有 “我 们 已 经 知道 三 角形 的 内 角 和 等 于 
180"” “这 样 一 句 话 . 昌 然 三 角形 内 角 和 定理 的 结论 很 简单 ， 
但 其 证 明 的 思路 ， 所 用 的 数学 方法 却 是 十 分 丰富 、 新 颖 而 
独特 的 ， 通 过 这 个 定理 的 证 明 过 程 ， 对 刚刚 接触 几何 的 学 
生 而 言 ， 极 大 地 开拓 了 他 们 的 数学 眼界 ， 辅 助 线 的 添加 ， 
让 初学 者 感受 到 “ 山 重 水 复 疑 无 路 ， 柳 上 暗 花 明 又 一 村 ”的 
惊奇 感 . 逻辑 严密 的 证 明 过 程 , 对 培养 学 生养 成 言 必 有 据 、 
言 之 有 理 的 科学 精神 和 态度 起 着 十 分 重要 的 作用 . 此外， 
新 教材 降低 了 对 证 明 技 能 、 技 巧 的 要 求 ， 教 师 们 对 平面 几 
何 中 推理 过 程 不 要 求 规范 书写 格式 表示 担忧 . 有 $0% 的 教 
师 认 为 “没有 规矩 ， 不 成 方圆 ” 不仅 不 利于 学 生 逻 辑 思 维 
能 力 的 培养 ， 而 且 影 响 将 来 的 规范 和 严谨 . 张 景 中 院士 曾 
在 一 次 访谈 中 说 到 :“ 我 认为 几何 是 培养 人 的 逻辑 思维 能 
力 ， 陶 冶 人 的 情操 ， 培 养 人 的 良好 性 格 特征 的 一 门 很 好 的 
课程 . 几何 虽然 是 一 门 古老 的 科学 ， 但 至 今 仍 有 证 盛 的 生 
命 力 . 中 学 阶段 的 几何 教育 ， 对 于 学 生 形 成 科学 的 思维 方 
法 与 世界 观 具 有 不 可 蔡 代 的 作用 . 为 什么 西方 国家 普遍 感 
到 计算 机 人 才 缺 乏 ， 尤 其 是 编程 员 缺 乏 ， 其 中 一 个 原因 是 
他 们 把 中 学 课程 里 的 几何 内 容 砍 得 太 多 ， 造 成 学 生 的 逻辑 
思维 能 力 以 及 对 数学 的 兴趣 大 大 降低 .?” 

(2) 某 些 章节 编排 显得 较为 污 乱 ， 不 利于 学 生 的 思维 
发 展 . 警 如 ， 新 教材 将 “平移 与 旋转 ”这 一 章 安排 在 八 年 
级 (上 )， 将 “图 形 的 相似 ”安排 在 八 年 级 (下 )， 而 将 “图 
形 的 全 等 ”安排 在 九 年 级 ， 这 样 的 编排 顺序 忽视 了 知识 的 
内 在 联系 和 学 生 的 可 接受 性 . 其 实 , “平移 与 旋转 2 这 一 章 
主要 是 要 求学 生 通 过 动手 操作 ， 探 索 出 图 像 在 平移 、 旋 转 
和 轴 对 称 变化 下 ， 线 段 的 长 度 和 大 小 都 没有 改变 ， 图 形 的 
形状 与 大 小 也 都 没有 发 生变 化 的 性 质 .而 这 些 正 是 学 习 “ 
形 的 全 等 ”的 良好 基础 ， 而 “图 形 的 相似 ” 中 ， 重 点 是 要 
学 生 领 悟 两 个 图 形 中 对 应 角 相 等 、 对 应 边 成 比例 . 因此 学 
生 判 灯 两 个 三 角形 相似 直观 上 没有 判断 两 个 三 角形 全 等 那 
么 容易 “观察 ” 由 于 “ 变 ”( 成 比例 而 不 是 相等 ) 量 的 出 
现 ， 难 度 加 大 . 因而 ,“ 图 形 的 全 等 ” 应 安排 在 “图 形 的 相 
似 ” 之 前 较为 妥当 .又 如 ， 八 年 级 〔( 下 ) 将 “ 数 的 开 方 ” 
〈 第 16 章 ), “函数 及 其 图 像 ”( 第 17 章 ),“ 图 形 的 相似 ” 
(第 18 章 ),“ 解 直角 三 角形 ”( 第 19 章 ) 安排 在 同一 个 学 
期 ， 有 5$8.8 儿 的 教师 认为 将 初中 阶段 的 这 4 大 难点 内 容 ， 
安排 在 同一 个 学 期 会 使 学 生 “ 消 化 不 良 ” 此 外 ,教材 与 其 
它 科 目 衔接 不 够 好 . 当 物 理 、 化 学 需要 某 些 数学 知识 的 时 
候 ， 数 学 中 这 部 分 知识 还 未 讲 ， 影 响 该 学 科 的 教学 进度 . 

(3) 对 某 些 重点 内 容 的 删 减 表示 担心 . 例如 ， 对 新 教材 
九 年 级 (上 ) 将 一 元 二 次 方程 根 的 判别 式 作为 阅读 材料 处 理 
(P39)， 将 根 与 系数 的 关系 〈 韦 达 定 理 ) 作为 一 个 探索 性 问 
题 出 现 的 处 理 方式 (P41)， 有 41.2% 的 教师 担心 不 把 它 作为 
一 个 一 般 性 的 结论 确定 下 来 ， 将 造成 学 生 认 知 方面 的 模糊 ， 


第 17 卷 


甚至 会 造成 学 生 代 数 知识 的 严重 缺陷 . 还 会 影响 学 生 在 高 中 
阶段 对 一 元 二 次 函数 和 一 元 二 次 不 等 式 的 学 习 , 并 直接 影响 
学 生 的 代数 运算 能 力 的 提高 ， 况 且 高 中 阶段 数学 对 数 式 运 
算 、 函 数 变形 等 又 有 较 高 的 要 求 . 又 如 ,新 教材 人 年 级 (上 ) 
整个 “ 因 式 分 解 ” 的 版 面 仅 从 87 页 到 89 页 ， 十 字 相 乘法 、 
分 组 分 解法 均 未 涉及 到 ， 然 而 ,“ 因 式 分 解 ” 的 知识 不 仅 对 
培养 学 生 的 逆向 思维 能 力 起 着 重要 作用 , 而 且 是 学 生 进 行 分 
式 的 运算 、 化 简 的 常用 工具 ， 也 是 求解 一 元 二 次 方程 ， 解 决 
二 次 函数 中 相关 问题 的 常用 手段 , 在 高 中 阶段 它 还 经 常 作为 
证 明 函 数 单调 性 过 程 中 的 一 种 解 题 策略 . 不 仅 如 此 ， 它 还 是 
学 生 进 入 大 学 ， 在 学 习 “ 高 等 数学 ” 求 函数 极限 时 第 用 的 一 
种 技巧 .69.1 多 的 教师 担心 它 的 删除 不 利于 学 生 的 后 续 学 
习 , 在 访谈 中 ,通道 县 的 一 位 数学 教研 室 组 长 谈 到 : “…… 
我 们 这 儿 数 学 课 改 越 来 越 不 受到 老师 欢迎 , 高 中 老师 抱怨 初 
中 老师 该 讲 的 内 容 没 讲 ， 如 繁 分 式 的 化 简 没 有 了 ， 角 平分 线 
定理 的 删除 , 因 式 分 解 中 十 字 相 乘法 的 缺失 , 配方 法 强调 不 
够 ， 使 得 高 中 老师 还 得 边 上 新 课 ， 边 补 初 中 数学 内 容 ， 而 谋 


(4) 认为 教材 中 应 用 问题 (或 情境 ) 过 多 . 一 位 任教 多 
轮 初 中 , 现 已 在 高 一 任教 的 重点 中 学 的 教师 在 接受 访谈 时 说 
到 :“ 新 教材 中 的 日 常生 活 应 用 问题 太 多 了 ， 类 型 却 只 有 那 
么 几 种 ,文字 描述 一 大 扒 , 这 样 不 仅 耽 误 了 学 生 的 学 习 时 间 ， 
降低 了 教学 效率 ， 而 且 不 利于 学 生 掌 握 数 学 基础 知识 ……?” 
他 给 我 们 举 了 一 个 例子 ， 说 七 年 级 (下 ) 第 六 章 “ 一 元 一 次 
方程 > 中 “问题 ”共计 6 个 、“ 例 题 ” 共 计 7 个 ,学 生 的 “ 乡 
习题 ”共计 有 67 个 〈 不 包括 其 中 的 小 题 》 .6 个 问题 中 有 
两 个 问题 〈 第 2~3 页 ) 是 本 章 开 始 提出 的 ， 其 余 4 个 问题 安 
排 在 6.3 节 “ 实 践 与 探索 ”中 ， 均 为 一 元 一 次 方程 的 应 用 河 
题 . 7 个 例题 中 有 $ 个 例题 是 关于 一 元 一 次 方程 解 的 具体 操 
作 过 程 ， 难 度 只 到 方程 中 有 数字 分 母 ， 除 了 未 知 数 外 ， 不 出 
现 其 它 字 母 的 情形 ， 其余 两 例 为 关于 一 元 一 次 方程 的 应 
用 . 67 个 练习 题 中 应 用 问题 共计 35 个 ,直接 解 方 程 的 有 12 
题 共 33 小 题 . 日 常 应 用 问题 占 总 题 量 的 $S0% 以 上 ， 又 如 ， 
八 年 级 (下 ) 第 17 章 “ 函 数 及 其 图 像 ” 共 5 小节， 分 别 是 : 
变量 与 函数 、 函 数 的 图 像 、 一 次 函数 、 反 比例 函数 和 实践 与 
探索 . 每 小 节 课 题 的 展开 均 采 取 从 实际 问题 情境 入 手 的 方 
式 ， 选 择 上 共有 现实 背景 素材 的 情景 问题 . $ 个 小 节 共 有 情景 
“问题 ”14 个 ;例题 共计 10. 个 ， 有 两 个 是 日 常生 活 应 用 型 
问题 ， 练 习题 共计 3$ 个 〈 只 算 大 题 )， 有 18 个 是 日 常生 活 
应 用 型 问题 ;习题 共计 30 个 〈 只 算 大 题 )， 有 12 个 是 日 常 
生活 应 用 型 问题 ; 复习 题 A 组 11 题 有 4 个 是 日 常生 活 应 用 
型 问题 , B 组 4 题 有 两 题 是 日 常生 活 应 用 型 问题 , C 组 3 题 
有 两 题 是 日 常生 活 应 用 型 问题 . 日 常生 活 应 用 型 问题 占 总 题 
量 的 50.$%， 如 果 算 上 小 题 ， 则 该 比例 还 会 增加 . 此 外 ， 一 
些 乡镇 中 学 的 老师 说 , 有 一 些 日 常生 活 应 用 问题 对 农村 学 生 
来 说 较为 陌生 . 如 该 章 “函数 的 图 像 ” 一 节 第 32 页 练习 4， 
由 于 大 多 数学 生 , 特别 是 农村 学 生 没 有 使 用 计算 机 画图 软件 
的 经 历 , 因而 难以 理解 鼠标 移动 时 显示 的 数据 的 含义 . 又 如 
第 36 页 问题 3 关于 在 电脑 上 进行 高 尔 夫 球 的 模拟 练习 ， 这 
些 问 题 一 开始 就 让 学 生 感 到 陌生 . 
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(5) 认 为 某 些 章节 的 编排 方式 低估 了 学 生 的 数学 学 习 能 
力 ， 譬如 ,“ 统 计 与 概率 ”知识 以 “螺旋 上 升 ” 的 编排 方式 
被 安排 在 全 学 段 的 各 个 学 期 , 教材 的 这 种 安排 本 意 是 让 学 生 
循序 渐进 地 学 习 ,， 可 是 时 间 间 隔 长 了 学 生 易 扎 ， 复 习 时 间 长 
了 又 影响 教学 效率 , 况且 这 部 分 知识 与 学 生生 活 实际 联系 紧 
密 ， 难 度 不 大 ， 小 学 阶段 也 有 基础 ，$7.4% 的 教师 不 赞同 这 
种 编排 方式 . 在 调查 中 我 们 发 现 ,一些 学 校 的 教师 已 将 这 部 
分 知识 合并 安排 在 八 年 级 下 学 期 , 说 明 部 分 教师 能 根据 实际 
教学 现状 创造 性 地 使 用 教材 . 

13 对 习题 数量 看 法 不 一 致 

对 教材 中 的 习题 数量 的 看 法 : 总 体 上 有 11.8 多 的 教师 
认为 充足 ，60.3% 的 教师 认为 基本 充足 ，22.1% 的 教师 认为 
习题 数量 不 够 ， 然 而 我 们 发 现 ， 不 同类 型 的 学 校对 这 一 问 
题 的 看 法 不 一 ， 我 们 对 所 调查 的 $ 所 学 校对 这 一 问题 的 调 
查 统计 结果 做 了 比较 ， 如 表 1; 


表 1 教师 对 习题 数量 的 看 法 统计 ( % ) 
充足 基本 充足 ”不够 不 一 定 
怀化 三 中 0 30 60 10 
怀化 四 中 0 30 50 20 
怀化 一 中 16 56 20 8 
怀化 五 中 30 50 20 0 
石门 中 学 60 20 10 10 


结果 发 现 重 点 学 校 的 教师 认为 习题 数量 不 够 的 最 多 ， 
而 农村 中 学 和 普通 中 学 的 教师 普遍 认为 习题 数量 较为 充 
足 ， 与 旧 教 材 相 比 ， 新 教材 的 习题 量 少 了 ， 似 乎 减轻 了 学 
生 的 负担 . 但 事实 上 隐藏 的 知识 点 多 ， 信 息 量 大 ， 虽 然 反 
映 了 新 课程 “培养 学 生 的 实践 精神 和 创新 能 力 ” 的 目标 ， 
但 由 于 教师 在 课堂 上 讲 的 内 容 少 ， 练 习 有 限 ， 但 考题 难 ， 
教师 不 得 不 要 求学 生 做 一 些 课外 的 与 考试 有 关 的 练习 .学 
生 的 间接 负担 反而 加 重 了 . 此 外 ， 有 92.6% 的 教师 对 教材 
中 部 分 知识 点 、 例 题 、 习 题 之 间 出 现 不 连贯 、 路 度 过 大 、 
台阶 过 高 的 现象 表示 迷茫 。 他们 的 忧虑 主要 是 : 对 大 多 数 
学 生 而 言 ， 路 度 过 大 、 人 台阶 过 高 会 泥 灭 他 们 对 数学 的 喜 
好 . 另 一 方面 ， 教 师 们 认为 如 果 以 教材 为 背景 中 考 的 话 ， 
我 们 很 为 难 ， 因 为 跨度 大 、 台 阶 高 ， 我 们 要 教 “ 难 ” 些 ， 
但 照顾 不 了 大 多 数学 生 ， 教 “ 易 ” 了 了 ， 又 不 能 适应 考试 ， 
甚至 还 会 受到 来 自学 校 、 家 长 及 学 生 的 责难 . 教师 们 在 基 
础 与 创新 之 间 艰 难 地 爬 涉 着 . 
1.4 栏目 受 欢迎 程度 差异 大 

教师 最 喜欢 的 栏目 有 : 想 一 想 和 试 一 试 。 最 不 喜欢 的 
栏目 有 : 章 头 、 小 节 和 阅读 材料 . 教师 们 普遍 认为 教学 时 
间 紧 、 任 务 重 ， 尤 其 认为 章 头 、 小 节 和 阅读 材料 等 内 容 与 
考试 无 关 ， 所 以 ， 基 本 采取 不 讲 ， 或 要 学 生 课 后 看 看 的 态 
度 . 这 些 看 法 和 做 法 反映 出 在 数学 的 知识 功能 在 评价 中 占 
主导 地 位 的 背景 下 ， 学 生 的 兴趣 和 数学 能 力 等 隐 性 目标 无 
法 与 分 数 相 抗衡 . 
1.$ ”实际 教学 方式 变化 不 大 

调查 的 结果 显示 : $1.5$% 的 教师 选择 “您 最 喜欢 的 教 
学 方式 ”是 “读书 、 动 手 、 练 习 ”，61.8% 的 教师 选择 “您 
最 不 喜欢 的 教学 方式 ”是 “讲述 ”. 在 回答 “您 在 课堂 教 
学 中 经 常 采用 的 教学 方式 ”时 ， 教 师 选 择 A、B、C 选项 
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的 百分比 基本 相等 ， 说 明 尽 管教 师 最 不 喜欢 的 教学 方式 是 
“讲授 ”, 但 传统 的 教学 方式 在 实际 教学 工作 中 仍 占 主要 地 
位 . 访谈 结果 进一步 说 明了 这 一 点 . 

一 位 来 自 农 村 中 学 ， 教 龄 9 年 ， 其 中 有 6 年 任教 初中 
毕业 班 的 腾 老 师 在 被 问 及 “一 般 情 况 下 ， 你 采取 什么 样 的 
方式 上 课 ? ”时 ， 他 回答 说 : “除了 上 公开 课外 ， 我 们 平 
时 不 用 新 课程 伪 导 的 教学 方法 ， 采 用 的 仍然 是 灌输 式 的 教 
学 方法 . ”“ 为 什么 不 用 新 课程 倡导 的 教学 方法 呢 ? ”“ 新 
课程 倡导 的 教学 方法 不 能 适应 中 考 . 还 有 ， 我 们 这 里 学 生 
多 ， 六 七 十 人 一 个 班 ， 上 课 讲话 、 不 听讲 的 学 生 多 ， 加 上 
学 生 从 小 学 习 方 式 固 定 ， 现 在 难以 改变 ， 合 作 学 习 、 探 究 
学 习 等 难以 进行 ，”“ 为 什么 上 公开 课 就 用 昵 ? ”“ 这 是 
上 面 的 规定 ， 而 且 还 得 做 课件 ， 和 否则 ， 上 面 领导 认为 你 不 
行 ， 还 有 被 调 到 更 偏僻 的 学 校 去 的 危险 .我 曾经 参加 过 教 
学 比武 ， 不 用 课件 时 得 了 二 等 奖 ， 用 课件 时 得 了 一 等 奖 . ” 

其 实 ， 学 生 的 学 习 方 式 是 多 种 多 样 的 ， 把 大 部 分 学 习 
建立 在 发 现 的 基础 上 是 耗 时 的 ， 且 不 能 保证 学 生 最 终 能 够 
学 到 正确 的 概念 ， 还 会 给 学 习 进 步 带 来 阻碍 或 延迟 
1.6 教材 培训 不 到 位 

统计 结果 显示 ， 有 63.2% 的 教师 参加 新 课程 培训 的 时 
间 少 于 一 周 ， 仅 有 25 多 的 教师 培训 时 间 在 一 周 以 上 ， 还 有 
11.8% 的 教师 没有 参加 新 课程 的 培训 .课程 实施 仓促 ， 难 
以 真正 更 新 教师 的 观念 ， 更 严重 的 问题 是 ， 怀 化 市 在 刚 实 
施 华 东 师 大 版 初中 数学 新 教材 的 2003 年 8 月 ,各 县 级 教研 
室 的 教研 员 先 行 在 市 里 参加 培训 ， 时 间 仅 为 两 天 ， 尽 管 之 
后 开展 过 市 县 的 教师 教材 培训 ， 如 “初中 数学 骨干 教师 新 
教材 培训 ”等 ， 但 培训 涉及 的 普通 教师 的 面 不 是 很 宽 ， 而 
且 级 别 不 是 很 高 ， 容 易 在 课程 理念 传达 、 理 解 上 发 生 偏 
差 . 如 果 一 线 教 师 不 能 较 好 地 理解 新 课程 的 理念 ， 熟 悉 、 
把 握 、 接 纳 新 教材 ， 就 很 可 能 成 为 课程 改革 的 阻力 ， 加 大 
教师 培训 的 力度 势 在 必 行 ， 对 教师 的 整体 性 、 系 统 性 、 高 
层次 、 多 途径 的 培训 模式 有 待 探讨 . 

2 学 生 使 用 新 教材 现状 调查 结果 


2.1 总 体 满意 度 较 高 

教材 编写 是 否 符 合 学 生 的 实际 ， 学 生 是 最 有 发 言 权 
的 ， 对 “你 对 新 教材 在 内 容 难 度 ， 文 字 描述 方式 ， 课 题 展 开 
途径 ， 总 体 结 构 的 满意 程度 ”的 回答 49.7% 的 学 生 很 满意 
或 满意 ，41.2% 的 学 生 持 一 般 满意 的 态度 ， 但 仍 有 9.09% 的 
学 生 表 示 “ 不 满意 ”. 可 见 ， 虽 然 新 教材 总 体 上 得 到 学 生 的 
认可 , 但 还 有 待 各 方 共同 努力 , 使 之 在 实践 中 不 断 地 修订 完 
普 . 在 问 及 学 生 为 什么 不 满意 时 ,一 些 回答 令 我 们 深思 : “我 
觉得 上 课 老 师 讲 的 听 得 懂 ， 书 也 看 得 懂 , 做 起 作业 来 就 不 会 
了 了 … ”“ 我 喜欢 看 数学 书 ， 党 得 不 难 ， 但 考试 成 绩 总 不 
融 ……- ”通过 对 学 生 和 教师 的 访谈 ， 发 现 造成 这 种 现状 的 原 
因 主 要 有 : 一 是 教材 难度 降低 ， 学 生 易 学 ; 二 是 教材 中 部 分 
知识 点 、 例 题 、 习 题 之 间 有 出 现 不 连贯 ， 跨 越 度 过 大 、 人 台阶 
过 高 的 不 配套 现象 , 学 生 学 了 不 会 做 作业 ; 三 是 教 纲 与 考纲 
不 配套 ， 考 试 难度 增加 ， 学 生 仅 学 好 书本 知识 考 不 了 高 分 ; 
四 是 教师 教学 中 是 否 处 理 好 了 日 常数 学 与 数学 之 间 的 关系 ， 
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如 果 学 生 老 停 留 在 日 常 应 用 ， 而 不 能 上 升 到 一 个 高 度 ， 将 影 
响 学 生 对 概念 本 质 的 掌握 ,. 不 能 深 刻 理 解数 学 的 思想 方法 ， 
从 而 不 会 触 类 旁 通 、 举 一 反 三 ， 
2.2 ”栏目 设置 喜好 程度 分 野 较 大 

学 生 最 喜欢 的 栏目 依次 为 ， 做 一 做 、 锐 读 材 料 、 读 一 
读 . 最 不 喜欢 的 栏目 依次 为 : 做 一 做 、 阅 读 材 料 、 读 一 读 . 这 
说 明 学 生 对 这 些 材料 的 襄 恶 程度 分 歧 较 大 . 我 们 访谈 了 部 分 
学 生 ， 主 要 原因 有 : 喜好 做 一 做 、 阅 读 材 料 、 读 一 读 等 栏目 
的 学 生 认为 这 些 材料 的 内 容 比较 有 趣 ， 能 拓宽 自己 的 知识 
面 ， 增 长 数学 知识 ， 提 高 数学 能 力 . 不 喜欢 这 些 栏目 的 学 生 
则 认为 这 部 分 材料 的 内 容 难度 太 大 , 不 容易 看 懂 ， 理 解 有 轩 
难 ， 有 的 阅读 材料 、 读 一 读 缺 乏 与 书本 知识 的 联系 ,况且 又 
不 是 考试 的 内 容 , 还 有 一 些 学 生 认 为 课外 时 间 少 , 根本 没 时 
闻 看 ， 所 以 不 喜欢 . 
2.3 普遍 认同 教材 体现 的 教学 方式 

学 生 最 喜欢 的 教学 方式 是 : 读书 、 动 手 、 练 习 . 最 不 喜 
欢 的 教学 方式 是 : 讲述 和 大 组 讨论 . 说 明 新 教材 较 好 地 体现 
了 新 课程 所 倡导 的 教学 方式 ,符合 学 生 的 认 知 发 展 规律 . 据 
此 ,教师 应 当 精 心 设计 恰当 的 问题 引导 学 生 读 书 、 动 脑 、 动 
手 ， 全 身心 地 投入 到 数学 课堂 学 习 中 ， 把 “讲授 式 ” 教 学 与 
“活动 式 ” 教 学 相 结合 ， 把 “接受 式 学 习 ” 和 “发 现 式 学 习 ” 
结合 起 来 ， 形 成 互补 ， 全 面 提 高 学 生 的 学 习 效率 和 兴趣 . 
2.4 学 生 学 习 负 担 较 重 

统计 结果 显示 : 多 数学 校 的 学 生 周 数学 课 节 数 在 10 以 
土 《 包 括 晚 自习 、 周 末 补 课 ). 近 60 多 的 学 生 每 天 课外 作业 
的 时 间 为 直 小 时 以 上 ,8$.92% 的 学 生 作 业 中 的 习题 是 教材 以 
外 的 . 36.87 多 的 学 生 认为 所 做 习题 难 或 很 难 , 仅 有 $.17 多 的 


学 生 认 为 习题 容易 . 我 们 在 访谈 中 了 解 到 一 些 学 生 所 做 的 教 
材 外 习题 《如 金牌 同步 基础 训练 册 ) 中 有 一 部 分 是 和 教材 完 
全 一 样 的 题目 ， 也 就 是 说 , 我们 的 学 生花 了 一 部 分 时 间 在 做 
重复 练习 , 学 习 效 率 低 , 而 且 还 有 一 小 部 分 习题 僵 难 、 偏 怪 ， 
容易 挫伤 学 生 学 习 的 兴趣 . 而 教材 中 的 某 些 习 题 在 情境 设置 
上 ， 呈 现 出 丰富 多 彩 的 画面 和 优美 动听 的 文字 . 当然 ， 如 果 
这 些 画 面 是 有 助 于 学 生 认 识 、 解 决 数学 问题 的 ,无 可 厚 非 .而 
事实 上 上， 有些 习 题 中 出 现 的 画面 及 叙述 与 本 题 并 无 多 大 关 
系 ， 不 能 很 好 地 为 主体 服务 ， 只 是 为 了 增 “ 色 ”而 已 . 这 种 
去 “数学 化 ”的 倾向 不 但 不 能 帮助 学 生 解 题 ， 甚 至 还 会 让 学 
生产 生 对 数学 的 误解 . 那么 学 生 最 感 兴 趣 的 题 型 是 什么 呢 ? 
从 调查 结果 发 现 学 生 对 图 形 题 、 简 算 题 、 判 断 题 和 动手 、 实 
践 、 探 索 题 镑 有 兴趣 . 这 说 明 导 致 学 生 数学 学 习 负担 较 重 的 
直接 原因 是 教材 外 习题 所 致 ， 同 时 也 反映 出 教材 习题 在 结 
构 、 质 量 、 层 次 等 多 方面 存在 不 少 问题 ， 教 材 习 题 的 研制 任 
重 道 远 ， 
2.$S 学生 数 学 学 习 兴 趣 变 化 不 大 

调查 结果 显示 : 对 数学 很 有 兴趣 的 学 生 和 由 对 数学 很 有 
兴趣 而 喜欢 上 数学 课 的 学 生 比 率 均 在 27% 左 右 ， 有 31.99 允 
学 生 是 认识 到 数学 能 开发 智力 受 首 终 身 而 喜欢 上 数学 课 , 而 
且 喜 欢 教 师 以 与 学 生 相 互 讨论 的 方式 授课 的 学 生 有 
$6.11%, 这 说 明 新 教材 倡导 的 教学 方式 能 在 一 定 程度 上 促进 
学 生 对 数学 的 喜好 . 但 在 提高 学 生 学 习 数学 的 兴趣 方面 所 起 
的 作用 不 是 很 明显 . 虽然 教材 编者 已 经 努力 从 学 生 的 实际 出 
发 ,创设 各 种 情境 来 吸引 学 生 , 但 离 学 生 的 期 望 还 有 一 段 距 
离 . 建议 新 教材 选取 的 例子 能 更 贴近 学 生 实 际 生 活 ， 增 加 趣 
味 性 ， 防 止 成 人 化 倾向 . 
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Investigation on New Junior High School Math Teaching Material in Huaihua City 
GOONG Yun-qin 
机 (Department of Mathematics，Huaihua College，Hunan Huaihua 418008，China) 


Abstract: We Investigated the implementation actuallty of the new junior high school math teaching material published by East 
China Normal University Publishing Company by surveying a lot of teachers and pupils in Huaihua city. The result indicated that， 
the teaching material had manifested the new curriculum idea, also conformed to student's mathematics cognition rule, but the 
compilation System and the coiumn establishment pending further consummates. The most teachers worried certain important 
contents deletion and application guestion (Or Situation) excessively many，would affect student's successor study and the 
development. Although the teacher and the student approves of the teaching method and the study way which the new curriculum 
initiates， but the field research, the study way change was not blig. The student studied the burden to be heavy, exercise quantity， 


the level, and the structure awalited Improvements. 


了 Key words: the new junior high school math teaching material; questionnaire SUrVey; interview 
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摘要 : 元 认 知 监控 能 力 的 培养 是 教会 学 生 学 会 学 习 和 提高 教学 质量 的 有 效 途 径 . 元 认 知 监控 学 习 策 略 能 促进 学 生 的 学 习 、 
增强 学 习 过 程 的 调控 、 自 觉 担负 起 学 习 的 责任 ， 是 实现 学 生 学 习 方 式 转变 的 关键 因素 之 一 . 元 认 知 监控 学 习 策 略 训练 对 数学 
学 业 成 绩 有 促进 作用 , 在 小 学 中 高 年 级 进行 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 训练 是 可 行 的 ,元 认 知 监控 学 习 策 略 的 训练 没有 加 重 学 生 


的 学 习 负 担 . 


关键 词 : 元 认 知 ;元 认 知 监控 ， 小 学 数学 教学 ， 培 养 策略 


中 国 分 类 号 : G622.4 ”文献 标识 码 : A 文章 编号 : 1004-9894 ( 2008 ) 01-0047-04 


1 问题 的 提出 


元 认 知 监控 学 习 策 略 在 理论 上 已 取得 一 些 有 价值 的 研 
究 成 果 ， 但 是 以 某 一 学 科 为 具体 背景 的 研究 述 不 很 多 ， 少 
量 的 研究 也 主要 是 以 中 学 生 为 研究 对 象 ， 对 小 学 生 进 行 元 
认 知 监控 学 习 策 略 训练 的 研究 则 更 为 少见 . 当前 我 国正 在 
实施 基础 教育 课程 改革 ， 学 生 学 习 方 式 的 转变 是 本 次 课程 
改革 的 显著 特征 ， 而 元 认 知 监控 学 习 策 略 能 促进 学 生 的 学 
习 、 增 强 学 习 过 程 的 调控 、 自 觉 担 负 起 学 习 的 责任 ， 是 实 
现 学 生 学 习 方 式 转 变 的 关键 因素 之 一 . 在 这 样 的 背景 下 ， 
研究 小 学 生 的 元 认 知 监控 学 习 策 略 不 仅 在 理论 上 具有 重要 
的 价值 ， 而 且 在 实践 上 也 具有 重要 的 意义 .本 研究 对 在 小 
学 数学 教学 中 进行 元 认 知 监控 能 力 的 培养 问题 进行 了 理论 
探讨 与 实践 研究 ， 为 元 认 知 监控 学 习 策略 的 培养 提供 了 参 
考 依据 . 

2 研究 方法 
2.1 实验 假设 

小 学 四 至 六 年 级 学 生 能 够 接受 有 效 的 元 认 知 监控 训练 ; 
对 学 生 进 行 系统 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 训 练 后 , 学 生 的 
数学 元 认 知 监控 水 平 及 数学 成 绩 要 高 于 元 认 知 监控 学 习 策 
了 略 训 练 缺 失 的 学 生 ， 

22 被 试 

在 南宁 市 华强 小 学 四 至 六 年 级 选取 261 名 学 生 作为 被 
试 . 随机 选取 四 〈1)、 五 (3)、 六 〈1) 班 作 为 实验 班 ， 四 
(2)、 五 (4)、 六 〈4) 班 作为 对 照 班 . 前 测 结果 表明 ， 实 验 
班 与 对 照 班 的 数学 学 业 成 绩 和 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 水 
平 无 显著 差异 . 

2.3 ”实验 过 程 
2.3.1 自 变量 和 自 变 量 的 操作 性 定义 

自 变量 为 数学 元 认 知 监控 学 习 策 格 的 实施 . 实验 班 在 学 
习 策 略 指导 上 采取 如 下 措施 : 

(1)》 指导 学 生 制定 可 行 的 学 习 目 标 和 学 习 计 划 ; 
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(2) 用 “大 声 思 维 法 ”展现 数学 学 习 的 思维 过 程 ， 示 范 
自我 监测 与 评价 ; 

(3) 引导 学 生 自觉 对 数学 学 习 过 程 做 出 反思 、 补 教 和 
总 结 ; 
(4) 加 强 元 认 知 监控 学 习 策略 培养 过 程 中 的 主体 体验 ， 
即 学 习 者 通过 尝试 、 应 用 获得 关于 具体 策略 的 情感 、 价 值 、 
态度 等 方面 的 内 心 认同 . 

对 照 班 不 做 特别 要 求 ， 按 原 有 授课 方式 进行 教学 . 
2.3.2” 因 变量 和 因 变 量 的 测 查 

(1) 学 生 的 学 业 成 绩 《〈 以 期 末 考 试 成 绩 为 依据 ); 

(2) 学 生 掌 握 元 认 知 监控 学 习 策略 的 情况 〈 再 次 用 “ 数 
学 元 认 知 监控 学 习 策略 问卷 ”进行 测 查 并 结合 个 案 访谈 )， 
2.3.3 无关 变量 的 控制 

(1) 随机 选择 实验 班 和 对 照 班 . 对 实验 班 和 对 照 班 的 学 
生 ， 用 “数学 元 认 知 监控 学 习 策略 问卷 ”进行 调查 ， 学 习 成 
绩 以 前 一 学 期 期 末 考 试 分 数 为 依据 , 在 确认 实验 班 和 对 照 班 
的 数学 成 绩 和 元 认 知 监控 水 平 无 显著 差异 的 情况 下 , 在 每 个 
年 级 的 被 试 中 随机 选择 其 中 一 班 为 实验 班 ， 另 一 班 为 对 照 
班 。 实 验 班 和 对 照 班 学 生 人 数 、 性 别 比例 大 致 相当 ， 

(2) 控制 影响 实验 效果 的 其 它 因素 .为 了 控制 教师 教 
学 水 平 不 同 可 能 对 因 变量 的 影响 ， 尽 可 能 由 同一 位 教师 或 
教学 水 平 相当 的 教师 担任 同年 级 实验 班 和 对 照 班 的 数学 才 
学 ， 实 验 班 与 对 照 班 的 授课 内 容 、 总 学 时 数 、 进 度 安排 、 
课 内 外 作业 量 保持 一 致 ， 不 对 实验 班 教 师 、 学 生 刻意 宣扬 
实验 的 目的 ， 不 人 为 制造 实验 班 和 对 照 班 在 实验 前 后 的 竞 
赛 气氛 ， 保 证 学 生 在 实验 过 程 中 做 到 情绪 稳定 ， 实 验 教 师 
心态 平和 ， 不 刻意 追求 实验 结果 的 高 期 望 
3 测试 结果 
3.1 ”实验 后 实验 班 和 对 照 班 各 类 学 生 的 数学 学 业 成 绩 的 关 

异性 比较 


独立 样本 上 检验 表明 ， 实 验 后 ， 五 、 六 年 级 的 实验 班 和 
对 照 班 学 生 的 数学 成 绩 平均 数 之 间 的 差异 显著 . 将 各 年 级 两 
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班 的 各 类 学 生 的 成 绩 作 比较 发 现 ， 除 四 年 级 的 优等 生 外 , 实 
验 班 学生 的 数学 成 绩 均 高 于 对 照 班 学 生 ， 统 计 结 果 如 表 1. 
表 1 各 年 级 实验 后 学 生 数 学 学 业 成 绩 的 差异 性 检验 


优等 生 中 等 生 
人 数 “” 平均 分 标准 差 人数 平均 分 标准 差 
四 实验 班 18 ”94.21 “4.97 12 89.63 ”6.78 
年 对 照 班 18 95.56 3.32 11 82.20 ”11.75 
级 f -0.978 1.877 
六 0.355 0.074 
实验 班 ”25 89%76 705 17 87 11.45 
年 对 照 班 25 8$.71 ”6.31 15 72.77 “9.10 
级 f 1.690 2.395* 
忆 0.100 0.022 
大 实验 班 1 9421 4.17 29 85.63 “7.46 
年 | 对 属 班 11 9.73 617 32 ，8163 8.12 
级 f 1.200 2.0S1* 


0.045 


后 进 生 合计 
平均 分 标准 差 


90.48 8.59 


对 照 班 89.15 ”12.06 
级 ! 1.749 0.510 
也 0.222 0.612 
实验 班 2 68.25 ”7.42 44 8$.43 ”11.35 
五 
年 对 敢 班 63.7$ ”0.00 41 75.91 ”11.57 
级 # 0.35S1 3.711 居 


注 ， 表 中 * 表 示 pc<0.05，## 表 示 p<0.01， 共 下 同 

3.2 ”实验 后 实验 班 和 对 照 班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 
略 的 差异 性 比较 

实验 后 再 次 用 “数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 问 卷 进行 测 
查 ， 时 间 间 隔 3 个 半月 ， 符 合 重 测 效 度 要 求 . 评分 办 法 采取 
$ 分 制 赋 分 法 : 〈1) 表示 完全 不 符合 ，(2) 表示 基本 不 符合 ， 
(3) 表示 说 不 清楚 ，(4) 表示 基本 符合 ，($) 表示 完全 符合 ; 
反 向 记分 题 则 相反 . 信和 度 采 用 gc 系数 法 分 析 ， 系数 为 0.787， 
调查 问卷 信和 度 良 好 .调查 结果 如 表 2. 

表 2 实验 后 学 生 数 学 元 认 知 监控 学 习 策 略 差异 性 检验 


制定 计划 “实际 控制 ”检查 结果 补救 措施 ” 莉 表 总 分 
平均 标准 平均 标准 平均 标准 平均 标准 平均 标准 
分 差分 差分 差 分 善 分 差 


实验 班 3559 0 到 366 072 374 062 360 063 3G4 06L 


卫 对 照 班 3.63 0.55 3.86 0.63 3.75$ 0.72 3.79 0.64 3.79 0.S8 
级 | :# -0.5$7 -1.172 -0.035 -1.201 -0.996 
0.566 0.246 0.972 0.234 0.323 


实验 班 3.43 0.45 3.51 0.48 3.$S4 0.68 3.63 0.48 3.$1 0.42 


。 对 服 班 3.36 0.48 3.42 0.48 3.47 0.S5 3.49 0.61 3.40 0.45 
级 | 1 0.679 0.903 0.498 1.100 1.153 
P 0.499 0.369 0.620 0.275 0.253 


实验 班 3.61 0.S3 3.80 0.48 3.79 0.64 3.79 0.$2 3.7$ 0.46 
对 怕 班 3.20 0.61 3.36 0.52 3.23 0.70 3.47 0.56 3.33 0.48 


级 站 


3.4294+* 4.1309# 3.9S34 机 2.85S34# 4.303# 汪 
0.001 0.000 0.000 0.005 0.000 


独立 样本 上 检验 表明 ， 实 验 后 ， 六 年 级 的 实验 班 和 对 照 
班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 各 成 分 及 量 表 总 分 平 
均 数 之 各 的 差异 非常 显著 , 而 且 实验 班 学 生 的 数学 元 认 知 监 
控 学 习 策 略 各 成 分 及 量 表 总 分 标准 差 均 小 于 对 照 班 学 生 , 说 
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了 明 实 验 班 学 生 数 学 元 认 知 监控 学 习 策略 之 间 的 差异 小 于 对 
照 班 , 即 数学 元 认 知 监控 学 习 策略 训练 可 以 缩小 学 生 数学 元 
认 知 监控 学 习 策略 水 平 之 间 的 差异 . 而 四 、 五 年 级 的 实验 班 
和 对 照 班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 各 成 分 及 量 表 
总 分 平均 数 之 间 均 未 出 现 显 著 差 异 . 
3.3 实验 后 实验 班 和 对 照 班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 
略 提高 程度 的 差异 性 比较 
以 实验 后 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 与 实验 前 的 数学 
元 认 知 监控 学 习 策 略 的 差 值 作为 学 生 数 学 元 认 知 监控 学 习 
策略 成 绩 提 高 的 指标 , 各 年 级 实验 班 与 对 照 班 学 生 数 学 元 认 
知 监 控 学 习 策略 提高 的 情况 见 表 3， 
表 3 实验 后 学 生 数 学 元 认 知 监控 学 习 策略 提高 情况 比较 
-制定 计划 “实际 控制 ”检查 结果 “补救 措施 ” 量 表 总 分 ， 


平均 标准 平均 标准 平均 标准 平均 标准 平均 标准 
分 差分 差分 差 分 差 分 差 


0.68 0.51 0.50 0.52 0.50 0.60 0.28 0.70 0.48 0.45 
对 照 班 0.51 0.65 0.49 0.44 0.33 0.67 0.33 0.49 0.42 0.38 


f 1.135 0.024 -0.354 0.500 
也 0.261 0.981 0.725 0.619 
实验 班 0.51 0.3$9 0.62 0.48 0.5$ 0.S$ 0.47 0.S1 0.S7 0.33 


阿 对 照 班 0.37 0.73 0.46 0.44 0.$0 0.73 0.41 0.63 0.44 0.41 
级 | : 0.934 1.631 0.355 0.439 1.$54 
万 0.353 0.107 0.724 0.662 0.124 


实验 班 0.$54 0.49 0.62 0.38 0.54 0.70 0.54 0.44 0.$7 0.41 
对 照 班 0.3$ 0.58 0.39 0.42 0.17 0.5$0 0.50 0.$5 0.35$ 0.33 
1.624 
0. 108 


2.701## 2.8824# 相 -0.3904 机 2.815* 
0.008 0.005 0.697 0.006 


独立 样本 + 检验 表明 ， 实 验 后 ， 六 年 级 的 实验 班 和 对 照 
班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 栈 在 实际 控制 、 检 查 结果 方 
面 及 量 表 总 分 提高 程度 平均 数 之 间 的 差异 非常 显著 . 

四 五 年 级 的 实验 班 和 对 照 班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 
习 策 略 的 各 成 分 及 量 表 总 分 提高 程度 平均 数 之 间 均 未 出 现 
显著 差异 . 但 这 两 个 年 级 两 班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 
略 的 各 成 分 及 量 表 总 分 均 有 所 提高 . 其 中 除 四 年 级 的 补救 措 
施 方面 外 , 实验 班 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 各 成 分 及 量 
表 总 分 提高 程度 均 高 于 对 照 班 . 

4 “实验 结果 的 分 析 与 讨论 
4.1 元 认 知 监控 学 习 策 略 训练 对 数学 学 业 成 绩 有 促进 作用 

通过 对 实验 后 实验 班 和 对 照 班 各 种 类 型 学 生 的 数学 学 
业 成 绩 做 差异 性 比较 《〈 见 表 1) 的 结果 表明 ， 数 学 元 认 知 监 
控 学 习 策 略 训 练 对 数学 成 绩 起 到 了 较 明 显 的 促进 作用 , 说 明 
数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 训练 确实 能 提高 学 生 的 数学 成 
绩 . 实验 后 四 年 级 两 班 的 数学 成 绩 均 比 实验 前 有 所 提高 , 但 
两 班 的 数学 成 绩 差异 不 显著 ; 五 年 级 两 班 只 有 中 等 生 的 数学 
成 绩 差异 显著 , 但 总 体 成 绩 差异 非常 显著 ; 六 年 级 两 班 除 优 
等 生 外 数学 成 绩 差 异 均 显 著 , 其 中 后 进 生 的 数学 成 绩 差 异 达 
到 了 0.000 的 显著 水 平 . 同时 显示 ， 各 年 级 实验 班 学 生 的 数 
学 成 绩 标准 差 均 小 于 对 照 班 学 生 , 说 明 实 验 班 学 生 数学 成 绩 
之 间 的 差异 小 于 对 照 班 , 即 数学 元 认 知 监控 学 习 策略 训练 可 
以 缩小 学 生 学 业 成 绩 之 间 的 差异 . 

研究 结果 表明 , 在 小 学 中 高 年 级 实施 数学 元 认 知 监控 学 
习 策 略 训练 后 ,年 龄 越 大 的 学 生 数 学 成 绩 的 提高 越 明显 . 这 
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说 明 数 学 元 认 知 监控 学 习 策 略 训 练 效果 对 于 学 科 成 绩 的 影 
响 有 一 定 的 滞后 性 , 小 学 生 对 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 了 
解 与 理解 并 用 于 指导 学 习 需 要 一 定 的 时 间 和 过 程 , 而 这 个 过 
程 的 长 短 与 学 生 的 年 龄 成 反比 . 数学 元 认 知 监控 学 习 策略 训 
练 对 实验 班 和 对 照 班 优等 生 的 数学 成 绩 没 有 形成 太 大 的 差 
异 , 这 是 因为 这 些 学 生 的 成 绩 本 来 就 好 ， 其 数学 成 绩 提高 的 
幅度 不 可 能 太 大 . 
4.2 ”在 小 学 中 高 年 级 进行 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 训练 是 可 
行 的 

研究 表明 〈 见 表 2、 表 3)， 经 过 3 个 半月 的 训练 ， 实 验 
班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策略 水 平均 有 不 同 程度 的 提 
高 ， 且 提高 程度 大 多 高 于 对 照 班 学 生 . 可 见 ， 对 小 学 中 高 年 
级 学 生 进 行 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 训 练 是 可 行 的 . 

实验 后 四 年 级 两 班 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 各 成 分 
及 量 表 总 分 的 平均 分 与 提高 程度 均 未 出 现 显著 差异 . 一 方面 
是 因为 四 年 级 学 生年 龄 较 小 , 接受 能 力 较 弱 ,， 而 我 们 的 实验 
时 间 较 短 , 短 短 3 个 月 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 训 练 难以 
对 学 生产 生 深刻 影 啊 ; 另 一 方面 很 有 可 能 还 与 小 学 生 自 我 评 
价 能 力 发 展 有 关 . 在 对 几 位 学 生 的 个 案 访 谈 中 ， 发 现 他 们 都 
一 致 认为 这 个 学 期 进行 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 训 练 帮 
助 他 们 养 成 了 很 多 良好 的 数学 学 习习 惯 ， 他 们 的 表现 也 显 
示 , 经 过 训练 ,实验 班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 水 平 
得 到 了 明显 提高 , 但 反映 在 问卷 得 分 的 提高 上 却 不 明显 , 我 
们 估计 他 们 在 前 测 时 可 能 有 高 估 自 己 的 倾 加 .五 年 级 两 班 数 
学 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 各 成 分 及 量 表 总 分 的 平均 分 与 提 
高 程度 均 未 出 现 显著 差异 . 但 两 班 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 
略 水 平 都 有 不 同 程度 的 提高 , 而 且 实 验 班 数学 元 认 知 监控 学 
习 策 略 的 各 成 分 及 量 表 总 分 提高 程度 均 高 于 对 照 班 . 这 说 明 
我 们 的 实验 对 五 年 级 学 生 是 有 一 定 效果 的 . 六 年 级 的 实验 结 
果 表 明 , 在 六 年 级 数学 教学 中 进行 的 元 认 知 监控 学 习 策 略 训 
练 成 效 是 显著 的 . 独立 样本 x 检验 表明 ， 实 验 后 ， 六 年 级 的 
实验 班 和 对 照 班 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 的 各 成 分 
及 量 表 总 分 平均 数 之 间 的 差异 非常 显著 . 实验 班 与 对 照 班 学 
生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 在 实际 控制 .检查 结果 方面 及 
量 表 总 分 提高 程度 平均 数 之 间 的 差异 均 非 常 显著 , 说 明 策 略 
训练 对 提高 六 年 级 学 生 的 数学 元 认 知 监控 学 习 策 栈 水 平 十 
分 有 效 . 
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随 着 元 认 知 监控 理论 的 发 展 , 大 量 研究 表明 ， 对 元 认 知 
监控 的 培养 和 训练 是 有 效 的 .教师 在 思想 观念 上 要 相信 小 学 
生 特 别 是 高 年 级 学 生 能 够 掌握 一 定 的 元 认 知 监控 学 习 策 
略 . 但 由 于 受到 小 学 阶段 年 龄 特征 的 影响 ,使 小 学 生 的 数学 
元 认 知 监控 学 习 策 略 培养 增加 了 难度 . 因此 ,如 何在 数学 学 
科学 习 中 加 强 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 训练 以 及 训练 方法 
的 探讨 都 是 值得 进一步 研究 的 问题 . 

4.3 ”元 认 知 监控 学 习 策略 的 训练 没有 加 重 学 生 的 学 习 负 担 

从 训练 形式 上 看 , 本 实验 所 采取 的 教师 随 堂 渗透 讲授 的 
训练 方法 效果 很 显著 . 我 们 认为 : 由 教师 将 策略 训练 纳入 正 
党 的 课 党 教学 活动 中 , 不 仅 使 策略 传授 具有 一 定 的 载体 ,而 
且 通 过 改变 学 生 的 思维 方式 , 提高 了 策略 训练 的 迁移 效果 和 
保持 效果 ,克服 了 单纯 策略 训练 的 缺陷 . 这 种 由 教师 渗透 的 
策略 训练 的 方法 从 表面 上 看 , 所 进行 的 数学 元 认 知 监控 学 习 
策略 训练 虽然 对 学 生 的 要 求 有 所 增加 , 并 且 都 有 相应 的 检查 
持 衣 ,比如 训练 要 求学 生 做 作业 前 要 先 复习 , 并 做 自我 点 评 ， 
这 似乎 比 原来 花 了 更 多 时 间 , 但 没有 造成 对 学 生 学 习 负 担 的 
增加 . 实际 上 ， 通 过 与 学 生 交流 及 对 个 案 学 生 的 访谈 ， 绝 大 
多 数学 生 感 到 :由 于 学 习 策 略 的 人 掌握， 听课 效率 比 以 前 高 
先 复 习 后 作业 ,作业 完 成 的 效率 也 比 以 前 高 , 通过 这 些 环节 
的 实施 ， 知 识 掌 握 得 更 牢固 ， 学 习 起 来 更 轻松 . 


S 建 人 议 


根据 以 上 研究 结果 和 结论 ， 结 合 小 学 数学 的 教学 实际 ， 
给 小 学 数学 元 认 知 监控 学 习 策 略 培养 提出 以 下 建议 : 

(1) 大 力 提 高 教师 的 元 认 知 监控 水 平 ， 为 学 生 元 认 知 监 
控 能 力 的 形成 和 发 展 提供 有 效 的 指导 和 示范 ， 

〈2) 教师 转变 观念 和 角色 , 在 数学 教学 中 培养 学 生 的 自 
我 意识 ， 促 进 元 认 知 监控 能 力 的 培养 ， 

(3) 利用 数学 交流 、 合 作 学 习 培 养 和 提高 学 生 元 认 知 监 
控 能 力 . 

《4) 帮助 学 生 加 强 反 思 意 识 ， 改 进 评价 方法 ,不 断 完 善 
元 认 知 监控 能 力 . 

《5) 加 强 教学 管理 ， 保 证 元 认 知 监控 训练 的 严格 执行 . 


致谢 : 本 研究 一 直 得 到 南宁 市 华强 小 学 的 领导 .老师 和 
学 生 的 大 力 支持 ， 在 此 表示 真 诚 感谢 ! 


[参考 文献 ] 
[ ” 汤 服 成 ， 郭 海燕 ， 唐 剑 岚 . 初 一 学 生 数学 问题 解决 中 的 动静 态 元 认 知 研究 四， 数学 教育 学 报 ，2005，14 〈1): 


59. 


[2] 杜 晓 新 ， 汉 人 震 . 元 认 知 与 学 习 策 略 [M]. 北京 ， 人 民 教 育 出 版 社 ，1999. 
[3] 吕 志 明 . 小 学 生 数 学 策略 学 习 研 究 [M]. 北京 ， 科学 出 版 社 ，2004 
[4] 刘晓明 . 学 习 困 难 儿 童 元 认 知 监控 能 力 问 卷 的 编制 与 应 用 [D], 华东 师范 大 学 ， 2003. 


[5] 许 勇 . 数学 教学 中 提高 学 生 元 认 知 能 力 的 研究 [D]. 


[6] 周 勇 .元 认 知 监控 的 研究 方法 中 .心理 发 展 与 教育 ， 


福建 师范 大 学 ，2003， 
1993，(3): 43， 


[7] 袁 中 学 ， 杨 之 .“ 元 认 知 ”与 数学 教学 [加 ， 数 学 教育 学 报 ，2002，11 (2): 33. 
[8] ” 傅 金 芝 ， 符 明 双 ， 中 小 学 生 自 我 监控 学 习 能 力 的 发 展 及 影响 因素 研究 四 .云南 师范 大 学 学 报 ，2002，34 (3): 


100. 


Study on Cultivating tbhe Primary School shudents” (Grade 4~6) Math Metacognitive Monitoring Study Sthrategy 
TANG Fu-chenglL LIANG Yu2 


万 方 数据 


50 数学 教育 学 报 


第 17 卷 


(1.， school of Mathematical Sciences，Guangxi Normal University，Guangxi Guilin $41004，Chinai; 
2. Elementary Educational College，Guangxi Teachers Education University，Guangxi Nanning 5$30023，China) 


Abstract: The cultivating of the meta-cognitive monitoning competence had been treated as an Useful way in teaching students， 
how to study and In teachers 1mproving the teaching quality，This study was an attempt to discuss and carry out Tesearch on 
cultivating the meta-cognltive Ionitoring competence iD primary school math teaching，Guiding by the theory of the 


meta-cognlitive monitoring study strategy. 


K&ey words: meta-cognitlve; meta-cognitive monitoring; primary School math teaching; cultivating strategy 


全 国 初 等 数学 研究 会 第 六 届 第 二 次 常务 理事 会 扩大 会 议 于 2007 年 
11 月 10~11 日 在 长 沙 湖南 师范 大 学 召开 .20 名 常务 理事 出 席 了 会 议 ， 
两 名 请 假 . 出 席 会 议 的 还 有 特 邀 人 士 和 理事 等 二 十 多 人 . 

参加 会 议 开幕 式 和 有 关 活 动 的 嘉宾 和 特 妈 人 士 有 湖南 师范 大 学 副 
校长 、 博 士 生 导师 白 解 红 教授 ， 湖 南 师 范 大 学 数学 与 计算 机 学 院 院 长 、 
博士 生 导 师 董 新 汉 教 授 ， 全 国 高 师 数学 教育 研究 会 秘书 长 、 北 京师 范 大 
学 博士 生 导师 、 教 授 曹 一 鸣 博 士 ， 全 国 初 等 数学 研究 会 顾问 杨 世 明 特 级 
教师 等 . 参加 会 议 的 全 国 初等 数学 研究 会 负责 人 有 理事 长 、 湖 南 师 范 大 
学 沈 文 选 教授 ， 副 理事 长 杨 学 枝 特 级 教师 ， 副 理事 长 兼 秘书 长 《中 学 
数学 研究 》 主 编 、 华 南 师范 大 学 吴 康 副教授 ， 副 理事 长 、《 数 学 教育 学 
报 》 副 主编 、 天 津 师范 大 学 教授 王 光 明 博士 ， 副 理事 长 、 深 圳 市 邦 德 文 
化 发 展 有 限 公司 黄 邦 德 董事 长 等 ， 

会 议 安 排 了 6 个 报告 沈 文 选 《 认 清 特 性 ， 勇 担 重任 ， 乐 于 探索 ， 
协力 奋进 》 对 拓展 中 国 初等 数学 研究 的 领域 作出 开创 性 的 论述 ， 杨 学 
核 《 齐 心 协力 办 好 初 数 研究 会 》， 对 探索 研究 会 发 展 途径 作出 务实 的 党 
试 ， 杨 世 明 《对 我 国 初 等 数学 研究 事业 发 展 的 一 些 思考 》， 提 出 了 许多 
深刻 的 问题 和 有 益 的 建议 , 王 光 明 《关于 “初等 数学 研究 ”的 几 点 看 法 》， 
提出 培养 初等 数学 家 和 提高 初等 数学 研究 效率 等 重要 观点 ; 曹 一 鸣 《 多 
元 评价 及 其 意义 一 一 应 试 教育 还 能 持续 多 久 》， 指 出 初等 数学 研究 和 多 
元 评价 的 关系 和 发 展 前 景 ; 吴 康 《 初 等 数学 研究 的 内 容 、 形 式 和 方法 》， 
对 中 国 初 等 数学 研究 的 领域 和 题材 、 研 究 成 果 的 发 表 和 传播 作 了 深入 的 
论述 . 另外 , 研究 会 顾问 、 首 都 师范 大 学 周 春 区 教 授 提交 了 书面 报告 《对 
“ 初 数 ”研究 的 一 点 感言 》. 

会 议 对 全 国 初 等 数学 研究 会 章程 进行 了 认真 的 讨论 , 并 通过 了 这 个 
章程 . 会 议决 定 把 “全 国 初等 数学 研究 会 〈 筹 )” 改 为 “全 国 初 等 数学 
研究 会 ”， 并 积极 鼓励 和 文 持 各 省 市 区 成 立 初等 数学 研究 会 开展 工作 ， 

会 议 还 进行 了 学 术 交 流 ， 杨 学 枝 、 痕 振 岗 、 杨 志明 、 和 孙 文 彩 、 黄 华 
松 、 杨 明 等 宣读 了 十 多 篇 初等 数学 研究 论文 ， 

与 会 人 士 经 过 充分 讨论 后 ， 做 出 了 如 下 重要 决定 : 

一 、 经 增补 后 ， 全 国 初等 数学 研究 会 理事 会 组 成 机 构 名 单 恕 下, 顾 
问 : 周 春 萄 ， 杨 世 明 ， 理事 长 : 沈 文选 ; 副 理事 长 : 杨 学 枝 ， 关 康 ， 王 
江 松 ， 王 光明 ， 黄 邦 德 ， 曹 一 鸣 ， 曾 建国 ， 秘 书 长 : 吴 康 〈 兼 ) 一 秘 
书 长 : ( 按 姓 氏 笔 画 为 序 ) 丁 丰 朝 ， 江 嘉 秋 ， 孙 文 彩 ， 杨 志明 ， 李 德 先 ， 
黄 仁 寿 ; 常务 理事 : 〈 按 姓氏 笔画 为 序 ) 丁 丰 朝 ， 王 光明 ， 王 中 峰 ， 王 
卫 华 ， 龙 开 奋 ， 叶 中 吉 ， 田 华 ， 江 嘉 秋 ， 江 游 ， 刘 培 杰 ， 和 孙 文 彩 ， 沈 
文选 ， 汪 江 松 ， 杨 明 ， 杨 学 枝 ， 杨 志明 ， 吴 康 ， 吴 跃 生 《〈 杭 州 )， 艺 继 
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勇 ， 邹 明 ， 张 志 华 ， 林 世 保 ， 徐 献 财 ， 黄 仁寿 ， 黄 邦 德 ， 黄 华 松 ， 曹 新， 
曹 一 鸣 ， 萧 振 顷 ， 曾 建国 ， 裴 光 亚 ; 理事 : 〈 若 干 名 ， 略 ). 

二 、 设 立 7 个 专业 委员 会 : 1. 代数 专业 委员 会 ， 2， 几何 专业 委员 
会 : 3， 不 等 式 专业 委员 会 ，4. 组 合 数学 与 数论 专业 委员 会 ， $. 竞赛 
数学 专业 委员 会 6， 测试 数学 专业 委员 会 ， 7， 教 学 专业 委员 会 ， 

三 、 在 原 有 “青年 初等 数学 研究 奖 ”( 奖 予 个 人 ) 基础 上 , 增设 “ 初 
等 数学 研究 奖 ”( 奖 予 论文 ) 与 “初等 数学 研究 贡献 奖 ”( 奖 予 个 人 或 团 
体 ). 

四 、 决 定 与 深圳 市 邦 德 文化 发 展 有 限 公司 合作 创办 《中 国 初等 数学 
研究 》 和 杂志 《〈 季 刊 )， 成 立 编辑 委员 会 ， 人 选 如 下 : 顾问: 周 春 荔 ， 杨 
世 明 ;， 主任: 沈 文 选 ; 副 主任 ; 黄 邦 德 ， 杨 学 枝 ， 吴 康 ;， 编 委 〈 按 姓氏 
笔画 为 序 ): 丁 丰 朝 ， 王 光明 ， 王 中 峰 ， 叶 中 训 ， 江 嘉 秋 ， 江 游 ， 孙 文 
彩 ， 刘 培 杰 ， 杨 志明 ， 汪 江 松 ， 李 德 先 ， 曹 一 鸣 ， 曾 建国 ， 黄 仁寿 ， 萧 
振 纲 ， 蓝 光 亚 . 

成 立 杂 志 社 ， 领 导 人 员 如 下 : 社 长 : 黄 邦 德 ， 主编 : 声学 枝 ， 副 主 
编 : 吴 康 ， 李 德 先 编辑: 〈 待 定 )， 

五 、 成 立 中 国 初等 数学 研究 妓 邦 德 教研 网 〈 简 称 初等 数学 网 )， 网 
站 主管 : 杨 学 枝 ， 副 主管 ， 孙 文 彩 ， 杨 志明 ， 李 德 先 ， 江 游 . 

入 、 确 定 第 七 届 全 国 初 等 数学 研究 学 术 交 流 会 于 2009 年 8 月 上 名 
在 深圳 市 举行 ， 由 全 国 初 等 数学 研究 会 主办 ， 深 圳 市 邦 德 文化 发 展 有 限 
公司 承办 . 

与 会 人 士 完 全 同意 初等 数学 研究 会 第 六 届 第 二 次 常务 理事 会 扩大 
会 议 所 作出 的 决定 和 建议 , 一 致 认为 中 国 初 等 数学 研究 既 取 得 了 许多 好 
的 成 果 ， 也 面临 着 较 大 困难 ， 如 研究 课题 窗 ， 研 究 人 员 少 ， 发 展 渠道 有 
限 等 . 为 了 克服 困难 ， 与 会 人 士 认为 要 认 清 形势 ， 转 变 观念 ， 扩 大 研究 
领域 与 交流 途径 ， 积 极 探索 学 会 新 的 发 展 模式 ， 以 期 达到 发 展 中国 初 等 
数学 研究 事业 的 目的 . 

会 议 召开 期 间 ， 适 值 湖南 省 高 校 数 学 教育 研究 会 第 九 届 年 会 召开 ， 
部 分 议程 联合 进行 .湖南 师范 大 学 一 些 研 究 生 也 参加 了 开幕 式 和 报告 
会 . 

本 次 会 议 获得 了 深圳 市 邦 德 文化 发 展 有 限 公司 的 慷慨 玩 助 , 全 国 初 
等 数学 研究 会 对 此 表示 于 心 感谢 ! 

与 会 人 士 对 湖南 师范 大 学 、 湖 南 师 范 大 学 数学 与 计算 机 学 院 、 湖 南 
师范 大 学 出 版 社 为 会 议 成 功 召 开 所 做 的 大 量 工作 表示 圳 心 感谢 ! 


全 国 初等 数学 研究 会 第 六 届 第 二 次 常务 理事 会 扩大 会 议 〔〈 长 沙 ) 
2007 年 11 月 1 日 
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[责任 编校 : 陈 汉 君 ] 
第 务 理事 会 


勇 ， 邹 明 ， 张 志 华 ， 林 世 保 ， 徐 献 财 ， 黄 仁寿 ， 黄 邦 德 ， 黄 华 松 ， 曹 新， 
曹 一 鸣 ， 萧 振 顷 ， 曾 建国 ， 裴 光 亚 ; 理事 : 〈 若 干 名 ， 略 ). 

二 、 设 立 7 个 专业 委员 会 : 1. 代数 专业 委员 会 ， 2， 几何 专业 委员 
会 : 3， 不 等 式 专业 委员 会 ，4. 组 合 数学 与 数论 专业 委员 会 ， $. 竞赛 
数学 专业 委员 会 6， 测试 数学 专业 委员 会 ， 7， 教 学 专业 委员 会 ， 

三 、 在 原 有 “青年 初等 数学 研究 奖 ”( 奖 予 个 人 ) 基础 上 , 增设 “ 初 
等 数学 研究 奖 ”( 奖 予 论文 ) 与 “初等 数学 研究 贡献 奖 ”( 奖 予 个 人 或 团 
体 ). 

四 、 决 定 与 深圳 市 邦 德 文化 发 展 有 限 公司 合作 创办 《中 国 初等 数学 
研究 》 和 杂志 《〈 季 刊 )， 成 立 编辑 委员 会 ， 人 选 如 下 : 顾问: 周 春 荔 ， 杨 
世 明 ;， 主任: 沈 文 选 ; 副 主任 ; 黄 邦 德 ， 杨 学 枝 ， 吴 康 ;， 编 委 〈 按 姓氏 
笔画 为 序 ): 丁 丰 朝 ， 王 光明 ， 王 中 峰 ， 叶 中 训 ， 江 嘉 秋 ， 江 游 ， 孙 文 
彩 ， 刘 培 杰 ， 杨 志明 ， 汪 江 松 ， 李 德 先 ， 曹 一 鸣 ， 曾 建国 ， 黄 仁寿 ， 萧 
振 纲 ， 蓝 光 亚 . 

成 立 杂 志 社 ， 领 导 人 员 如 下 : 社 长 : 黄 邦 德 ， 主编 : 声学 枝 ， 副 主 
编 : 吴 康 ， 李 德 先 编辑: 〈 待 定 )， 

五 、 成 立 中 国 初等 数学 研究 妓 邦 德 教研 网 〈 简 称 初等 数学 网 )， 网 
站 主管 : 杨 学 枝 ， 副 主管 ， 孙 文 彩 ， 杨 志明 ， 李 德 先 ， 江 游 . 

入 、 确 定 第 七 届 全 国 初 等 数学 研究 学 术 交 流 会 于 2009 年 8 月 上 名 
在 深圳 市 举行 ， 由 全 国 初 等 数学 研究 会 主办 ， 深 圳 市 邦 德 文化 发 展 有 限 
公司 承办 . 

与 会 人 士 完 全 同意 初等 数学 研究 会 第 六 届 第 二 次 常务 理事 会 扩大 
会 议 所 作出 的 决定 和 建议 , 一 致 认为 中 国 初 等 数学 研究 既 取 得 了 许多 好 
的 成 果 ， 也 面临 着 较 大 困难 ， 如 研究 课题 窗 ， 研 究 人 员 少 ， 发 展 渠道 有 
限 等 . 为 了 克服 困难 ， 与 会 人 士 认为 要 认 清 形势 ， 转 变 观念 ， 扩 大 研究 
领域 与 交流 途径 ， 积 极 探索 学 会 新 的 发 展 模式 ， 以 期 达到 发 展 中国 初 等 
数学 研究 事业 的 目的 . 

会 议 召开 期 间 ， 适 值 湖南 省 高 校 数 学 教育 研究 会 第 九 届 年 会 召开 ， 
部 分 议程 联合 进行 .湖南 师范 大 学 一 些 研 究 生 也 参加 了 开幕 式 和 报告 
会 . 

本 次 会 议 获得 了 深圳 市 邦 德 文化 发 展 有 限 公司 的 慷慨 玩 助 , 全 国 初 
等 数学 研究 会 对 此 表示 于 心 感谢 ! 

与 会 人 士 对 湖南 师范 大 学 、 湖 南 师 范 大 学 数学 与 计算 机 学 院 、 湖 南 
师范 大 学 出 版 社 为 会 议 成 功 召 开 所 做 的 大 量 工作 表示 圳 心 感谢 ! 


全 国 初等 数学 研究 会 第 六 届 第 二 次 常务 理事 会 扩大 会 议 〔〈 长 沙 ) 
2007 年 11 月 1 日 
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哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 成 吏 动 机 调查 研究 


绝 受 1 
(1. 哈尔滨 师范 大 学 数学 系 ， 黑 龙 江 哈尔滨 


张 红 伟 1， 郭 慧 莹 


马 丽 丽 “ 


150025$; 2. 江苏 靖江 高 级 中 学 ， 江 苏 靖江 214500 ) 


摘要 : 从 高 一 到 高 三 学 生 的 数学 价值 认可 、 数 学 自我 效能 感 、 表 现 目 标 、 学 习 目 标 、 内 部 归 因 都 极其 显著 地 下 降 ， 同 普 
通 班 相 比 ， 优 秀 班 学 生 的 学 习 更 倾向 于 学 习 目 标 ， 并 且 更 加 注重 对 所 学 数学 内 容 的 理解 ; 理科 学 生 在 数学 学 习 成 就 动机 诸 维 
度 的 得 分 要 显著 高 于 文科 的 学 生 ; 班主 任 不 是 数学 老师 班级 的 学 生 对 数学 价值 的 认可 、 数 学 成 就 内 部 归 因 都 极其 显著 地 高 于 
班主 任 为 数学 老师 班级 的 学 生 ; 男生 对 数学 价值 的 认可 和 内 化 要 明显 高 于 女生 , 同时 男生 的 数学 自我 效能 感 极 其 显著 地 高 于 
女生 . 在 私立 中 学 的 数学 教学 中 要 落实 人 本 主义 的 教学 理念 ,培养 积极 健康 的 数学 学 习 心 理 ， 拓 宽 中 学 生 的 关联 性 知识 和 策 


略 性 知识 . 
关键 词 : 价值 认可 ;自我 效能 感 ， 成 就 目标 ; 


归 因 成 就 动机 


中 国 分 类 号 : G632.4 “文献 标识 码 : A 文章 编号 ，1004-9894 ( 2008 ) 01-0051-05 


1 问题 的 提出 


成 就 动机 是 人 们 在 完成 任务 过 程 中 , 力求 获得 成 功 的 内 
部 动因 ,， 亦 即 个 体 对 自己 认为 重要 的 、 有 价值 的 事情 乐意 去 
做 , 努力 达到 完美 的 一 种 内 部 推动 力量 . 成 就 动机 具有 多 维 
度 、 多 成 分 的 心理 结构 .自我 效能 感 、 归 因 、 价 值 和 成 就 目 
标 是 成 就 动机 的 重要 表现 形式 员 ， 
1.1 自我 效能 感 

自我 效能 是 学 生 对 自己 具有 成 功 完成 某 一 特定 学 习 任 
务 的 能 力 判 断 . 社会 认 知 理论 认为 ， 自 我 效能 感 能 够 影响 学 
生 的 任务 选择 、 努 力 程度 以 及 坚持 性 . 效能 信念 决定 了 人 们 
为 自己 设 定 什么 样 的 目标 、 付 出 多 大 的 努力 、 在 面临 困难 时 
能 坚持 多 久 、 以 及 遇 到 失败 后 的 恢复 能 力 . 研究 表明 : 自我 
效能 感 不 仅 与 付出 努力 的 大 小 有 关 ， 而 且 与 努力 的 质量 有 
关 . 自我 效能 感 高 的 学 生 比 自我 效能 感 低 的 学 生 会 更 多 地 运 
用 深加工 认 知 策略 和 自我 调控 的 学 习 策 略 . 
1L2 归 因 

归 因 理论 认为 ， 人 有 一 种 探索 事件 发 生 原因 的 天 然 倾 
向 . 学 生 常 把 学 业 成 功 与 失败 的 原因 妇 为 能 力 、 努 力 、 任 务 
难度 等 ，Weiner 认为 ， 具体 的 原因 对 于 行为 并 不 重要 ， 这 
些 原因 所 属 的 维度 才 是 决定 行为 的 关键 . 现 已 发 现 有 3 个 原 
因 维度 ， 即 控制 点 、 稳 定性 和 可 控 性 . 控制 点 关系 到 原因 的 
位 置 ， 即 属于 行动 者 的 内 部 原因 还 是 外 部 原因 ， 稳定 性 则 指 
原因 是 否 随 着 时 间 变 化 而 变化 ; 可 控 性 是 指 原因 是 否 受 主观 
意志 支配 一般 认 为 ， 努 力 是 内 在 的 、 不 稳定 的 和 可 控 的 ; 
能 力 是 内 在 的 、 稳 定 的 和 不 可 控 的 . 稳定 性 影响 对 成 功 的 主 
观 期 望 , 在 其 它 条 件 相同 的 情况 下 , 将 成 功 归 为 稳定 的 原因 
(如 能 力 ) 比 归 为 不 稳定 的 原因 〈 如 运气 ) 对 未 来 成 功 的 期 
望 大 . 同样 将 失败 归 为 不 稳定 的 因素 (如 努力 不 够 或 运气 不 
好 ) 会 增强 坚持 性 . 控制 点 影响 情感 反应 ， 将 成 功 归 为 内 在 
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的 原因 比 归 为 外 在 的 原因 能 产生 更 强 的 自豪 感 . 可 控 性 影 响 
更 为 广泛 ， 控 制 感 对 任务 选择 、 努 力 、 坚 持 性 乃至 学 习 成 绩 
都 有 影 啊 . 
13 价值 

当代 的 动机 理论 都 认为 : 期 望 结构 是 非常 重要 的 . 第 一 
个 正式 提出 期 望 一 一 价值 理论 的 是 Atkinson, 他 认为 行为 是 
动机 、 期 望 和 诱因 价值 的 函数 . 动机 包括 追求 成 功 的 动机 和 
避免 失败 的 动机 . 期 望 是 指 成 功 的 可 能 性 , 成 功 的 诱因 价值 
是 取得 成 功 时 的 情感 反应 ， 具 体 来 说 就 是 自 肾 感 ， Atkinson 
将 主观 期 望 和 客观 任务 难度 等 同 起 来 , 根据 个 体 过 去 在 某 一 
任务 上 成 功 的 比率 定义 其 对 成 功 的 期 望 . 根据 预期 成 功 的 诱 
因 价 值 定 义 任 务 价 值 , 并 认为 对 成 功 的 期 望 与 诱因 价值 成 反 
比 的 关系 . Eccles 等 人 以 Atkinson 的 期 望 一 一 价值 理论 为 基 
础 , 发展 了 自己 的 期 望 价值 理论 模型 ， 并 通过 实验 进行 了 验 
证 .任务 价值 是 指 学 生 对 所 学 谋 程 的 重要 性 .实用 性 的 认识 ， 
也 包括 学 生 对 学 习 的 兴趣 . 学 生 的 任务 价值 能 够 影响 他 们 学 
习 的 各 个 方面 . 学 生 认为 学 习 是 重要 的 、 有 意义 的 ， 他 们 就 
更 可 能 为 自己 设 定 具 体 可 行 的 目标 , 对 学 习 进程 进 行 自我 观 
察 与 判断 ,想方设法 克服 困难 , 在 必要 时 对 目标 与 策略 做 出 
调整 
1.4 成 就 目标 

目标 理论 系统 中 , 成 就 目标 是 指 : 个 体 为 了 获得 或 达到 
某 一 有 价值 的 结果 或 目的 参与 成 惑 活动 的 原因 . 成 就 目标 理 
论 根据 个 体 的 行为 目的 是 为 了 增长 能 力 不 是 证 明 能 力 , 将 目 
标 分 为 学 习 目 标 和 表现 目标 两 种 类 型 . 学 习 目 标 是 指 : 学 生 
为 了 理解 和 掌握 而 学 习 ， 重 视 学 习 的 过 程 和 个 人 努力 的 作 
用 , 把 完成 任务 的 过 程 作为 提高 能 力 的 手段 , 对 自己 能 力 的 
评价 不 受 外 界 环境 的 影响 . 表现 目标 则 指 : 学 生 为 了 战胜 他 
人 、 证 明 自 己 的 能 力 高 或 避免 表现 出 能 力 低 而 学 习 . Dweck 
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认为 学 习 目 标 与 表现 目标 对 学 生动 机 的 质量 有 完全 不 同 的 
涵义 ,包括 他 们 在 成 承 环 境 下 做 出 怎样 的 行为 以 及 解释 表现 
结果 . 

综 上 所 述 , 成 就 动机 对 学 生 学 习 的 各 个 方面 都 有 着 重大 
的 影响 . 据 分 析 ,， 我 国学 生 在 学 习 数 学 时 具有 较 强 的 自我 封 
闭 性 ， 普 遍 注 重 “ 纯 粹 ” 技能、 技巧 的 训练 ， 对 数学 的 认识 
也 具有 一 定 的 片面 性 ， 认 为 “数学 就 是 解 题 ^“ 学 数学 就 是 
通过 解 题 求 得 一 个 结果 ”， 对 数学 学 习 也 缺乏 兴趣 ， 在 学 习 
中 难以 形成 愉快 体验 . 这 都 反映 了 当前 学 生 数 学 成 就 动机 的 
水 平 普遍 偏 低 , 教师 在 教学 中 没有 有 意识 地 去 培养 学 生 的 数 
学 成 就 动机 的 现状 . 同时 ， 随 着 我 国教 育 体 制 改革 的 深入 ， 
私立 中 学 的 发 展 步伐 加 快 , 已 日 益 成 为 传统 公立 学 校 的 有 效 
补充 ， 逐 渐 对 我 国 的 教育 有 着 更 大 的 影响 那么 ,我 们 所 关 
注 的 是 : 私立 学 校 的 学 生 ， 在 他 们 的 学 习 、 情 感 、 目 标 等 方 
面 都 有 着 怎样 的 特点 呢 ? 本 文 将 在 数学 学 科 上 , 针对 私立 中 
学 学 生 的 成 就 动机 诸 维度 进行 调查 研究 ， 以 了 解 其 现状 、 特 
征 ， 目 的 是 为 了 引起 教师 对 自身 的 教学 行为 进行 反思 ， 为数 
学 教学 、 教 法 的 改革 提供 一 些 参 考 ， 促 进 学 生 的 数学 学 习 ， 
并 为 私立 学 校 这 一 办 学 模式 的 发 展 提供 实证 的 参考 资料 ， 
2 研究 方法 
2.1 研究 被 试 

本 研究 选取 哈尔滨 市 几 所 私立 中 学 学 生 参 加 问卷 的 测 
试 ， 随 机 整 群 抽取 9 个 班 ， 被 试 覆 兽 文 科 /理科 、 高 一 /高 三 
年 级 ， 共 408 人 . 问卷 收回 后 ， 经 过 仔细 筛选 ， 噜 除 无 效 问 
卷 后 ， 保 留 有效 问 卷 362 份 ， 有 效率 为 88.795. 
2.2 ”研究 工具 

测试 问卷 根据 WwWhang 和 Hancock (1994)》 所 编制 的 数 
学 动机 问卷 改编 而 成 . 共 31 个 题目 ， 包 插 4 个 维度 : 数学 
自我 效能 感 、 归 因 《〈 内 部 归 因 、 外 部 归 因 )、 数 学 的 价值 期 
望 、 成 就 目标 〈 学 习 目 标 和 表现 目标 ). 问卷 采用 了 4 点 计 
分 〈 完 全 不 符合 、 基 本 不 符合 、 基 本 符合 、 完 全 符合 )， 正 
器 题 依次 赋值 1、2、3、4， 反 同 题 则 反之 . 由 信 度 检验 结 
果 ， 问 卷 内 部 一 致 性 信 度 w 系数 为 0.831， 信 度 值 较 高 ， 说 
明 该 问卷 具 较 好 的 内 在 一 致 性 . 
2.3 调查 过 程 

以 班级 为 单位 对 被 试 进行 集体 施 测 ， 测 试 时 间 约 为 10 
分 钟 , 主 试 为 数学 教育 学 专业 硕士 研究 生 , 他 们 经 过 事先 培 
如 , 掌握 了 有 关 的 施 测 程序 和 规则 . 测试 前 先 由 主 试 按 指导 
语 训练 被 试 正确 填 答 量 表 , 在 确认 被 试 理 解 测验 要 求 后 再 开 
始 施 测 ， 问 卷 当场 收回 ， 
2.4 数据 处 理 

研究 采用 SPSS11.0 进行 数据 的 录入 、 整 理 和 统计 分 析 ， 


3 结果 与 分 析 


3.1 ”因素 分 析 
对 数据 进行 分 析 处 理 ， 如 表 1 所 示 ， 此 处 的 KMO 值 为 


0.866， 适 合 进行 因素 分 析 ， 此外， 从 Bartlett 球形 检验 的 值 
为 3343.87$〈 自 由 度 为 46$5)， 达 显著 ， 代 表 母 群体 的 相关 
挎 阵 间 有 共同 因素 存在 ， 适 合 进行 因素 分 析 ， 


表 T KMO 及 Bartlett 球形 检验 
Kaiser-Meyer-Olkin 取样 充分 性 检验 0.866 
卡 方 检验 3 343.875 
Bartlett's Test 球形 检验 由 由 度 465 
显著 性 0.000 


研究 以 主 成 分 分 析 法 抽取 因素 , 并 以 最 大 方差 法 进行 正 
交 苇 轴 ， 将 中 学 生 数 学 成 就 动机 量 表 各 题目 进行 因素 分 析 ， 
共 抽 取 7 个 因子 , 所 有 题目 的 因素 负 从 均 大 于 0.40, 因此 全 
部 保留 . 利用 教育 心理 学 及 学 习 论 理论 对 其 分 类 进行 研 


” 究 ， 同 时 考虑 到 后 两 个 因素 涵盖 的 题 项 内 容 太 少 ,其 内 容 分 


别 可 归 为 内 部 归 因 中 的 能 力 归 因 和 努力 妇 因 , 可 以 将 它们 合 
并 为 一 个 因素 . 所 抽取 的 6 个 因子 的 累积 贡献 率 为 
S$3.392%. 这 与 成 就 动机 的 基本 理论 是 相 吻 合 的 ， 由 此 也 进 
一 步 从 心理 统计 学 角度 验证 了 量 表 的 结构 效 度 . 因而 得 到 如 
下 的 因子 命名 表 〈 如 表 2). 由 调查 得 到 的 数据 经 统计 可 以 
得 知 各 因素 的 得 分 情况 ， 其 描述 统计 结果 呈现 如 表 2. 


表 2 因素 分 析 的 项 目 归 类 及 各 因素 的 描述 统计 
因素 名 称 包含 题 项 六 M SSD 
数学 价值 4、5、10、16、17、 

认可 19、26、28、30 3 0 0 
数学 自我 1、7、11、13、 
效能 感 2$、27、29 0 9 
表现 目标 6、12、18、24 362 “243 “0.67 
学 习 目 标 22、23、31 362 ”3.14 “0.56 
外 部 妇 因 3、9、21 362 ”277 0.$7 
内 部 归 因 2、8、14、15$、20、 362 291 0.39 

3.2 独立 样本 ! 检验 


通过 对 调查 结果 进行 统计 处 理 , 我 们 得 到 哈尔滨 市 私立 
中 学 商 中 学 生成 就 动机 的 基本 情况 . 为 了 进一步 深入 研究 ， 
详尽 、 细 致 地 了 解 私 立 中 学 学 生 数 学 成 就 动机 在 不 同 个 人 特 
征 变量 〈 年 级 、 班 级 、 学 科 、 班 主任 、 性 别 ) 主 效应 下 的 差 
异 和 变化 ， 对 所 得 测量 数据 进行 独立 样本 # 检验， 
3.2.1 ”哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数学 学 习 成 就 动机 年 级 差异 
了 哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数学 学 习 成 就 动机 的 年 级 差异 
统计 结果 如 表 3 所 示 . 
表 3 学 生 数学 成 就 动机 的 年 级 差异 性 检验 
因素 年 级 差异 的 上 检验 (M+SD) 


高 一 (=163) 高 三 (n=197) ; 
数学 价值 认可 3.05140.654 2.$10+0.642 7.91S## 
数学 自我 效能 感 2.960+0.465 2.804+0.619 2.732#* 
表现 目标 2.5180.669 2.36340.658 2.219* 
学 习 目 标 3.230+0.546 3.06140.562 2.894# 
外 部 归 因 2.81040.607 2.73140.530 1.308 
内 部 归 因 2.98740.410 2.8$0+0.361 3.379#* 


注 ，* 表 示 P<0.05，** 表 示 pc<0.01 

从 表 3 得 知 ， 从 高 一 到 高 三 ， 除 外 部 归 因 外 ， 学 生 的 
数学 价值 认可 、 数 学 自我 效能 感 、 表 现 目标 、 学 习 目 标 、 
内 部 归 因 得 分 都 显著 地 下 降 ， 且 差异 大 多 都 在 极其 显著 的 
水 平 上 . 也 就 是 说 ， 哈 尔 滨 市 私立 中 学 的 学 生 在 学 校 的 3 
年 学 习 后 ， 更 趋向 于 认为 数学 是 一 门 描述 事实 和 规则 的 学 


万 方 数据 
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科 ， 觉 得 “所 学 习 的 大 部 分 数学 知识 只 是 事实 和 规则 ， 与 
实际 的 生活 没有 太 多 的 关系 风 不 再 感觉 到 数学 的 有 趣 和 充 
满 新 意 ， 这 是 一 种 可 莫 、 发 人 深思 的 现象 一 一 为 什么 我 们 
的 孩子 刚 进 入 高 中 时 还 能 感觉 到 数学 学 科 是 很 有 用 的 ， 数 
学 能 使 我 “思维 变 得 更 清晰 ”“ 在 平时 的 生活 中 变 得 更 会 
思考 ” 而 经 历 了 两 年 多 的 学 习 之 后 , 数学 在 孩子 们 的 心目 
中 就 变 成 了 一 门 冰 冷 、 生 硬 、 机 械 化 ， 除 了 对 高 考 有 用 之 
外 毫 无 价值 的 学 科 了 了 呢 ? 这 种 现象 同 《 新 课程 标准 》 的 基 
本 目标 ^ 学 生 能 够 体会 数学 与 目 然 及 人 类 社会 的 密切 联系 ， 
理解 数学 的 价值 ， 增 进 对 数学 的 理解 和 学 好 数学 的 信心 ” 
是 相去 甚 远 的 名， 同时 ， 学 生 对 数学 学 习 的 自信 心 也 大 幅 
度 下 降 , 自我 效能 感 的 得 分 水 平 远 远 低 于 高 一 时 的 水 平 .在 
题目 “我 知道 我 能 够 学 好 数学 ”的 回答 中 ， 高 三 学 生 选 择 
“完全 符合 ”和 “基本 符合 ”的 比例 〈《86.8% ) 低 于 高 一 
(95.2% ) 近 10 个 百分点 . 

探究 这 种 现状 的 原因 ， 首 先 ， 私 立 中 学 的 学 生生 源 ， 主 
要 来 自 于 那些 在 中 考 中 没有 考 上 重点 中 学 , 而 仍然 具有 一 定 
实力 ,家 长 对 其 仍 寄予 较 高 期 望 的 学 生 , 私立 学 校 招收 的 学 
生 几 乎 都 是 公立 学 校 层 层 选拔 遭 淘 汰 的 落榜 生 , 公立 学 校 与 
私立 学 校 的 分 界 已 经 成 为 生源 质量 的 标尺 , 所 以 相对 于 公立 
学 校 ， 私 立 学 校 的 高 考 升学 率 一 般 较 低 . 但 是 私立 学 校 的 生 
源 质量 较 差 并 不 意味 着 学 生 家 长 对 他 们 的 期 望 值 低 ， 相 友 ， 
私立 学 校 的 不 少 学 生 家 庭 比 较 富 裕 , 这 些 相 对 富裕 的 家 庭 希 
望 用 雄厚 的 经 济 做 依托 来 换取 子女 良好 的 教育 . 因而 私立 学 
校 的 学 生 一 般 也 上 共有 优越 家 庭 孩子 的 优点 和 缺点 . 例如 ， 目 
尊 的 需要 占据 着 重要 的 地 位 ,自尊 心 强 而 敏感 ; 由 于 从 小 受 
到 更 多 宠爱 , 因此 和 同龄 人 相 比 , 往往 缺乏 独立 处 理事 情 的 
能 力 . 加 之 数学 学 科 本 身 就 具有 抽象 性 , 相对 于 其 它 学 科 更 
难于 理解 和 真正 地 内 化 掌握 , 学 习 它 需要 学 生 付 出 更 多 的 努 
力 . 学 生 在 这 门 学 科 的 学 习 中 体验 到 了 更 多 的 困难 , 也 由 此 
暴露 出 了 其 性 格 中 的 脆弱 之 处 . 

其 次 ， 考 虑 到 私立 中 学 的 办 学 宗旨 . 在 现 阶段 ， 私 立 学 
校 一 般 是 由 独立 投资 人 投资 的 ， 是 一 种 商业 行为 ， 私 立 学 
校 不 仅仅 是 一 个 教育 组 织 , 更 重要 的 , 它 还 是 一 个 经 济 组 织 ， 
其 根本 目的 在 于 营利 . 尽管 在 公民 投资 办 学 追求 经 济 效 益 与 
追求 社会 效益 之 间 有 其 根本 的 一 致 性 , 但 追求 经 济 效益 更 重 
要 . 升学 率 不 仅 维系 着 学 校 的 声誉 ,更 关系 着 学 校 的 生计 和 
营利 .私立 学 校 为 了 赢得 更 多 的 生源 ， 就 对 家 长 许诺 ， 声 明 
学 生 将 来 会 考 上 何 种 大 学 . 在 这 里 ， 高 考 的 巨大 竞争 压力 ， 
有 着 比 一 般 学 校 更 为 严峻 的 体现 . 因而 私立 学 校 在 “全 面 提 
高 学 生 素 质 ， 培 养 身 心 和 谐 发展 的 社会 主义 接班 人 ”和 “ 培 
养 高 考 的 高 分 学 生 ” 的 选择 中 ,会 退 而 求 其 次 ， 更 多 地 去 考 
上 起 “实惠 ”的 高 考分 数 ， 不 听从 当前 教育 界 普遍 的 素质 教育 
的 呼声 和 号 召 ， 形 成 一 个 “与 世 跑 绝 的 世 外 唯 高 分 为 尊 之 
地 ” 在 这 样 的 封闭 的 教学 环境 中 ， 学 生 的 数学 学 习 乐 趣 、 
自我 效能 感 ， 对 数学 价值 的 认识 都 朝 消极 的 方向 发 展 ， 成 为 


鲍 要 等 : 哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 成 就 动机 调查 研究 5S3 


一 个 个 只 懂得 做 题 得 分 ,不 去 理解 、 探 究 和 享受 数学 发 现 之 
美和 乐趣 的 做 题 工 具 ， 不 能 够 认识 和 了 解数 学 的 价值 和 意 
义 . 以 学 习 的 内 容 本 喘 为 目标 的 比例 下 降 了 , 将 成 绩 的 好 坏 
归 因 于 自己 的 内 部 原因 的 也 明显 减少 了 . 

第 三 ， 这 不 但 是 私立 中 学 的 典型 状况 ， 也 是 当前 高 考 
指挥 棒 之 下 教育 界 的 普 遇 现象 ， 只 是 由 于 诸多 因素 ， 在 这 
里 表现 得 尤为 明显 而 已 .现在 的 高 中 生 都 面临 着 巨大 的 升 
学 压力 , 他们 在 3 年 的 各 读 中 , 直接 瞄准 的 是 高 考 的 分 数 ， 
而 忽略 掉 了 数学 本 身 的 无 穷 乐 趣 . 当前 教育 教学 的 脱离 实 
际 、 远 离 生活 ， 使 学 生 的 数学 学 习 仅仅 局 限于 教科 书 ， 学 
习 数 学 只 是 为 了 应 付 考试 ， 知 识 面 拘 泥 于 课本 ， 这 造成 了 
当前 高 中 生 在 学 习 过 程 中 数学 成 就 动机 诸 维度 趋 于 消极 方 
向 发 展 的 局 面 ， 这 反映 出 我 们 当前 的 教育 评价 制度 还 有 符 
于 进一步 改革 和 完善 ， 也 是 我 们 教育 工作 者 的 重要 职责 和 
神圣 使 命 . 

3.2.2 ”哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 学 习 成 就 动机 班级 差异 
哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数学 学 习 成 就 动机 的 班级 差异 
统计 结果 如 和 表 4 所 示 ， 
表 4 学 生 数 学 成 就 动机 的 班级 差异 性 检验 


因素 班级 差异 的 上 检验 (M+SD) 
普通 班 (is=177) ”优秀 班 (n=185) f 
2.7834+0.683 2.73040.717 0.721 
2.843A0.600 2.906-+0.517 -1.057 
2.4874+0.692 2.38240.639 1.499 
3.079+0.5$87 3.19540.529 一 1.968*#* 
2.783+0.610 2.751+0.523 0.536 
2.931+0.404 2.89440.375 0.904 


数学 价值 认可 

数学 自我 效能 感 
表现 目标 
学 习 目 标 
外 部 归 因 
内 部 归 因 


注 : * 表 示 p<0.05 

在 班级 主 效 应 的 独立 样本 :检验 中 , 优秀 班 和 普通 班 的 
学 生 仅 在 学 习 目 标 维度 上 有 显著 差异 , 在 数学 价值 认可 、 数 
学 自我 效能 感 、 表 现 目标 、 外 部 归 因 、 内 部 归 因 的 层面 并 无 
很 大 差异 . 也 就 是 相 比 之 下 , 优秀 班 的 学 生 的 学 习 更 倾 问 于 
学 习 目 标 ， 他 们 学 习 的 目的 不 是 单纯 地 为 取得 高 分 、 获 得 别 
人 的 认可 、 得 到 实力 的 证 明 , 而 更 多 的 是 去 享受 任务 本 身 的 
乐趣 ， 从 学 习 数 学 、 获 取 数 学 知识 本 身 中 得 到 最 大 的 满足 ， 
能 够 感受 到 “生活 中 的 数学 吸引 了 我 , 我 想 要 弄 懂 其 中 的 奥 
秘 ” 并 且 ， 优 秀 班 的 学 生 更 注重 对 数学 内 容 的 理解 . 
3.2.3 ”哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 学 习 成 就 动机 学 科 差异 

哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 学 习 成 就 动机 的 学 科 差 异 
统计 结果 如 表 5 所 示 . 

表 S 学 生 数 学 成 就 动机 的 学 科 差 异性 检验 


因素 


数学 价值 认可 
数学 自我 效能 感 


. 表现 目标 
学 习 目 标 
外 部 妇 因 
内 部 归 因 


学 科 差 异 的 上 检验 (AM+SD) 


文科 班 (n=136) ”理科 班 (4=226) 


2.425+0.756 
2.0414+0.594 
2.30040.638 
2.995410.398 
2.745+0.5$14 
2.804+0.397 


注 : **+ 表 示 P<0.01 
在 文科 和 理科 数学 成 就 动机 的 比较 中 , 我 们 可 以 知道 ， 


2.950410.381 
3.010+0.486 
2.S1440.672 
3.224+0.519 
2.780+0.597 
2.977A+0.371 


红 
二 1.0335 
一 6.2232 
一 3.0014 
一 3.8394 才 
-0.592 
一 4.175#* 
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文科 和 理科 的 学 生 在 诸多 维度 有 着 极其 显著 的 差异 ， 在 数 
学 价值 认可 、 数 学 上 自我 效能 感 、 表 现 目标 、 学 习 目 标 、 内 
部 归 因 层面 上 ， 理 科学 生 的 得 分 要 显著 高 于 文科 的 学 生 : 
而 只 有 外 部 归 因 一 一 将 数学 成 绩 的 好 坏 归 因 于 运气 、 试 题 
难度 这 一 维度 上 ， 文 、 理 科学 生 的 得 分 水 平 才 相 持平 ， 无 
显著 的 差异 . 

这 说 明 数 学 成 就 动机 的 高 低 是 学 生 选 择 文理 分 科 的 一 
个 很 重要 的 参考 因素 ， 理 科 生 有 着 更 加 积极 、 健 康 的 数学 
观 和 数学 学 习 情 感 ， 在 数学 成 就 动机 方面 更 加 有 优势 ， 数 
学 学 科 本 身 就 具有 抽象 性 、 较 强 的 逻辑 性 ， 相 对 于 其 它 学 
科 更 难于 被 理解 和 真正 地 内 化 掌握 ， 学 习 数 学 需要 学 生 付 
出 更 多 的 努力 和 尘 水 ， 从 而 在 各 个 层面 中 数学 都 可 以 起 到 
分 水 岭 的 作用 .数学 成 就 动机 对 学 生 的 各 项 学 习 指标 都 具 


有 很 强 的 区 分 度 . 
3.2.4 ”哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 学 习 成 就 动机 的 班主 任 
差异 
哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 学 习 成 就 动机 的 班主 任 差 
异 统计 结果 如 图 6 所 示 . 
表 6 高 中 生 数 学 成 就 动机 的 班主 任 差异 性 检验 
班主 任 差异 的 上 检验 (AM+9D) 
因素 班主 任 是 数学 “班主 任 不 是 数学 
老师 (mn=86) 老师 (nr=276) 
数学 价值 认可 2.44240.6S1 2.85440.687 一 4.919# 
数学 自我 效能 感 2.78940.$71 2.90240.554 -1.642 
表现 目标 2.3$240.622 2.4$9+0.679 -1.307 
学 习 上 绅 标 3.066+0.479 3.16140.582 -1.517 
外 部 归 因 2.67440.572 2.796410.563 -1.740 
内 部 归 因 2.78140.314 2.9$3+0.402 -4.122x# 


注 ，*#* 表 示 P<0.01 

由 上 检验 结果 〈 如 表 6) 可 知 ， 班 主任 不 是 数学 老师 的 
学 生 在 数学 成 就 动机 的 各 维度 的 得 分 都 要 高 于 班主 任 是 数 
学 老师 的 学 生 . 其 中 对 数学 价值 的 认可 、 内 部 归 因 这 两 个 因 
素 上 极其 显著 地 高 于 班主 任 为 数学 老师 的 学 生 . 相对 于 班主 
任 是 数学 老师 的 学 生 , 班主 任 不 是 数学 老师 的 班级 学 生 更 倾 
向 于 较 高 的 数学 价值 认可 , 觉得 “我 在 数学 课 上 学 到 的 知识 
是 有 趣 的 ”,“ 我 一 直 认 为 现在 我 所 学 习 的 数学 在 我 长 大 以 
后 也 会 很 有 用 ” 更 倾向 于 将 所 取得 的 数学 成 就 归 因 于 自己 


内 部 的 能 力 ， 认 为 “就 我 而 言 ， 我 在 数学 考试 中 取得 好 分 数 


全 部 来 自我 的 努力 ”“ 我 在 数学 考试 中 得 高 分 的 重要 原因 
是 我 学 习 数 学 的 能 力 强 ” 

从 以 上 两 方面 来 看 , 班主 任 不 是 数学 老师 的 班级 学 生 对 
数学 的 有 用 性 更 加 认可 ， 对 自己 的 数学 学 习 也 更 加 有 自 
信 . 这 与 我 们 所 预想 的 相反 : 为 什么 数学 班主 任 给 本 班 学 生 
的 数学 成 就 动机 带 来 的 是 负面 影响 呢 ? 造成 这 种 现象 的 原 
因 或 许 是 因为 在 数学 老师 做 班主 任 的 班级 里 , 学 生 学 习 数学 
更 多 的 是 因为 老师 施加 的 压力 , 老师 也 会 出 于 自己 所 教学 科 
会 过 分 看 重 学 生 的 数学 分 数 , 借助 于 自身 在 本 学 科 对 班级 的 
影响 力 及 便利 条 件 ， 让 本 班 学 生 加 大 对 数学 的 投入 , 增加 练 
习 量 ， 从 而 使 学 生 容 易 产生 对 数学 的 抵触 和 厌倦 . 若 考试 得 
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不 到 好 成 绩 又 会 受到 老师 更 大 的 压力 ,久而久之 形成 对 数学 
学 习 的 失败 感 ， 并 试图 逃避 ， 将 考试 失利 原因 归于 别处 . 
3.2.$ ”哈尔滨 市 私立 中 学 学 生 数 学 学 习 成 就 动机 性 别 差 异 

在 数学 价值 认可 、 数 学 自我 效能 感 层面 上 ， 男 女 得 分 有 
显赫 差异 ， 男 生 对 数学 的 价值 认可 和 内 化 要 明显 高 于 女生 ， 
男生 的 数学 自我 效能 感 极 其 显著 地 高 于 女生 〈 如 表 7)， 

表 7 学 生 数 学 成 就 动机 的 性 别 差异 性 检验 

性 别 差异 的 上 检验 (M+SD) 


因素 


数学 价值 认可 

数学 自我 效能 感 
表现 目标 
学 习 目 标 
外 部 归 因 
内 部 好 因 


男生 (nm=165) 
2.861+0.671 
2.970+0.569 
2.4$240.727 
3.1$240.568 
2.746+0.574 
2.948+0.407 


女生 (mn=197) 
2.66940.714 
2.79640.540 
2.41940.613 
3.12740.555 
2.78$40.562 
2.88240.373 


注 ， *# 表 示 P<0.01 

表 7 反映 了 男生 和 女生 在 数学 学 习 上 是 具有 性 别 差异 
的 ， 主 要 是 由 男女 的 心理 差异 和 社会 环境 潜移默化 的 影响 、 
以 及 教育 的 决定 性 影响 造成 的 . 心理 和 生理 学 家 都 认为 : 男 
女 的 心理 结构 存在 差异 , 因而 他 们 的 认 知 结构 必然 具有 各 自 
的 特点 ， 比 如 女生 一 般 具 有 较 强 的 记忆 力 ， 善 于 形象 思维 ; 
而 男生 更 多 地 表现 在 重视 分 析 条 件 及 结论 ， 善 于 抽象 思 
维 , 同时 也 应 考虑 到 社会 环境 的 影响 , 想 一 想 我 们 从 小 到 大 
的 经 历 不 难 发 现 ， 男 孩 和 女孩 从 出 生 之 时 就 锌 区 别 对 符 
了 . 他 们 受到 各 种 社会 作用 力 的 影响 ， 以 保障 成 年 后 能 在 他 
(她 ) 所 担任 的 性 别 角色 中 合乎 身份 地 行事 . 在 许多 家 庭 或 
学 校 中 , 成 年 人 给 女孩 子 更 多 的 是 保护 和 限制 ,而 男孩 则 要 
求 有 更 多 的 独立 和 成 就 , 也 和 利 给 男孩 更 高 的 评价 , 这 种 性 
别 角色 的 传统 文化 阻碍 了 男性 和 女性 追求 更 完美 的 自我 . 孩 
子 们 为 了 使 自己 与 性 别 角 色 期 望 一 致 ， 常 常 改变 自己 的 态 
度 、 行 为 和 选择 . 这 其 实 是 传统 文化 对 两 性 价值 的 储 爱 的 影 
啊 结 果 . 而 在 现在 的 数学 课 演 教 学 中 ,忽视 了 两 性 差异 这 一 
先决 条 件 , 在 教学 中 强调 认 知 教育 ,忽视 情感 、 伦 理 、 审 美 、 
道德 教育 的 现象 依然 存在 ， 这 也 导致 了 男女 生 在 数学 能 力 、 
数学 成 承 动 机 上 的 差异 . 
4 续 论 及 建议 


通过 上 述 分 析 考 察 , 初步 得 到 了 哈尔滨 市 私立 中 学 高 中 
学 生 的 数学 学 习 成 就 动机 的 现状 ， 

(1) 从 高 一 到 高 三 ， 学 生 的 数学 价值 认可 、 数 学 自我 效 
能 感 、 表 现 目标 、 学 习 目 标 、 内 部 归 因 者 极其 显著 地 下 降 . 

《2) 同 普通 班 相 比 ， 优 秀 班 学 生 的 学 习 更 倾 问 于 学 习 目 
标 ， 并 且 更 加 注重 对 所 学 数学 内 容 的 理解 ， 

(3) 文理 科 的 学 生 差异 显著 : 除外 部 归 因 ， 理 科学 生 在 
数学 学 习 成 就 动机 诸 维度 (数学 价值 认可 、 数 学 自我 效能 感 、 
表现 目标 、 学 习 上 有 目标、 内 部 归 因 ) 的 得 分 均 极 其 显著 地 高 于 
文科 学 生 . 

《4) 班主 任 不 是 数学 老师 班级 的 学 生 在 数学 价值 的 认 
可 \ 内 部 归 因 这 两 个 因素 上 极其 显著 地 高 于 班主 任 为 数学 老 
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师 班级 的 学 生 ， 

(5) 男生 对 数学 价值 的 认可 和 内 化 要 明显 高 于 女生 , 男 
生 的 数学 自我 效能 感 极其 显著 地 高 于 女生 ， 

其 中 , 年 级 和 学 科 的 结果 主 效应 最 为 显著 , 所 调查 到 的 
现象 事实 , 与 我 国 当 前 教育 的 大 环境 、 数 学 学 科 的 特点 、 私 
立 学 校 的 特殊 性 学 生生 源 、 办 学 宗旨 、 评 价 基准 ) 等 有 着 
密 不 可 分 的 联系 . 

针对 以 上 情况 ， 为 提高 学 生 数学 学 习 的 成 就 动机 水 平 ， 
我 们 对 当前 私立 中 学 的 数学 教学 提出 如 下 建议 : 

(1) 落实 人 本 主义 的 教学 理念 

人 本 主义 心理 学 家 强调 学 习 中 的 情感 作用 ; 强调 建立 和 
谐 融洽 的 师 生 关系 ; 强调 学 生 的 积极 主动 精神 . 要 求教 师 的 
教学 应 遵循 3 条 原则 : 移 情 、 无 条 件 积极 关注 和 真诚 . 所 谓 
移 情 就 是 要 理解 和 欣赏 学 生 的 感情 ,也 就 是 要 善于 “将 心 比 
心 ”无条件 积极 关注 ， 就 是 尽 可 能 地 认可 学 生 ， 无 条 件 意 
味 着 教师 关心 学 生 是 出 自 内 心 的 , 不 以 学 生 的 回报 作为 交换 
条 件 . 真诚 就 是 表 里 一 致 ， 不 装模作样 . 我 国 的 数学 教育 在 
侨 家 传统 文化 影响 下 , 一 贯 强调 师 道 尊严 和 数学 存在 的 客观 
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性 、 逻 辑 上 的 严 紧 性 ， 人 本 主义 的 教学 理念 对 传统 的 教学 模 
式 风 格 进行 了 改进 . 

(2) 培养 积极 健康 的 数学 学 习 心 理 ， 

长 期 以 来 , 在 学 生 数 学 学 习 中 形成 了 因 难 学 而 惧怕 和 抵 
触 数学 的 心理 定 势 , 这 种 现象 是 不 利于 数学 交流 乃至 数学 学 
习 的 . 教师 在 教学 过 程 中 切 鼠 使 用 “ 题 海战 术 ” 这 样 枯 燥 乏 
味 的 教学 方式 ， 而 应 结合 运用 现代 化 的 教学 手段 , 使 课 痊 教 
学 丰富 而 生动 , 贴近 学 生生 活 , 变 学 生 的 且 惧 为 喜欢 . 同时 ， 
教师 应 注意 同学 之 间 不 合理 的 竞争 思想 对 数学 交流 的 阻碍 
作用 ， 适 时 加 以 引导 ， 避 免 成 为 习惯 ， 最 终 影响 数学 学 习 . 

《3) 拓宽 中 学 生 的 关联 性 知识 和 策略 性 知识 ， 

所 谓 关 联 性 知识 ,是 指 包含 数学 史 、 数 学 美 、 数 学 应 用 
等 游历 或 内 隐 于 教材 体系 , 与 数学 学 习 内 容 相 关联 的 有 熙 
于 学 生 对 数学 价值 理解 的 知识 “, 关联 性 知识 的 学 习 不 仅 有 
益 于 加 深 学 生 对 数学 价值 的 理解 , 更 有 益 于 培养 学 生 学 习 数 
学 的 兴趣 、 增强 学 习 数 学 的 内 部 动机 ， 更 深层 次 地 理解 数学 
的 本 质 : 数学 是 发 展 变化 的 ， 是 不 断 完 善 的 . 
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Abstract: This essay investigated and analyzed the math study achievement motivation of students who were in private hlgh 
school then come to a conclusion that: the students from grade one to grade three had an obvious decrease in the aspect of math 
value recognition, math self-efficacy, performance goal and internal attribution; comparing with the students in general class, those 
WwWho were ip excellent class were more inclined to study goal while they study，in addition，laying more stress on the 
comprehension of math content; there's a sharp difference between the students of arts and the students of science, the score of 
scjence Students in the dimensions of math study achievement motivation were mmuch higher than those of arts students; students 
from the class whose headmaster were not Iath teachers were Significantly higher in the aspect of math value recognition 由 an 
those who did; boys were prominent than girls in recognition and internalization on Imath value, in regard of math self-eftticacy， 
boys were exceedingly better than giris, After discussion draw the conclusion: based on the particularity of private school, the fact 
phenomenon after researching was that it's closely related and couldn't be separated from the current environment of educatiom， 
the characteristics of math discipline and the particularity of private school. 

Key words: value recognition: self-efficiency; achievement goal; attribution; acbhievement motivation 
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摘要 : 数学 教师 选择 教 法 与 学 生 对 于 数学 处 理 的 认 知 具有 根本 的 不 同 ， 当 前 教师 的 观念 影响 学 生 在 教学 中 的 主体 地 位 ， 
数学 教师 选择 教 法 所 依据 的 环境 要 求 与 学 生 选 择 教 法 有 着 明显 的 差异 . 


关键 词 : 数学 观 ， 示 意 法 ， 标 签 法 ， 图 示 法 ;公式 法 
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1 问题 与 研究 目的 


以 学 生 为 主体 进行 教学 似乎 是 共识 ,“ 新 课 标 ” 也 试图 
用 具体 的 示例 和 要 求 来 实现 这 一 理念 . 然而 研究 表明 ,长 期 
职业 训练 使 教师 形成 自己 的 .被 打上 时 代 烙 印 的 数学 (教学 ) 
观 ,， 数学 观 指引 教师 选择 教 法 , 将 科学 形态 的 数学 转化 为 反 
映 教 师 观 念 的 教育 形态 的 数学 由 ， 另 一 方面 ， 学 生 对 于 数学 
的 理解 不 受 哲学 的 影响 , 完全 从 心理 学 意义 上 看 待 数学 2-3 
因此 , 学 生 和 教师 关于 教学 方法 的 选择 存在 潜在 的 冲突 . 本 
研究 通过 剖析 、 整 理 一 个 经 典 知识 点 的 4 种 教学 法 处 理 ， 以 
揭示 这 个 冲突 . 
2 实验 设计 

本 研究 在 同一 个 知识 点 上 整理 、 构 造 4 种 教学 法 处 理 方 
式 ， 以 这 4 种 模式 为 基础 对 教师 做 一 个 问卷 调查 ,针对 学 生 
设计 心理 学 意义 上 的 样 例 实验 ,通过 这 两 个 研究 ,揭示 师 生 
选择 教 法 的 差异 . 
3 四 种 代表 不 同 观 念 的 数学 教学 方法 


公式 “(axr+p)(cx+d]=acx2+(ad+ac)xz+pd ”可 以 设 
计 成 如 下 4 种 教学 法 处 理 . 
31 示意 法 

计算 :， (3x+2)(2x+l) . 

解 : 根据 下 面 所 示 可 以 解决 此 题 . 


一 人 人、 
(3x 十 2)(2x 十 ]) 
~ 


这 是 我 国 现行 的 中 学 数学 教科 书 中 推荐 的 教学 法 , 这 种 
方法 优点 十 分 明显 ， 既 给 出 了 算 理 ， 又 给 出 了 操作 步骤 ,在 
教材 中 许多 地 方 都 有 相似 的 应 用 ， 如 用 十 字 相 乘法 因 式 分 
解 ,用 根 轴 法 求 不 等 式 的 解 区 间 等 , 此 用 这 种 直观 的 示意 图 ， 
深 受 教师 欢迎 . 

3.2 标签 法 
计算 : (3x+2)(2x+D1 . 
解 : 把 据 号 里 的 每 项 标 上 和 名称: 


外 项 内 项 内 项 外 项 
(3r+ 2)(2xr + 1) 
首 项 末 项 首 项 末 项 
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去 掉 插 号 ， 有 : 
首 项 外 项 ”内 项 末 项 

3xXx2X+3xX1l+2Xx2xX+2Xl 

所 以 ，(3x+2)(2x+D =6x?+7x+2. 

这 种 解法 户 的 特点 是 给 操作 对 象 打上 标记 ， 能 够 朗朗 上 
口 ， 本 题 可 以 总 结 成 口诀 :“ 前 前 加 后 后 ， 里 里 加 外 外 ” 十 
分 有 利于 熟 记 公式 ， 是 教学 中 经 常 使 用 的 方法 ; 如 ， 在 求解 
二 次 不 等 式 的 教学 中 ， 当 不 等 式 大 于 零 时 ， 有 口诀 “大 于 大 
的 ， 小 于 小 的 ” 来 记忆 不 等 式 的 解 集 ， 又 如 , 在 复数 乘法 公 
式 (e+pi)c+d=(ac-bd)+(pc+ad)i 的 教学 中 ， 人 教 版 教 
学 参考 书 中 就 总 结 出 “前 前 减 后 后 ， 里 里 加 外 外 ”的 口诀 ， 
帮助 学 生 记 忆 复 数 乘 法 展开 公式 , 这 些 标签 都 是 教师 在 双 基 
训练 中 的 经 验 结晶 . 
3.3 示 法 

计算 : (3x+2)(2x+l) . 

解 : 用 图 形 表 示 字 母 . 


有 6 个 正方 形 ，7 个 长 方形 ，2 个 小 正方 形 ， 所 以 有 : 
(3x+2)(2x+1D =6xz+7x+2 ， 此 法 为 我 国 义 务 制 教育 数学 
课程 标准 所 提倡 ， 华 东 师 大 和 北京 师 大 实验 教材 中 大 量 使 
用 , 美国 学 者 Mary Key Stein 将 按照 这 种 方法 处 理 符 号 运算 
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的 教学 活动 称 为 高 认 知 的 教学 活动 记 . 图 示 法 的 原型 “出 入 
相 补 原理 "在 我 国 古代 数学 中 的 地 位 非常 重要 , 刘 徽 在 注 《 九 
章 算术 。 邹 股 》 中 对 此 有 深刻 的 论述 ， 而 匀 股 定理 的 最 易 理 
解 的 证 明 是 用 “出 入 相 补 原理 ” 证明. 
3.4 公式 法 
已 知 公 式 (ax+D)(cx+d)= acxz+(ad+pc)z+pd . 
计算 :， (3x+2)(2x+1) ， 
解 ， 根据 公 式 有 a=3，p=2，c=2，d=1， 
(3x+2)(2x+HD =3x2x +(3xl+2x2)x+2x1l 
=6x 二 7x+2 . 


这 种 教学 法 处 理 是 我 们 编 拟 的 ,该 法 与 “在 数学 教学 中 


强化 抽象 的 符号 运算 ， 和 演绎 推理 训练 ” “这 一 教学 观 相 吻 


合 ， 非 常 有 趣 的 是 ， 读 者 将 会 看 到 这 一 方法 颇 受 教师 青睐 ， 
4 教师 选择 的 教 法 


调查 对 象 为 华南 师范 大 学 数学 科学 学 院 02 级 函授 班 学 
员 . 接受 调查 的 共有 24 人 ， 其 中 有 9 位 学 员 是 小 学 教员 ， 
和 15 名 初中 教师 .初中 教师 教龄 最 短 的 有 3 年 ， 最 长 的 有 
12 年 ， 最 少 教 过 这 部 分 材料 1 次 ， 最 多 教 过 6 次 ， 分 析 所 
引用 的 数据 主要 来 自 1$ 位 初中 教师 . 

为 了 获得 真实 调查 结果 , 在 调查 前 , 我 们 在 黑板 上 详细 
地 、 不 带 偏好 地 讲解 了 这 4 种 解法 . 讲解 中 尽 可 能 公平 地 描 
述 这 4 种 教学 方法 , 不 评价 其 优 劣 以 及 其 教育 学 意义 上 的 差 
异 . 调查 开始 时 我 们 强调 接受 调查 的 教师 注意 本 研究 的 假 
设 : 这 是 多 项 式 乘 积 的 新 授课 ， 学 生 初 次 接触 这 项 知识 . 
4.1 图 示 法 被 忽略 

在 对 “这 4 种 方法 中 哪 一 种 方法 你 没有 见 过 ? ”问题 的 
调查 中 ,15 位 教师 中 有 9 人 没有 见 过 图 示 解 法 , 4 人 没有 见 
过 标签 解法 , 回答 “在 教学 中 你 最 常用 的 是 哪 种 方法 ? ”时 ， 
所 有 人 的 最 常用 方法 都 是 示意 解法 ， 

回答 “在 4 种 方法 中 选择 两 种 方法 在 课 常 上 讲授 
(3x+2)(2x+]l) 的 展开 式 ” 时 ， 有 10 位 选择 示意 解法 和 图 示 
解法 ，5 位 选择 示意 解法 和 标签 解法 ， 有 3 位 选择 示意 解法 

请 教师 按照 自己 对 4 种 方法 的 喜欢 程度 从 高 到 低 排 
序 . 结果 有 10 位 教师 将 示意 法 排 在 第 一 ，3 位 教师 将 图 示 
法 排 在 第 一 ，2 位 教师 将 公式 法 排 在 第 一 ;7 位 教师 把 图 示 
法 排 在 最 后 ，4 位 教师 把 标签 法 排 在 最 后 ，3 位 教师 把 公式 
法 排 在 最 后 ， 一 位 教师 把 示意 法 排 在 最 后 ;另外 ,在 没有 教 
过 初中 的 9 位 小 学 教师 中 , 也 有 5$ 位 教师 把 图 示 法 排 在 最 后 . 

土 述 受 调 查 教 师 的 回答 告诉 我 们 图 示 法 没有 被 教师 接 
受 ,一 个 可 能 的 原因 是 过 去 的 教材 不 提倡 图 示 法 ,我 们 感 兴 
趣 的 是 ， 除 了 教材 的 推荐 以 及 长 期 在 教学 中 形成 的 习惯 以 
外 ， 还 有 没有 其 它 的 因素 ? 
4.2 ”公式 法 受到 重视 

上 面 的 调查 基于 教师 的 立场 ， 以 下 加 入 了 学 生 因素 ， 

“在 学 生 数学 基础 较 差 的 班级 里 讲授 这 个 内 容 ” 时 ， 有 
10 位 教师 选择 示意 解法 ， 两 位 教师 选择 标签 法 ， 两 位 教师 
选择 图 形 法 ， 一 位 教师 选择 公式 法 .“ 在 学 生 基 础 较 好 的 班 
里 讲授 这 个 内 容 时 ”% 有 7 位 选择 公式 法 ，6 位 选择 示意 法 ， 
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3 位 选择 图 示 法 ，!1 位 选择 标签 法 . 

调查 发 现 ,教师 对 教 法 的 选择 还 是 有 较 帝 刻 考虑 的 ， 差 
生 用 示意 法 确实 是 有 利于 掌握 展开 式 的 算法 , 容易 形成 运算 
技能 ; 基础 好 的 学 生 容易 记 住 公式 ,更 容易 理解 抽象 的 符号 
运算 ， 所 以 教师 选用 公式 法 训练 学 生 符号 运算 能 力 . 
4.3 教师 的 数学 观 中 缺乏 对 “数学 神奇 ”的 认识 

从 以 上 的 调查 问卷 中 我 们 看 到 , 示意 法 和 公式 法 是 教师 
日 常 教学 常用 的 方法 , 依据 学 生 的 基础 水 平 依次 由 低 至 高 从 
示意 法 到 公式 法 进行 选择 , 对 于 这 两 种 选择 稍 加 分 析 不 难 理 
解 为 何 教师 这 样 选 择 教 法 . 

示意 法 根据 乘法 分 配 律 获得 展开 式 ， 其 实质 是 注重 算 
理 、 符 合 数学 运算 逻辑 ， 较 之 图 示 法 更 具 代 数 运 算 特 征 ， 

公式 法 首先 要 求学 生 承 认 公 式 (ax+j)(cr+d)= 
acx +(ad+pc)x+pd ， 其 次 , 用 待定 系数 法 求 具 体 算 式 (如 
(3x+2)(2x+1D )， 似 乎 有 “公理 化 ” 思想 ， 并 且 是 一 个 抽象 
的 符号 运算 过 程 , 而 待定 系数 法 又 是 中 学 代数 中 强调 的 一 种 
重要 方法 ， 与 解 方程 有 联系 ， 有 着 “更 浓 的 数学 味道 ” 

图 示 法 用 面积 来 表示 代数 式 ， 给 出 代数 运算 的 一 个 背 
景 ， 并 把 几何 的 面积 运算 与 代数 运算 联系 起 来 轨 ， 更 重要 的 
是 ， 图 示 法 揭示 了 数学 的 神奇 性 : 为 什么 每 一 个 这 样 的 展开 
式 , 都 可 以 用 那些 小 矩形 拼 成 一 个 大 和 拖 形 呢 ? 为 什么 代数 式 
的 运算 能 够 用 面积 来 表示 呢 ? 数学 的 神奇 性 被 认为 是 激励 
人 们 探索 数学 的 重要 力量 ”“. 但 是 ， 这 里 的 代数 与 几何 之 间 
的 神秘 联系 不 能 立刻 转化 为 运算 能 力 , 因此 教师 认为 没有 必 
要 用 这 种 方法 . 

以 下 我 们 进一步 研究 学 生 对 这 4 种 方法 的 反映 ， 
S 学 生 对 四 种 教 法 的 反 喘 


本 研究 采用 认 知 心理 学 关于 样 例 研 究 的 手法 已 ， 选 用 4 
种 解法 做 为 样 例 , 每 种 解法 配 以 相同 的 4 道 测试 题 ,根据 学 
生 做 测试 题 的 成 绩 判断 学 生 认 知 这 4 种 解法 的 程度 和 水 
平 . 即 探究 这 4 种 解法 中 , 哪 一 种 更 为 有 利于 学 生 在 短 时 间 
内 习 得 (ax+D)(cx+ 中 的 展开 方法 . 

S$.1 实验 程序 

实验 对 象 是 小 学 六 年 级 进入 第 一 个 学 期 的 学 生 . 被 试 者 
知道 一 些 面积 知识 ,会 求 正 方形 和 长 方形 的 面积 , 样 例 和 测 
试题 没有 出 现 负 号 . 被 试 分 别 来 源 于 广东 佛山 市 禅 城区 的 佛 
山 第 二 十 八 小 《30 人 )、 惠 景 小 学 〈22 人 )、 石 湾 一 小 〈17 
大 ) 和 佛 出 第 六 小 学 (27 人 )， 成 绩 在 每 个 学 校 六 年 级 属于 
中 上 等 ， 被 试 首先 通过 一 个 测试 ， 符 合 要 求 方 可 参加 实验 ， 
每 所 小 学 参加 一 种 解法 的 测试 . 

测试 内 容 由 一 个 样 例 和 4 道 测试 题 构成 , 每 所 学 校 使 用 
相同 样 例 和 测试 题 , 不 同 的 是 样 例 的 解法 不 一 样 . 本 实验 测 
试 学 生 对 4 种 (ax+j)(cr+d) 展开 方法 的 掌握 程度 ;每 个 被 
试 发 有 一 份 测试 资料 ， 共 两 页 ， 第 一 页 是 样 例 ， 第 二 页 是 4 
道 测试 题 . 选择 一 位 小 学 教师 解释 样 例 材料 ,我 们 首先 为 这 
位 教师 进行 了 实验 明 的 和 教学 方法 的 培训 ， 测 试 时 间 为 18 
分 钟 , 先 用 3 分 钟 给 学 生 讲 一 个 数学 小 故事 ,， 意 在 让 学 生 集 
中 注意 力 ， 再 用 $ 分 钟 讲 授 解 法 ， 最 后 ， 让 学 生 用 10 分 钟 
做 4 道 测 试题 ， 完 成 测试 的 学 生 都 可 以 得 到 小 奖品 . 


测试 结果 表明 , 图 像 解 法 与 示意 解法 基本 上 具有 相同 的 
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S.2 ”实验 结果 分 析 


5.2.1 测试 结果 
测试 结果 如 表 !1 所 示 ， 
表 1 第 一 次 试验 各 方法 各 题目 的 正确 率 总 结 
示意 解法 标签 解法 图 示 解 法 公式 解法 
题目 1 60.00 40.91 88.24 22.22 
题目 2 60.00 36.36 47.06 11.11 
题目 3 60.00 22.73 76.47 14.81 
题目 4 73.33 31.82 70.59 3.70 
最 人 值 63.49” 32.76" 71.68* 12.07: 


正确 率 ,并且 远 远 高 于 标签 解法 和 公式 解法 . 对 试验 对 象 测 
试题 的 正确 率 进 行 了 统计 , 对 正确 率 进行 了 反正 弦 转 换 后 进 
行 方差 分 析 , 分 析 的 模型 中 包括 题 且 和 解法 效应 ， 结 果 显 示 
如 表 1， 试 题 没 有 显著 效应 而 解 题 方 法 对 学 生 的 正确 率 影 响 
显著 ， 进 行 Duncan 多 重 比较 结果 显示 接受 图 示 解 法 和 示意 
解法 讲解 的 学 生 解 题 的 正确 率 最 高 ， 显 著 高 于 另外 两 种 解 
法 ， 而 图 示 解 法 和 示意 解法 之 间 差 异 不 显著 ， 
.2.2 ”实验 结果 讨论 

图 示 法 更 易于 学 生 接 受 并 记忆 这 项 新 知识 , 只 有 示意 法 
的 效果 接近 图 示 法 , 至 于 标签 法 和 公式 法 显然 与 学 生 的 认 知 
规律 不 相符 合 ， 文 [4] 将 图 示 法 看 成 高 认 知 的 教学 活动 ， 示 
意 法 (或 标签 法 ) 是 低 认 知 教学 活动 ,它们 主要 的 区 别 是 图 
示 法 给 学 生 一 个 图 像 〈 面 积 ) 与 符号 运算 之 间 的 联系 ， 示 意 
法 〈 标 签 法 ) 却 给 出 了 一 个 机 械 的 算法 ,教师 们 普遍 认同 示 
意 法 , 但 是 , 高 水 平 的 图 示 法 同样 有 利于 学 生理 解数 学 知识 ， 
这 种 观点 在 本 研究 的 结果 中 得 到 证 实 . 


6 贡 查 实验 的 绪论 与 局 示 
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本 文 符号 运算 的 4 种 处 理 方法 代表 当前 数学 教育 中 4 
种 观念 ,虽然 公式 法 由 我 们 设计 ,但 教师 们 认为 此 法 更 有 利 
于 训练 优秀 学 生 的 运算 能 力 , 体现 了 数学 的 要 求 ; 图 示 法 之 
所 以 不 被 重视 , 教师 认为 它 对 于 形成 学 生 迅速 的 运算 能 力 似 
乎 没有 直接 帮助 ; 然而 学 生 的 选择 则 与 教师 有 较 大 的 区 别 ， 
样 例 研究 揭示 图 示 法 与 示意 法 同样 有 利于 学 生 习 得 内 容 . 

本 研究 结论 是 : 首先 ,教师 的 教 法 主要 来 源 于 课本 ， 课 
本 的 教学 要 求 左 右 教 师 选 择 教 法 ,教材 中 的 例题 、 练 习 和 作 
业 等 都 会 强化 教 法 的 选择 . 其 次 ， 整 个 社会 的 教育 氛围 都 扔 
使 教师 不 得 不 选择 一 种 急功近利 的 教学 法 , 以 便 能 够 让 学 生 
较 快 地 掌握 教学 内 容 , 这 种 教学 法 常常 与 学 生 对 内 容 的 理解 
无 关 ， 而 与 模仿 有 关 ;， 再 者 ， 教 师 更 偏向 于 选择 有 利于 抽象 
的 符号 运算 或 逻辑 推理 的 教 法 , 较 少 考虑 让 学 生 直 观感 受 知 
识 , 最 后 , 在 当前 的 教学 要 求 下 , 教师 形成 关于 数学 的 观念 ， 
这 种 观念 或 多 或 少 地 将 数学 看 成 形式 的 内 容 , 希望 学 生 们 较 
快 地 掌握 形式 化 的 符号 运算 ， 发 明 一 些 方法 记忆 知识 ,对 于 
一 些 直观 的 、 有 联系 的 教学 法 处 理 ， 如 本 研究 中 的 图 示 法 ， 
教师 认为 它 不 能 立竿见影 地 培养 学 生 的 快速 运算 能 力 , 因而 
拒绝 使 用 ， 

由 本 研究 得 到 局 示 : 基于 考试 文化 形成 的 数学 〈 教 学 ) 
观 与 学 生 的 认 知 特点 存在 较 大 的 差异 ， 教 师 主导 谋 符 教学 ， 
不 改变 教师 的 数学 观 就 不 可 能 从 根本 上 保证 学 生 在 课 共 中 
的 主体 地 位 ,致使 构造 以 学 生 为 本 的 、 民 主 的 课堂 文化 成 了 
一 句 空 话 . 

教材 编写 应 将 高 水 平 的 认 知 活动 作为 教学 任务 , 充分 考 
虑 学 生 的 认 知 水 平 ， 不 要 把 后 续 任 务 作 为 新 授课 ; 癌 时 ， 教 
师 的 能 动作 用 非常 明显 , 一 旦 形成 了 老师 自己 的 数学 观 ， 教 
师 将 会 创造 性 的 把 自己 对 于 数学 的 理解 实施 到 教学 工作 中 . 
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了 xperimental Study on Effect of Different Mathematical Teaching Methodologies on Students' Performance 
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Abstract: The teaching philosophy of a teacher would be influenced by the oplnions he had for education and his _ scientific 
discipline, as well as the social environment. How above mentioned factors were affecting our mathematic teachers，what were 
their views for education and mathematics directing their teaching Practices，and how Important ouUr students，who were the 
principal part of the teaching，were for the teacher's choices of teaching methodology, however were not availabie in the literature， 
especially targeting 人 Chinese _ education practice， Current Study deslgned four teaching methodologies based on Chinese 
mathematics teaching Situation, It represents four teaching philosophies in mathematlics, Investigations Using questionnaires filled 
by teachers and sample study method accomplished by students learning mathematics were employed to detect the factors 
affecting teacher s teaching philosophy and evaluate their effects， 

Key words: mathematical philosophy; exampling method; labeling method; diagram method; equation method 
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中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 与 学 习 成 绩 相 关 性 研 完 
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摘要 : 数学 学 习 选 择 能 力 是 一 种 数学 学 习 能 力 . 中 学 生 的 数学 学 习 选 择 能 力 是 影响 学 习 成 绩 的 重要 因素 ， 二 者 有 着 比较 
高 的 正 相关 ， 并 且 相关 性 显著 , 增强 中 学 生 数 学 学 习 选择 能 力 的 策略 有 : 唤醒 学 生 的 选择 意识 ， 尊 重 学 生 的 选择 权利 ， 积 极 


改变 教师 的 角色 ， 加 强 对 中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 的 培养 . 
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1 引 三 
1.1 问题 提出 的 背 最 


人 的 一 生 是 在 不 断 的 选择 中 完成 的 . 因此 , 教育 应 该 重 
视 选 择 的 作用 . 从 某 种 程度 上 讲 , 教育 的 使 合 就 是 让 学 生 学 


”会 选择 .而 学 生 作 为 教育 活动 的 主体 ,学 生 的 选择 就 更 应 


该 受到 重视 . 学 生 的 学 习 过 程 ， 其 实 是 一 连 串 的 选择 活动 ， 
从 学 习 上 有 目标、 学 习 方 式 到 学 习 手 段 ， 无 一 不 是 选择 的 结果 ; 
从 “学 什么 ”到 “怎么 学 ”也 无 一 不 是 选择 的 过 程 汪 .事实 
上 ,在 学 习 过 程 中 , 学 生 总 是 选择 那些 最 合意 的 即 自 以 为 最 
有 意义 的 内 容 作 为 学 习 客 体 , 总 是 选择 那些 自 以 为 最 有 价值 
的 学 习 客 体 的 某 一 方面 作为 自己 的 主攻 方向 轨 .， 然 而， 长 期 
以 来 ， 学 生 的 选择 往往 由 教师 、 家 长 “包办 ”. 学 生 学 习 选 
择 能 力 的 培养 却 长 期 没有 得 到 重视 ， 

新 一 轮 课程 改 革 的 重要 目标 之 一 ， 就 是 要 构建 体现 多 样 
化 、 选 择 性 的 课程 结构 . 数学 课程 应 具有 多 样 性 与 选择 性 ， 使 
不 同 的 学 生 在 数学 上 得 到 不 同 的 发 展 二 ， 而 高 中 阶段 选修 课 的 
设置 和 增强 ， 对 学 生 的 选择 能 力 提出 了 更 高 的 要 求 .高 中 数学 
课程 应 为 学 生 提 供 选 择 和 发 展 空间 ， 为 学 生 提 供 多 层次 、 多 种 
类 的 选择 .学生 可 以 在 教师 的 指导 下 进行 自主 选择 品 . 
1.2 中学生 数 学 学 习 选 择 能 力 的 界定 

我 们 认为 : 中 学 生 的 数学 学 习 选 择 能 力 是 指 中 学 生 在 数 
学 学 习 活 动 过 程 中 形成 和 发 展 起 来 的 ,能 够 对 学 习 对 象 ( 客 
体 ) 进行 辨别 、 筛 选 的 ， 有 助 于 数学 学 习 的 一 种 个 性 心理 特 
征 击 . 数学 能 力 根据 数学 活动 的 不 同情 形 分 为 数学 学 习 能 力 
与 数学 研究 能 力 . 数学 学 习 能 力 是 在 数学 学 习 活 动 中 , 理解 
数学 知识 内 容 ， 顺 利 地 掌握 必要 的 技能 、 技 巧 的 能 力 ， 它 是 
在 数学 学 习 活 动 中 形成 和 发 展 起 来 的 , 是 用 以 保证 顺利 地 完 
成 数学 学 习 所 必须 具备 的 心理 条 件 ”…. 可 见 ， 数 学 学 习 选 择 
能 力 是 一 种 数学 学 习 能 力 . “数学 学 科 自 我 监控 能 力 ” 主 要 
可 分 为 3 个 方面 : 一 是 学 生 对 自己 数学 学 习 活 动 的 计划 ;， 二 
是 在 数学 学 习 活 动 中 进行 有 意识 的 检验 和 反馈 ; 三 是 对 自己 
的 数学 学 习 活 动 进行 有 意识 的 调节 、 矫 正和 管理 . 可 见 ,， 学 
生 在 对 学 习 活 动 的 自我 监控 过 程 中 , 要 善于 选择 适合 自己 的 


学 习 内 容 、 学 习 材 料 、 学 习 方 法 、 学 习 策 略 “. 因此 ， 数 学 
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学 科 自我 监控 能 力 包含 选择 的 因素 . 中 学 生 学 习 选 择 能 力 可 
以 增强 学 生 学 习 活 动 的 自沉 性 ,提高 学 习 活动 的 正确 率 , 保 
证 学 习 质 量 . 数学 学 习 选 择 能 力 不 但 影响 中 学 生 的 学 习 , 对 
数学 家 也 同样 有 着 很 深 的 影响 . 许多 著名 的 数学 家 、 数 学 教 
育 家 都 对 “选择 ” 作 过 详细 的 论述 . 这 也 体现 了 他 们 对 培养 
学 习 选 择 能 力 的 关注 和 重视 ”. 

基于 此 ,我 们 按照 学 生 学 习 对 象 的 不 同 , 将 中 学 生 数 学 
学 习 选 择 能 力 分 为 5 个 方面 : 解 题 中 的 目 我 监控 ,对 学 习 方 
法 的 选择 ， 对 学 习 内 容 的 选择 ， 对 学 习 辅 导 资 料 的 选择 ， 以 
及 对 读 程 资源 的 选择 . 
1.3 ”研究 的 具体 问题 

在 研究 了 与 中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 相 关 文献 的 基础 
上 ,我们 明确 了 培养 中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 的 急 据 性 与 必 
要 性 . 因此 ， 准 确 地 了 解 “ 中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 ” 的 现 
状 ， 分 析 “ 中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 ” 与 学 习 成 绩 的 相关 性 
是 非常 必要 的 . 


2 研究 方法 


2.1 被 试 的 选取 

被 试 为 锦州 市 两 所 重点 高 中 高 二 的 学 生 , 共 460 人 , 回 
收 有 效 问卷 424 份 ，。 有效 回收 率 为 92%%. 
2.2 ”研究 方法 和 工具 

(1) 本 研究 的 研究 方法 主要 采用 问卷 调查 法 . 为 了 确保 
问卷 的 真实 性 、 可 靠 性 ， 问 卷 全 部 采用 不 记名 的 方式 ,该 问 
卷 有 12 个 问题 . 基本 包含 了 中 学 生 学 习 活 动 中 与 该 研究 相 
关 的 、 有 价值 的 问题 . 我 们 要 求学 生 自 己 填写 在 做 问卷 时 刚 
结束 的 数学 期 末 考 试 的 成 绩 . 而 且 , 所 有 被 试用 的 是 同一 套 
考试 题 . 问卷 中 选择 题 的 选项 ， 从 选项 A 到 选项 E 依次 赋 
值 为 $S，4，3，2，1. 

(2)》 本 研究 的 数据 采用 统计 分 析 软 件 SPSS13.0 进行 统 
计 处 理 . 
3 研究 结果 与 分 析 
3.1 中学生 数学 学 习 选 择 能 力 与 学 习 成 绩 的 相关 性 研究 

(1)》 问卷 的 上 + 检验、 因素 分 析 和 信和 度 分 析 . 
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为 了 验证 工具 在 统计 上 的 有 效 性 , 先 对 数据 进行 独立 样 
本 上 检验 ， 因 素 分 析 和 信 度 分 析 . 

第 一 ,上 检验 , 以 frtest 检验 高 低 二 组 在 题 项 上 的 差异 . 数 
据 表 明 ，al 到 aliz 的 ! 值 均 达 显 著 ， 表 明 问 卷 的 12 个 问题 均 

鉴别 出 不 同 受 试 者 的 反应 程度 . 

第 二 ， 因 素 分 析 . 为 检验 量 表 的 结构 有 效 度 ， 对 问卷 进 
行 因素 分 析 . 得 出 该 问卷 的 KMO 值 为 0.816， 表 示 适 合 进 
行 因素 分 析 ， 依据 因素 分 析 的 结果 ， 将 问卷 的 12 个 问题 分 
为 2 组 : 第 1 组 : 3，1，6，11，10，4; 第 2 组 : 9，8，7， 
[22 5. 

第 三 ， 信 度 分 析 . 采用 “Cronbach w ”系数 测 得 第 1 
组 问题 和 第 2 组 问题 的 信和 度 . 结果 如 下 : 第 1 组 问题 的 
“Cronbach w ”系数 为 0.778, 第 2 组 问题 的 “Cronbach C ” 
系数 为 0.731. 学 者 DeVellis (1991) ，Nunnally (1978) 等 
认为 ， 一 份 好 的 量 表 或 问卷 ， 信 度 系数 最 好 在 0.80 以 上 ， 
0.70 至 0.80 之 间 还 算是 可 以 接受 的 范围 ;分 量 表 最 好 在 0.70 
以 上 ，0.60 至 0.70 之 间 可 以 接受 中 . 因此 ， 本 研究 的 问卷 是 
可 以 接受 的 . 

(2) 相关 性 研究 . 

为 了 考察 中 学 生 的 数学 学 习 选 择 能 力 与 学 习 成 绩 的 关 
系 ， 我 们 进行 了 相关 性 研究 . 结果 如 表 1 所 示 . 

表 1 中 学 生 数学 学 习 选 择 能 力 与 学 习 成 绩 的 相关 性 


让 学 生 救 学 学 
习 选 择 能 力 等 习 成 绩 


中 学 生 数 | 皮尔 东 相 关系 数 


人 数 424 424 


学 习 皮尔 逊 相 关系 数 0.603?” | 
成 绩 双响 检验 0.000 
人 数 424 424 
注 ，” 表 示 P<0.01 


相关 系数 在 0.4~0.6 之 间 为 中 等 相关 ， 此 时 的 研究 既 有 
理论 意义 又 有 实际 意义 所 .研究 表明 ， 中 学 生 的 数学 学 习 选 
择 能 力 与 学 习 成 绩 相关 系数 达到 了 0.603， 且 相关 性 显著 . 
3.2 ”中学生 数学 学 习 选 择 能 力 的 现状 

(1) 中 学 生 解 题 中 的 自我 监控 ， 

第 1 题 和 第 2 题 考查 学 生 在 解 题 中 是 否 有 计划 , 能 否 选 
择 出 解决 问题 的 策略 . 它们 的 平均 分 都 不 高 ， 分 别 为 2.68 
和 3.46. 表明 学 生 对 数学 问题 的 人 性质、 特点 和 难度 以 及 解 题 
的 基本 策略 难以 做 出 正确 的 判断 和 选择 .第 3 题 和 第 4 题 考 
查 学 生 解 决 问题 后 能 否 反 思 解 题 过 程 的 成 败 得 失 及 其 原 
因 . 结果 显示 : 解 题 后 反思 的 习惯 仍 没 有 引起 学 生 足 够 的 重 
视 ， 大 部 分 学 生 反 思 的 意识 比较 差 . 

《2) 中 学 生 对 学 习 方 法 的 选择 ， 

问题 7 涉及 学 生 是 否 有 适合 自己 的 学 习 方法 . 数据 表 
明 ; 只 有 40% 左 右 的 学 生 选 择 了 A 项 和 了 B 项 ， 他 们 在 学 习 
中 经 党 或 总 是 有 适合 自己 的 学 习 方 法 .而 其 他 60% 的 学 生 却 
个 能 做 到 这 一 点 . 这 个 问题 应 该 引起 我 们 的 重视 : 在 教学 中 
不 但 要 重视 知识 的 传授 ， 更 要 指导 学 生 学 会 学 习 ， 问题 8 
涉及 学 生 学 习 遇 到 困难 时 ,自己 能 否 有 效 地 解决 . 从 统计 结 
果 看 ,情况 比较 令 人 满意 ， 平 均 分 达到 了 4.08. 学 生 对 问题 


11 和 12 的 回答 基本 让 人 满意 ,平均 分 分 别 为 3.46 和 3.84. 学 
生 在 学 习 中 学 会 选择 ,就 要 注意 自己 的 优势 和 沙 弱 环节 , 为 
自己 的 数学 学 习 准 确 、 客 观 地 定位 . 有 了 这 样 的 选择 ， 学 生 
就 可 以 合理 地 分 配 上 自己 的 精力 、 时 间 ， 提 高 学 习 效 率 . 

(3) 学 生 对 学 习 内 容 的 选择 . 

在 第 6 题 中 ， 有 将 近 $0% 的 学 生 选 择 A 项 和 Ba 项 ， 表 
明 这 部 分 学 生 能 够 经 向 或 总 是 选 出 自己 感 兴趣 的 内 容 , 这 有 
助 于 学 生 了 解 和 目 己 在 数学 方面 的 兴趣 爱好 , 对 在 高 中 阶段 选 
择 适 合 自己 的 选修 课 是 十 分 有 益 的 . 在 第 10 题 中 ， 学 生 的 
平均 分 达到 了 3.65， 有 60% 左 右 的 学 生 选 择 A 项 和 B 项 ， 
表明 他 们 在 学 习 中 具备 较 强 的 识别 能 力 , 经 常 或 总 是 找到 学 
习 的 重点 . 

(4) 中 学 生 对 学 习 辅导 资料 的 选择 ， 

问题 9 涉及 学 生 能 否 独 立地 选 出 适合 自己 的 学 习 辅 导 
资料 ， 平 均 分 达到 了 4.02. 这 表明 大 部 分 学 生 在 这 方面 的 独 
立意 识 很 强 ， 对 问题 所 描述 的 行为 活动 能 够 进行 自我 支配 ， 

(《$) 中 学 生 对 课程 资源 的 选择 . 

与 数学 有 关 的 课外 知识 是 数学 课程 资源 的 重要 组 成 部 
分 . 问题 $ 涉 及 学 生 对 课程 资源 的 选择 问题 . 从 统计 的 数字 
看 ， 有 56 多 的 学 生 选 择 A 项 和 了 B 项 ， 说 明 他 们 经 常 或 总 是 
主动 地 利用 课本 以 外 的 资源 来 完成 学 习 任 务 ， 但 是 有 269% 
的 学 生 忽 视 了 该 问题 ， 选 择 了 D 项 和 E 项 . 


4 结 论 


通过 对 锦州 地 区 高 二 年 级 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 的 研 
究 ， 我 们 得 出 如 下 结论 : 第 一 ， 中 学 生 的 数学 学 习 选 择 能 力 
是 影响 学 习 成 绩 的 重要 因素 : 二 者 有 着 比较 高 的 正 相 关 , 并 
且 相 关 性 显著 , 第 二 ， 中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 的 现状 从 总 
体 上 来 说 需要 进一步 改善 . 学 生 对 学 习 辅 导 资 料 和 课程 资源 
的 方面 的 选择 能 力 疝 可 ; 中 学 生 解 题 中 的 自我 监控 ,对 学 习 
内 容 、 学 习 方 法 的 方面 选择 能 力 情 况 不 容 乐 观 , 情况 具体 表 
现 为 : 〈1)》 大 部 分 的 学 生还 没有 养 成 良好 的 解 题 自我 监控 
的 习惯 ， 不 能 选择 合适 的 解 题 策略 . 解 题 中 缺乏 估计 、 预 测 
和 调节 , 解 题 后 缺乏 反思 ; (2) 有 20% 左 右 的 学 生 很 少 能 找 
到 自己 感 兴 趣 的 学 习 内 容 ; (3) 大 部 分 学 生 不 能 选择 出 适合 
自己 的 数学 学 习 方法 . 
S 思考 与 建议 
S.1 了 唤醒 学 生 的 选择 意识 ”尊重 学 生 的 选择 权利 

学 生 自 身 是 具有 选择 能 力 的 ， 而 作为 学 习 活 动 的 主体 ， 
每 个 学 生 都 拥有 选择 自己 学 习 方式 、 学 习 方 法 的 权利 己 . 教 
师 要 充分 尊重 学 生 并 信任 学 生 能 做 出 合理 明智 的 选择 , 把 选 
择 权 交还 给 学 生 , 在 学 习 内 容 、 学 习 方 法 上 给 学 生 更 大 的 自 
由 选择 空间 , 为 学 生 提 供 实 践 选择 的 机 会 . 学 生 也 更 有 机 会 
了 解 自 己 的 优势 和 特点 ， 找 到 自己 的 优势 领域 和 学 习 方 法 ， 
找到 适合 自己 发 展 的 空间 . 
S$.2 ”教师 角色 的 积极 改变 

赋予 学 生 更 多 选择 的 权利 并 不 意味 着 学 生 可 以 言 目 的 、 
随心 所 和 欲 地 选择 和 教师 作用 的 完全 丧失 . 这 就 要 求 , 在 学 生 
进行 选择 的 同时 ， 教 师 要 对 学 生 进 行 适 当地 指导 . 第 一 ， 为 
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学 生 设 计 和 提供 多 元 化 的 .丰富 的 \ 有 意义 的 学 习 选 择 资源 ; 
培养 中 学 生 的 数学 学 习 选 择 能 力 . 第 二 ， 对 学 生 的 选择 给 予 
引导 ， 提 出 供 学 生 参 考 的 建议 . 第 三 ,教师 应 该 掌握 学 生 的 
教育 背景 ,教育 背景 可 以 通过 学 生 以 往 的 学 业 成 绩 、 成 长 记 
录 等 来 反映 . 它们 能 够 潜在 地 预测 学 生 在 某 一 领域 方面 的 能 
力 水 平 、 发 展 潜力 
$.3 ”应 加 强 对 中 学 生 数 学 学 习 选 择 能 力 的 培养 

(1) 在 教师 的 教学 中 , 教师 要 注重 培养 学 生 的 数学 学 习 
选择 能 力 . 第 一 ,教师 要 设计 出 适当 的 教学 情景 ， 努 力 反 映 
数学 的 创造 过 程 . 让 学 生 在 这 样 的 情景 中 像 数 学 家 那样 去 研 
究 问题 ， 去 猜想 、 发 现 真 理 ， 亲 身 经 历 选 择 的 过 程 ， 第 二 ， 
在 设置 教学 情景 时 , 教师 应 注意 问题 情景 的 变化 性 .开放 性 ， 
使 学 生 能 够 得 到 选择 、 决 策 、 排 除 困 难 等 的 训练 . 
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(2) 在 学 习 上 ， 辟 励 学 生 普 于 根据 自己 的 兴趣 、 特 长 ， 
有 目的 、 有 重点 地 学 习 . 

要 培养 学 生 学 会 选择 学 习 内 容 , 哪些 是 重点 内 容 ,， 哪些 
是 需要 了 解 的 内 容 , 哪些 内 容 可 以 一 读 即 可 ;, 要 培养 学 生 学 
会 抓 重点 、 中 心 ， 注 意 目 己 学 习 的 薄弱 环节 ; 要 培养 学 生 学 
会 选择 适合 自己 的 学 习 方 法 、 学 习 辅 导 资料 、 与 数学 学 习 相 
关 的 资源 等 . 

(3) 在 解 题 上 , 培养 学 生 对 解 题 过 程 的 检验 意识 和 技能 . 

从 我 们 的 调查 中 可 以 看 出 , 学 生 普遍 存在 不 对 自己 的 解 
题 过 程 进行 反思 , 不 会 分 析 、 评 价 和 判断 自己 解 题 方法 的 优 
劣 的 情况 . 为 了 提高 学 习 效率 ,必须 注重 培养 学 生 在 解 题 过 
程 中 检验 、 反 四 的 习惯 
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Study of Relevance between Secondary Students” Selective Abjlity to Mathematics Learning and Their 
Mathematics Achievement 
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Abstract: In mathematics teaching, it was necessafy to investigate the current condition of secondary Students _ selective ability， 
research the relevance between Secondary Students” selective ablllty and thelr Mathematics Achievement. To begin with, the author 
defined the concept of “secondary students” selective ablility to mathematics jearming” at the base of arrangement of mathematics 
documents. Second, Analysis of the research Showed: (1) Secondary Students ”selective ability was an lmportant factor in their 
mathematics learing. There is higher relevance between them. (2) It was found that the students” selective ability to mathematics 
learning is not satisfactory. Third, the paper proposed some pleces of advice on how to cultivate secondary students”selective 


abilty in their mathematics learning. 
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新 课程 标准 下 广东 地 区 
初中 数学 开放 题 教学 现状 的 调查 研究 
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(华南 师范 大 学 数学 科学 学 院 ， 广 东 广州 ”5$10631 ) 


摘要 : 广东 地 区 初中 数学 开放 题 教学 的 情况 是 : 大 部 分 学 生 初 步 了 解数 学 开放 题 ， 并 具备 一 定 问题 解决 能 力 ， 课 堂 教学 
的 实效 性 不 够 ， 没有 充分 激发 学 生 的 学 习 兴 趣 ; 教师 自身 对 数学 开放 题 了 解 不 深刻 ， 缺 乏 良好 的 数学 开放 题 的 教学 观 ， 受 多 
种 因素 影响 ， 数 学 开放 题 教学 的 质量 不 高 ; 学 生 数学 交流 、 提 出 问题 的 能 力 有 待 提高 ;当前 教师 开展 数学 开放 题 教学 的 情况 
并 不 乐观 等 问题 . 在 初中 数学 教学 中 ， 应 合理 创设 条 件 ， 处 理 好 学 生 的 发 散 思维 和 收敛 思维 、 认 知 和 元 认 知 等 几 个 关系 , 在 


初中 开展 数学 开放 题 教学 是 完全 可 行 的 ， 
关键 词 : 数学 开放 题 ， 数 学 开放 题 教学 ， 调 查 
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从 20 世纪 80 年 代 日 本 学 者 首次 提出 “数学 开放 题 ” 的 
概念 至 今 , 许多 国家 已 经 把 数学 开放 题 列 入 教学 大 网 . 我 国 
2001 年 颁布 的 《全 日 制 义务 教育 数学 课程 标准 《实验 稿 )》 
(以 下 称 《 标 准 》)》 也 指出 : 在 初中 阶段 〈7~9 年 级 ) “在 
采用 书面 考试 时 …… 要 控制 客观 题 的 比例 , 设置 一 些 探索 题 
和 开放 题 ， 以 更 多 地 暴露 学 生 的 思维 过 程 ， 对 于 这 些 问 题 ， 
应 允许 学 生 有 比较 充裕 的 时 间 回 答 ” “在 教学 活动 中 , 要 重 
视 引 导 学 生 自主 探 索 , 培养 学 生 的 创新 精神 ,教师 必须 转变 
角色 ， 充 分 发 挥 创造 性 ， 依 据 学 生年 龄 特点 ， 设 计 探索 性 和 
开放 性 的 问题 , 给 学 生 提 供 自主 探索 的 机 会 ;此 外 ,“ 开 放 
性 任务 的 解决 过 程 中 , 可 以 收集 到 学 生 多 方面 的 信息 ， 有 利 
于 对 学 生 进 行 评价 ”…… 根 据 《 标 准 》 编 写 的 初中 新 教材 不 
仅 设 置 了 许多 开放 性 的 例题 和 习题 , 而 且 对 数学 知识 的 呈现 
方式 也 是 开放 的 ， 为 学 生 提供 了 探索 性 学 习 的 空间 . 

20 世纪 末 ， 基 础 教育 课程 改革 作为 一 项 国家 重要 战略 
举措 被 提出 来 ， 教 育 部 决定 从 2001 年 秋季 开始 ,用 $ 年 左 
右 时 间 在 全 国 范围 内 实行 基础 教育 新 课程 体系 . 2007 年 ， 


” 谋 程 改革 已 经 进入 第 六 个 年 头 , 全 国 义 务 教 育 阶 段 各 年 级 学 
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生 将 基本 全 部 使 用 新 课程 教材 , 在 此 背景 下 , 我们 对 广东 地 
区 初中 数学 开放 古 教 学 的 情况 进行 了 调查 , 目的 是 通过 对 教 
师 、 学 生 两 个 层面 的 调查 了 解 广东 地 区 乌 中 数学 开放 题 教学 
的 现状 ， 理 清 存在 的 问题 ， 提 出 教学 建议 ， 为 不 断 深入 的 中 
学 数学 课程 改革 提供 参考 依据 ， 

1 调查 结果 分 析 


1.1 研究 方法 
1.1.1 调查 对 象 
广东 地 区 各 类 初级 中 学 24 所 , 初中 数学 教师 120 人 ,其 
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中 , 具有 本 科学 历 的 占 82.76%, 具有 专科 学 历 的 有 17.24%; 
教龄 7 年 或 以 上 的 教师 有 $8.62%，3 年 或 以 下 的 有 
24.14 色 .发 出 学 生 问 卷 1 440 份 ， 收 回 有 效 问卷 1 389 份 . 
1.1.2 ”调查 工具 

采用 自行 编制 的 教师 问卷 、 学 生 问卷 、 教 师 访谈 实施 记 
录 表 、 学 生 访 谈 实 施 记 录 表 进行 实地 调查 . 调查 内 容 主 要 涉 
及 了 初中 数学 开放 题 教学 开展 情况 及 效果 、 学生 数学 学 习 能 
力 、 教 师 在 教学 中 遇 到 的 困难 等 方面 ， 

1.1.3 ”数据 收集 与 整理 

调查 采用 以 班级 为 单位 的 团体 测量 方式 , 在 课 间 或 自习 
谍 时 对 教师 和 学 生 进 行 施 测 . 测试 结束 后 ,在 个 别 样本 学 校 
随机 抽取 1S 名 教师 、30 名 学 生 进行 了 访谈 ， 内 容 按 访 谈 实 
施 记 录 表 中 的 “访谈 提纲 ”进行 . 问卷 回收 后 ， 剔 除 无 效 问 
卷 ， 数 据 采 用 Excel 进行 处 理 ， 

12 ”初中 数学 开放 题 教学 现状 

《1) 大 部 分 学 生 初 步 了 解数 学 开放 题 ， 并 具备 一 定 的 问 
题解 决 能 力 ， 

学 生 问卷 显示 ， 只 有 13.33% 的 学 生 对 数学 开放 题 一 点 
都 不 了 解 ，74.92% 的 学 生 解 决 过 数学 开放 题 ， 其 中 42.30% 
的 接触 来 源 是 教师 , 41.70% 是 课本 和 课外 辅导 书 . 解决 过 数 
学 开放 题 的 学 生 中 ，16.87% 觉 得 简单 有 趣 ， 喜 欢 此 类 题目 ; 
$2.36% 认 为 有 些 难 ， 但 是 很 有 趣 ， 喜 欢 此 类 题目 ， 

高 水 平 的 数学 开放 题 包 含 的 知识 面 很 广 , 往往 要 调动 头 
脑 中 大 量 的 知识 储备 ,才能 使 问题 得 以 解决 ,所 以 具备 一 定 
的 数学 联结 能 力 对 解决 开放 题 有 促进 作用 ， 调查 中 ， 有 
50.00% 的 学 生 表 示 在 解决 一 道 数 学 题 时 , 能够 调动 并 运用 已 
经 学 过 的 知识 , 会 自 间 “学 过 的 哪些 知识 与 本 题 有 关 ? 我 可 
以 用 其 它 方 法 解决 吗 ? ”%” 16.73% 的 学 生 会 经 常 这 样 做 ， 
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不 少 学 生 在 问题 解决 的 过 程 中 表现 出 一 定 的 和 目 我 监控 
意识 ， 其 中 45.80% 的 学 生 表示 在 解决 完 一 章 数 学 题 后 会 进 
行 检查 ,力求 答案 正确 , 检查 的 手段 有 自己 评价 和 与 同学 互 
评 两 种 方式 ， 还 有 12.50% 的 学 生 能 够 不 仅仅 用 一 种 方法 得 
出 答案 ， 还 会 用 其 它 方法 ， 希望 找到 最 简便 的 方法 . 尽管 学 
生 在 解 题 中 对 自己 思维 的 合理 性 进行 主动 .自觉 地 判断 的 方 
式 尚 处 于 较 低 水 平 , 但 这 种 自我 监控 的 意识 对 开展 数学 开放 
题 教学 有 积极 作用 . 

数学 开放 题 的 解答 要 以 学 生 独 立 思考 、 独 立 完成 为 前 提 
条 件 , 而 且 数学 开放 题 所 引起 的 认 知 冲突 给 学 生 的 学 习 带 来 
的 困难 ， 需 要 学 生 具 备 积极 探索 的 意志 品质 去 殉 服 . 受 试 的 
学 生 在 数学 问题 无 法 立即 解决 时 ， 只 有 19.23% 的 学 生 直 接 
看 其 他 同学 的 结果 或 等 老师 讲解 , 绝 大 多 数学 生 表示 会 与 同 
学 或 老师 讨论 ,在 讨论 中 得 到 局 发 ， 然 后 自己 再 去 解决 ,或 
者 先 放 一 放 ， 过 段 时 间 再 重新 思考 ， 直 到 想到 为 止 , 

由 此 可 见 ， 在 学 生 方 面 已 经 对 数学 开放 题 有 初步 了 解 ， 
并 基本 具备 一 定 问题 解决 的 能 力 , 为 开展 数学 开放 题 教学 提 
供 必要 的 条 件 . 

(2) 当前 教师 开展 数学 开放 题 教 学 的 情况 并 不 乐观 . 

79.31%% 的 教师 偶尔 会 在 适当 时 机 开展 数学 开放 题 教 学 ， 
13.79% 是 经 常 开展 , 但 其 中 只 有 7.41 锡 的 教师 会 以 专题 的 形 
式 进 行 教学 , 大 部 分 教师 只 是 在 平时 教学 过 程 中 适当 穿插 或 
遇 到 数学 开放 题 才 简单 讲解 一 下 . 在 问 及 开展 数学 开放 题 教 
学 的 原因 时 ，33.33 多 的 教师 认为 此 类 教学 有 很 高 的 教育 价 
值 ，40.74 色 认为 这 是 学 生发 展 的 要 求 ， 而 37.04 色 表示 因为 
在 考试 中 数学 开放 题 占 有 一 定 比例 ,44.44% 的 教师 表示 是 因 
为 新 课程 标准 的 要 求 . 调查 表明 ,大 部 分 教师 自身 对 数学 开 
放 题 教学 并 不 重视 ， 流 于 形式 ， 认 识 不 到 位 ， 

(3) 增强 课 意 教学 的 实效 ， 

调查 结果 表明 ,35.$7% 的 教师 认为 在 进行 数学 开放 题 教 
学 的 时 候 , 学 生 能 够 比较 积极 参与 ; 34.48% 的 教师 认为 学 生 
对 数学 的 兴趣 提高 了 ; 66.67 名 的 教师 认为 数学 开放 题 教学 增 
强 了 学 生 从 多 种 角度 思考 问题 的 能 力 ， 学 生 中 有 69.23 多 的 
人 喜欢 数学 开放 题 ; 而 且 ，28.66%% 的 学 生 希 望 教师 能 够 开展 
数学 开放 题 教 学 . 

在 访谈 中 , 大 多 数 教师 认为 数学 开放 题 进入 日 常 教 学 具 
有 重要 作用 : 第 一 ,能够 开阔 学 生 思 维 ， 提 高 他 们 运用 知识 
的 能 力 ; 第 二 , 能 够 充分 调动 学 生 积极 性 , 发 挥 学 生 主 体 性 ; 
第 三 ， 使 数学 教学 过 程 转变 为 学 生 进 行 数 学 探索 、 数 学 发 现 
的 学 习 过 程 . 

413 初中 数学 开放 题 教 学 存在 的 主要 问题 

《1) 教师 自身 对 数学 开放 题 了 解 不 深刻 ， 缺 乏 良 好 的 数 
学 开放 题 的 教学 观 . 

教师 调查 问卷 显示 ， 只 有 27.59% 和 10.34% 的 教师 十 分 


了 解数 学 开放 题 和 数学 开放 题 教学 ; 对 于 所 了 解 的 数学 开放 


题 教学 的 主要 来 源 ， 来 自 教材 及 教学 参考 书 、 教 学 大 纲 、 网 
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络 资源 和 学 校 组 织 塔 训 的 教师 比例 分 别 为 $$.17%、3.45%、 
44.83%、34.48% 和 0.00%0. 

尽管 大 部 分 被 访 教师 肯定 了 数学 开放 题 教学 的 意义 , 但 
是 他 们 反映 这 些 意义 多 数 是 在 阅读 数学 教学 杂志 后 体会 到 
的 ， 至 于 在 日 铅 教 学 中 开展 此 类 教学 , 教师 们 还 是 持 不 同 态 
度 . 一 些 教师 认为 ， 初 中 生 知 识 水 平 、 学 习 能 力 有 限 ， 不 能 
够 完善 地 解决 问题 ,所 以 数学 开放 题 教学 不 是 教学 主流 ， 当 
磁 到 数学 开放 题 时 才 对 学 生 解 释 一 下 , 让 学 生 了 解 即 可 ; 另 
一 些 教师 认为 ， 这 种 教学 势必 要 求学 生 能 够 对 问题 进行 交 
流 , 但 初中 生 的 数学 语言 表达 、 交 流 合作 能 力 总 体 水 平 不 高 ， 
让 学 生 在 课堂 上 自由 讨论 的 效果 还 不 如 以 教师 讲解 为 主 的 
效果 好 ; 还 有 教师 认为 ， 数 学 开放 题 是 人 为 编制 的 题目 ， 只 
让 学 生得 到 结果 即 可 ， 没 必要 刻意 开展 相关 教学 . 

由 此 可 见 , 教师 自身 不 仅 对 数学 开放 题 认识 不 深刻 ,而 
且 受 传统 教学 观念 的 影响 , 低估 了 学 生 的 潜能 ,也 未 形成 与 
时 俱 进 的 教学 观 ， 

(2) 受 多 种 因素 影响 ， 数 学 开放 题 教 学 的 质量 不 . 

开展 过 数学 开放 题 教学 的 教师 中 ，62.96 多 觉得 效果 一 
般 ; 认为 学 生 能 够 积极 主动 参与 的 教师 只 有 7.40 多 . 几 位 刚 
刚 走出 大 学 校园 的 教师 反映 , 尽管 在 学 校 专业 课程 中 学 过 数 
学 升 放 题 及 其 教学 的 相关 理论 ， 也 深 知 它 有 很 高 的 教育 价 
值 ， 但 是 真正 走 上 工作 岗位 后 ， 种 种 原因 使 得 这 种 教学 无 法 
开展 . 经 过 访谈 得 出 切 碍 教师 开展 数学 开放 题 教学 的 因素 
有 : 日 常 教学 任务 重 ， 时 间 不 够 充足 ， 而 数学 开放 题 教学 的 
备课 工作 量 较 大 ; 有 些 教师 还 是 受到 “考试 指挥 棒 ” 的 左右 ， 
认为 分 数 是 学 校 、 班 级 的 生命 线 ， 担 心 开展 开放 题 教 学 “ 浪 


”费时 间 ”， 使 得 正常 教学 不 能 按期 完成 ， 但 是 如 果 数 学 开放 


题 属于 考试 内 容 ， 就 有 必要 开展 ， 备 则 无 必要 ; 学 生 水 平 不 
同 ， 许 多 学 生 依 赖 性 强 ， 独 立 思考 能 力 弱 ， 尚 未 建立 起 解决 
开放 题 的 足够 的 经 验 ， 思维 广度 不 够 ; 教师 自身 的 专业 修养 
不 够 , 未 经 过 广泛 阅读 去 研究 数学 开放 题 及 其 教学 ， 以 至 于 
对 开展 数学 开放 题 教学 的 程序 无 深入 认识 ; 没有 专家 指导 的 
机 会 ， 缺 乏 高 水 平 的 参考 资料 , 尽管 新 教材 出 现 数 学 开放 题 
的 身影 ， 但 是 比较 浅显 ， 不 适合 作为 教学 的 载体 ， 

(3) 学 生 数 学 交流 、 提 出 问题 的 能 力 有 待 提 高 . 

在 数学 开放 题 教学 中 , 学 生 接 触 到 的 许多 问题 仅 靠 一 个 
人 的 力量 在 有 限 的 时 间 内 不 能 很 好 地 完成 , 必须 依靠 大 家 的 
力量 和 集体 的 智慧 分 工 合 作 进 行 . 但 调查 结果 显示 , 在 老师 
让 大 家 对 某 个 数学 问题 讨论 时 ， 有 37.54 儿 的 学 生 表 示 “ 听 
其 他 同学 怎么 说 ， 不 想 思考 ， 也 不 主动 参与 讨论 ” 20.809% 
的 学 生 是 “自己 思考 ， 不 参加 讨论 ”只 有 31.30% 的 学 生 愿 
意 “ 认 真 思考 ， 大胆 与 其 他 同学 进行 讨论 ,积极 表 达 自 己 的 
见解 ”> 由 此 可 见 ， 大 部 分 学 生 在 与 他 人 交流 合作 方面 的 表 
现 并 不 积极 . 

在 数学 学 习 中 , 发 现 问题 并 提出 问题 的 能 力 是 十 分 重要 
的 ， 受 试 的 学 生 有 64.51 多 能 “个 尔 发 现 问题 ”，30.30% 的 能 
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够 “经 常 发 现 问题 ”， 在 发 现 问题 的 基础 上 ，22.93 儿 的 学 生 
表示 “从 来 不 提出 来 与 他 人 讨论 ” 47.35%% 的 学 生 “ 很 少 提 
出 来 与 他 人 讨论 ” 

可 见 ， 学 生发 现 问题 的 能 力 较 好 ,但 是 很 少 能 够 提出 来 
与 他 人 分 享 ， 学 生 的 合作 交流 还 应 得 到 更 多 鼓励 和 引导 ， 


2 讨论 与 建议 


(1) 初中 开展 数学 开放 题 教学 的 可 行 性 分 析 . 

忆 初中 生 的 自我 意识 日 益 强烈 . 

根据 学 生 身 心 发 展 的 规律 , 儿童 有 一 种 与 生 俱 来 的 探索 
欲 和 好 奇 心 , 小 学 高 年 级 至 初中 的 学 生 这 种 自我 和 自我 发 展 
的 意识 日 益 强 烈 ， 他 们 总 爱 把 自己 当成 探索 者 、 研 究 者 、 发 
现 者 ， 并 且 对 与 自己 的 直观 经 验 相 冲 突 的 现象 ， 对 “有 挑战 
性 ”的 任务 很 感 兴趣 . 因而 ， 初 中 生 的 自我 意识 的 发 展 可 以 
使 数学 开放 题 教学 更 具 挑战 性 . 

凶 初中 生 思 维 的 独立 性 和 批判 性 明显 发 展 . 

初中 生 抽 象 逻辑 思维 开始 占 主 导 地 位 , 他 们 能 够 理解 一 
般 的 抽象 概念 ， 掌 握 一 定 定 理 、 定 义 、 公 式 并 且 能 进行 逻辑 
推导 . 此 外 , 初中 生 思 维 的 独立 性 和 批判 性 也 得 到 明显 发 展 ， 
由 于 知识 经 验 的 不 断 积 累 ， 思 维 水 乎 的 日 益 提 高 ， 他 们 和 铝 常 
不 满足 教师 或 教科 书 中 的 解释 ,不 喜欢 现成 的 结论 , 大 胆 地 
提出 目 己 的 意见 …… 他 们 要 求 独立 思考 , 对 什么 事 都 要 退 根 
求 源 的 倾向 十 分 明显 当 . 初中 生 思 维 发 展 的 这 些 特点 为 开展 
数学 开放 题 教学 提供 了 基础 ， 

曲 新 课程 标准 的 理念 提供 了 正确 的 指导 方向 . 

《标准 》 己 经 明确 提出 ， 在 初中 阶段 采用 书面 考试 时 ， 
可 以 设置 一 些 开放 题 ; 在 教学 活动 中 ,设计 探索 性 和 开放 性 
的 问题 ， 引 导 学 生 自 主 探索 ， 堵 养 学 生 的 创新 精神 ;， 通过 开 
放 性 任务 的 解决 ， 对 学 生 进 行 更 合理 的 评价 , 可 见 , 《标准 》 
强调 了 数学 开放 题 教学 的 重要 性 , 为 教师 开展 数学 开放 题 教 
学 提供 了 正确 的 指导 方向 . 

由 新 教材 呈现 出 开放 性 的 特点 ,数学 开放 题 占 一 定 比例 . 

随 独 新 课程 标准 的 颁布 与 实施 , 一 批 襄 有 时 代 气 恩 的 实 
验 教材 竞相 而 出 . 与 传统 教材 相 比 , 它们 呈现 出 的 显著 的 特 
氮 就 是 开放 性 . 新 教材 包含 了 许多 贴近 学 生 的 实际 生活 ， 具 
有 现实 背景 的 数学 开放 型 问题 , 为 教师 开展 数学 开放 题 教学 
提供 了 很 好 的 素材 ， 也 为 培养 学 生 主 动 参 与 、 积 极 拧 究 的 习 
人 锅 提 供 了 条 件 . 

(2) 关于 开展 数学 开放 题 教学 的 条 件 ， 

@ 在 教师 方面 : 

中 创设 良好 的 问题 情境 . 

为 保证 数学 开放 题 教学 的 有 效 开 展 , 教师 必须 创建 良好 
的 问题 情景 ,所 选择 的 数学 开放 题 要 满 挟 起 点 低 、 有 趣味 性 
的 特点 ,使 广大 学 生 都 能 够 参与 到 教学 过 程 中 , 给 学 生 更 多 
体验 成 功 的 机 会 , 增强 学 生 的 自信 心 ; 但 是 低 起 点 并 不 意味 
着 降低 教学 要 求 ， 同 时 选择 的 问题 还 要 有 一 定 的 发 展 性 , 一 
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个 问题 本 身 可 技 层 发 展 为 一 系列 问题 , 从 而 满足 不 同 水 平 学 
生 的 需要 . 

凶 教会 学 生 群 体 合作 的 学 习 方 法 . 

在 数学 开放 题 教学 中 ， 既 要 有 学 生 独 立 思考 的 个 体 活 
动 ， 又 要 有 师 生 之 间 、 学 生 之 间 的 合作 、 讨 论 、 交 流 的 群体 
活动 , 数学 开放 题 答案 的 多 样 性 使 得 其 最 终 的 解决 只 靠 个 人 
的 力量 在 有 限 的 时 间 内 难以 完成 , 需要 依靠 集体 的 智慧 和 群 
体 的 力量 . 在 这 种 群体 学 习 活 动 中 , 教师 应 鼓励 学 生 既 要 准 
确 地 表达 上 自己 的 思想 和 见解 ， 又 要 善于 聆听 别人 的 见解 ， 尊 
重 别 人 ， 认 识 合 作 的 重要 性 . 

@) 在 教学 中 起 好 调控 作用 . 

在 数学 开放 题 教学 中 ， 教 师 不 再 是 教学 活动 的 唯一 主 
角 , 不 再 是 知识 的 唯一 传播 者 ; 但 教学 内 容 的 完成 还 必须 通 
过 教师 这 一 “中 介 ” 来 实现 . 所 以 ,教师 首先 应 通过 自己 的 
言传 身 教 使 学 生 领 会 数学 开放 题 的 本 质 特 点 , 掌握 正确 的 数 
学 思想 方法 ， 学 会 数学 地 思维 ; 其 次 ， 要 帮助 学 生 扫 除 问 题 
解决 过 程 中 的 障碍 ,指导 学 生 调 整 学 习 行 为 ,对 学 生 的 学 习 
活动 做 出 恰当 评价 . 

@ 在 学 生 方 面 : 

中 有 和 良好 的 数学 开放 题 学习 观 . 

学 生 应 该 认 清 目 身 在 开放 题 教 与 学 中 的 地 位 ,具有 正 
确 的 学 习 态 度 , 了 解 开 放 题 的 学 习 特 点 ,做 到 心中 有 数 . 首 
先 , 学 生 应 认识 到 自己 是 开放 题 教学 活动 的 主体 , 只 有 通 
过 个 体 独 立 或 集体 合作 学 习 , 才 能 有 真正 意义 上 的 开放 题 
学 习 . 其 次 , 在 解决 开放 感 时 , 学 生 不 能 仅仅 满足 “显然 ” 
解法 ， 不 应 只 看 重 解 题 得 到 了 多 少 结论 ， 得 到 什么 结论 ， 
要 做 深层 次 思考 , 把 解 题 看 作 数 学 探索 、 数 学 发 现 的 活动 
过 程 . 学 生 应 该 认识 到 完善 地 解决 某 道 开 放 题 ， 光 靠 个 人 
的 力量 往往 是 不 够 的 ， 应 具备 交往 的 能 力 和 合作 的 精神 ， 
不 要 “闭门造车 人“ 扳 芳 自 黄 ”只 有 这 样 ， 才 能 获得 最 
大 的 学 习 效 益 ， 

@ 具备 一 定 的 思维 品质 . 

一 般 来 说 ,数学 开放 题 包 含 的 知识 点 较 多 ， 没 有 固定 的 
解 题 模式 ， 要 求学 生 能 够 打破 常规 ， 从 不 同 角度 全 面 观察 、 
三 泛 联 想 、 创 造 性 地 思考 . 也 就 是 说 ， 学 生 只 有 具备 与 年 级 
学 习 水 平 相 适应 的 深刻 性 、 批 判 性 、 创 造 性 的 思维 品质 时 ， 
才能 在 开放 题 教学 中 进行 深入 思考 , 才能 使 开放 题 的 功能 充 
分 发 挥 . 

印 拥有 必要 的 联结 能 力 和 认识 结构 . 

学 生 具 备 必 要 的 联结 能 力 , 将 有 助 于 形成 较 好 的 认 知 结 
构 , 在 问题 解决 时 ， 就 能 够 把 问题 的 各 种 要 素 和 相关 知识 联 
系 起 来 ， 以 便 找 到 解 题 策略 . 开放 题 内 涵 丰 富 ， 包 含 多 个 知 
识 所 ,为 保证 开放 题 教学 的 顺利 开展 ， 要 求学 生 拥 有 一 定 的 
知识 储备 作为 基础 ， 因 此 学 生 应 该 具有 民 好 的 认 知 结构 . 

《3) 开 展 数学 开放 题 教学 应 处 理 好 的 几 个 关系 和 应 注意 
的 几 个 问题 . 
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@ 应 处 理 好 的 几 个 关系 : 

GD 思维 的 发 散 性 与 收敛 性 的 关系 ， 

研究 数学 开放 题 教学 策略 时 ， 要 注意 创设 开放 的 情境 ， 
教师 要 避 励 学 生 从 不 同 角度 ， 乐 取 不 同 策略 去 解决 数学 问 
题 , 充分 培养 学 生 思 维 的 发 散 性 . 但 是 如 果 一 昧 地 追求 开放 ， 
忽视 开放 中 的 统一 性 ,反而 会 降低 开放 题 的 思维 价值 . 所 以 ， 
在 教学 中 也 要 重视 开放 中 的 调节 以 及 在 “ 放 ” 的 基础 上 的 
“ 收 交 “ 收 ” 要 收 在 学 生 的 发 展 性 目标 和 认 知 性 目标 上 , 也 
就 是 说 ,我 们 在 允许 学 生根 据 各 自 水 平 进行 解 题 ， 允 许 学 生 
表现 出 一 定 差异 的 同时 , 要 让 学 生 学 会 对 所 得 出 的 不 同方 法 
和 解答 进行 比较 和 篮 别 一 一 解 题 策略 是 否 最 优 ? 答案 能 和 否 
推广 ? 

四 认 知 与 元 认 知 的 关系 . 

在 数学 开放 题 教学 中 ， 教 师 要 教会 学 生 通 过 数学 开放 
题 的 学 习 获得 基础 知识 、 思 想 方 法 和 解 题 技 能 ， 使 学 生 的 
认 知 能 力 得 到 提高 ， 而 且 教 师 还 要 重视 学 生 元 认 知 能 力 的 
发 展 ， 元 认 知 即 是 指 主体 对 于 自身 所 从 事 的 认 知 活动 〈《 包 
括 “意义 学 习 ” 和 “问题 解决 ”等 ) 的 自我 意识 、 目 我 评 
价 和 自我 调整 ， 其 涉及 的 对 象 不 仅 是 指 具体 的 认 知 活动 ， 
还 包括 整体 性 的 认 知 结构 和 认 知 策略 等 . 在 教学 中 处 理 好 
认 知 与 元 认 知 的 关系 更 有 利于 发 挥 数学 开放 题 的 教育 功 
能 ， 认 知 是 元 认 知 的 基础 ， 元 认 知 是 为 了 更 好 地 认 知 ， 这 
两 者 是 相辅相成 的 关系 . 

昌 全 体 与 个 体 的 关系 ， 

数学 开放 题 教学 的 设计 要 兼顾 学 生 全 体 与 个 体 . 在 教学 
过 程 中 ， 既 要 发 挥 学 生 的 个 体 差 异 ， 给 全 体 学 生 “上 自由 ” 创 
造 的 时 空 ， 鼓 励 全 体 学 生 互 相交 往 , 也 要 给 学 生 个 体 独立 思 
考 、 表 达 自 己见 解 的 机 会 . 对 数学 开放 题 的 选择 也 一 样 ， 不 
仅 要 具备 适合 广大 学 生 认 知 水 平 的 基础 性 特点 , 而 且 要 拥有 
凸现 个 别 学 生 能 力 的 拓展 性 特 反 . 

@ 应 注意 的 几 个 问题 

JW 重 绪 果 ， 更 重 过 程 . 

在 数学 开放 题 教学 中 , 对 学 生 学 习 活 动 的 关注 不 应 只 停 
留 于 其 外 在 表现 ， 即 不 应 只 看 重 解 题 得 到 了 多 少 结论 , 得 到 
什么 结论 ,而 应 深入 到 他 们 内 在 的 心理 活动 之 中 , 应 该 更 注 
意 解 题 中 学 生 的 思维 过 程 ， 把 解 题 看 作 学 生 进 行 数 学 探索 、 
数学 发 现 的 学 习 过 程 . 

思 承认 差异 ， 共 同 发 展 . 

数学 开放 题 答 案 的 多 样 性 , 决定 了 不 同学 生 在 解 题 中 可 
以 根据 各 自 的 经 验 和 知识 对 问题 做 出 不 同 的 理解 , 因而 数学 
开放 题 教学 能 充分 体现 学 生 的 个 体 差异 . 在 提倡 发 挥 学 生 的 
个 体 差 异性 和 “自由 ”创造 的 同时 ,应 该 注意 到 这 种 差异 并 
非 是 无 限制 的 ， 因 而 要 有 一 定 的 准则 来 规范 学 生 的 学 习 行 
为 , 如 让 学 生 在 合作 学 习 中 , 充分 进行 数学 交流 , 扬长 补 短 ， 
使 学 生 的 建构 活动 在 教学 过 程 中 不 断 得 到 纠正 、 补 充 、 发 挥 
和 完善 ， 从 而 促进 教学 目标 的 有 效 实现 . 
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轩 独立 思考 与 合作 交流 相 统一 . 

从 教学 的 角度 看 ， 没 有 学 生 的 积极 参与 , 不 可 能 有 真正 
意义 上 的 数学 开放 愿 教学 , 因而 学 生 的 主动 参与 和 独立 思考 
是 开放 古 教 学 的 前 提 条 件 , 但 是 ,开放 古 的 综合 性 及 其 答案 
的 多 样 性 ， 使 得 只 靠 学 生 个 人 力量 在 有 限时 间 内 难以 完成 ， 
所 以 教学 中 需要 有 师 生 之 间 、 学 生 之 间 的 合作 、 交 流 的 群体 
活动 

@ 数学 开放 三 教学 要 适时 、 适 度 、 适 量 . 

数学 开放 题 教学 做 得 过 多 是 不 合适 的 , 可 以 安排 在 某 一 
知识 点 或 某 一 小 节 、 单 元 的 教学 后 , 这 样 可 以 对 知识 起 检验 、 
观 固 的 作用 . 学 生 的 认 知 水 平 与 心理 特征 是 不 同 的 ,数学 开 
放 古 教学 留 给 学 生 的 问题 空间 的 大 小 要 适度 , 要 使 大 多 数学 
生 都 能 “ 摘 到 果子 ”在 常规 教学 中 ， 也 可 以 适当 渗透 某 些 
开放 因素 , 数学 开放 是 教学 应 与 日 常 教学 相 结合 , 相辅相成 ， 
数量 不 能 过 多 . 

(4) 对 教师 开展 数学 开放 愿 教学 的 几 点 建议 . 

@ 认真 阅读 《标准 》， 使 教学 更 有 针对 性 . 

《标准 } 所 倡导 的 理念 反映 了 时 代 的 要 求 和 课程 改革 的 
总 趋势 ， 这 些 理念 得 到 社会 和 数学 教育 工作 者 的 普遍 认 
同 . 教师 们 应 该 认真 阅读 《标准 》 中 有 关 教学 目的 、 教 学 
建议 、 教 学 实施 及 教学 评价 等 内 容 ， 领 会 新 一 轮 课程 改革 
的 精神 ， 使 原 有 的 比较 陈旧 的 观念 和 习惯 得 到 更 新 ， 对 于 
数学 开放 题 教学 , 《标准 》 也 有 规定 ， 教 师 仔细 研读 后 ,会 
对 开展 此 类 教学 有 一 定 的 认识 ， 会 使 教学 目的 《目标 ) 更 
加 明确 . 

@ 广泛 阅读 有 关 文献 ， 汲 取 宝 贵 经 验 并 创造 性 地 开展 
开放 题 教学 ， 

广泛 阅读 数学 教育 文献 , 不 仅 可 以 提高 理论 水 平 ,更 有 
助 于 提高 教学 能 力 . 教师 们 若 想 开展 开放 是 教学, 可 以 通过 
阅读 他 人 的 有 关 文章 ， 了 解 此 类 教学 的 流程 、 注 意 事项 、 教 
学 建议 、 教 学 策略 等 ， 汲取 他 人 的 宝贵 经 验 ， 并 创造 性 地 开 
展 某 些 课题 的 教学 . 教学 完毕 后 ， 还 有 一 个 重要 环节 ， 就 是 
进行 个 案 分 析 . 教师 要 对 开放 是 教学 的 效果 进行 分 析 , 对 学 
生 的 反映 加 以 把 握 , 为 更 好 地 开展 此 类 教学 更 定 基础 , 此 外 ， 
教师 可 以 将 教学 实践 形成 文字 , 与 其 他 专家 、 教 师 交流 ， 从 
而 达到 教学 与 科研 相 长 . 

@ 留心 钻研 教材 ， 挖 据 有 “潜质 ”的 开放 是 . 

有 些 教师 反映 没有 好 的 题目 为 背景 去 开展 数学 开放 
题 教学 ， 其 实 只 要 留心 钻研 教材 ， 就 会 有 好 的 古 目 被 控 
据 . 如 果 有 现成 的 质量 高 的 开放 愿 当 然 好 ,否则 教师 们 就 
要 学 会 自己 把 封闭 题 改 编 为 开题 放 ,同时 也 可 以 以 数学 开 
放 题 形 式 引 入 概念 、 定 理 、 公 式 ， 让 学 生 经 历 “再 创造 " 
的 过 程 ; 根据 学 生 作业 中 的 错误 编制 开放 顾 , 培养 学 生 思 
维 的 批判 性 ; 以 现实 生活 为 背景 设计 开放 题 , 让 学 生 在 实 
践 中 学 习 等 . 

@ 英 受 “考试 指挥 棒 ” 的 左右 ， 培 养 学 生 数学 能 力 更 
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对 学 生来 说 , 终身 受用 的 不 是 “分 数 ”% 而 是 “能 力 ” 学 
校 是 培养 学 生 能 力 的 重要 场所 , 而 教师 在 培养 学 生 能 力 方面 
责无旁贷 . 数学 这 门 学 科 对 于 培养 学 生 的 能 力 有 着 得 天 独 厚 
的 优势 ， 如 果 教 师 仍 受 “ 分 数 ”的 牵制 ， 这 一 优势 终 将 无 法 
发 挥 作用 . 所 以 ,教师 不 仅 要 传授 数学 知识 ， 更 要 重视 学 生 
数学 能 力 的 培养 . 数学 开放 题 教学 在 一 些 教师 的 眼中 是 “ 浪 
费 ” 时 间 的 ， 可 是 如 果 教 师 们 看 到 一 节 成 功 的 开放 题 课 的 教 
育 价值 时 , 定 会 感慨 多 人 花 一 些 时 间 备 课 、 多 花 一 些 时 间 了 解 
学 生 、 多 人 花 一 些 时间 做 课 后 总 结 是 值得 的 . 

四 正视 学 生 的 水 平 差异 ， 切 莫 低 佑 学 生 的 潜能 . 


种 差异 ， 关 爱 每 一 位 学 生 ,， 为 学 生 提供 平等 、 和 谐 的 学 习 氛 
围 . 培养 学 生 的 实践 能 力 、 创 新 能 力 是 《标准 》 的 理念 、 目 ， 
标 ， 教 师 应 该 给 每 一 位 学 生机 会 去 实践 、 去 创造 ， 你 会 发 现 
并 非 成 绩 好 的 学 生动 手 操作 能 力 最 强 、 想 象 力 最 丰富 . 在 数 
学 开放 题 教学 中 , 教师 要 对 学 生 的 水 平 有 清楚 的 认识 , 并 合 
理 地 选择 问题 情境 , 不 要 认为 学 生 水 平 有 差异 就 无 法 开展 教 
学 ， 切 记 不 要 低估 学 生 的 潜能 . 


致谢 : 在 本 文 的 撰写 过 程 中 , 王 林 全 教授 给 予 了 悉心 指 
导 ， 钟 玲 等 同学 帮助 开展 了 部 分 调查 工作 . 在 此 ， 对 他 们 表 
示 袁 心 的 感谢 ! 


一 个 班 的 学 生存 在 水 平 差 异 是 正常 的 , 教师 们 要 正 钢 这 
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Abstract: The concept of mathematical open-ended problem had been introduced to China since 1980s. According to the Junior 
High School Curriculum Standards for Mathematics，mathematical open-ended problems shoulid be a component in exams and 
classroom teaching. In the current open-ended problem teaching lin Guangdong, most of the students had some understanding oft 
Such type of mathematical problems and had some skiljs in solving such problems. OPen-ended problem teaching can make 
classroom teaching more effective and can， at the same bme，enhance students ”lnterests in learning. However a lot of teachers 
may not had a comprehenslive and deep understanding in mathematical open-ended probljems, thus lacking sufficient awareness 
and an effective way of teaching such problems， Besides，by varlious reasons，the teaching results were hot very satisfying. 
Students” ability to raise questions and solve problems stltl needed improvement. The whoie scenario of teaching mathematical 
open-ended problem was yet to be improved. mm the present Study, the author held that it was necessary and feasible that we should 
help students develop divergent and convergent thinking as well as their cognltive and met cognitive power by fostering the 
teaching of mathematical open-ended problems in junlor high school mathematical teaching. 
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摘要 : 测验 分 数 由 于 受到 评分 者 和 测验 难度 的 影响 ， 因 而 不 能 很 好 地 评价 学 生 的 学 业 状况 . 能 力 分 数 仅 与 被 试 有 关 ， 与 
测验 的 难度 无 关 ， 能 力 分 数 的 特征 有 : 能 力 分 数 是 相合 估计 ， 能 力 分 数 是 “不 变 分 数 "”， 能 力 分 数 呈 正 态 分 布 ， 在 能 力 分 数 


的 意义 下 ， 对 于 来 自 不 同 测验 的 能 力 分 数 可 以 直接 进行 对 比 . 
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了 中 


1 引 


在 心理 与 教育 测验 中 , 对 被 试 的 学 业 成 就 主要 用 测验 分 
数 来 进行 描述 ， 然 而 存在 下 列 两 条 重要 缺陷 ": 第 一 ， 在 主 
观 题 的 评分 过 程 中 , 不 同 的 评分 者 常常 评 出 不 同 的 分 数 , 也 
就 是 说 ， 一 个 被 试 在 “主观 题 ” 上 得 多 少 分 ， 依 赖 于 评分 者 
个 人 的 主观 见解 第 二 ， 测 验 分 数 严格 依赖 于 测验 的 难度 ， 
同一 个 被 试 在 不 同 难度 的 测验 中 获得 的 测验 分 数 也 不 相 
同 . 由 于 测验 分 数 所 存在 的 这 些 缺 陷 , 因此 在 测验 中 寻找 一 
种 不 依赖 于 测验 的 “不 变 ” 分 数 是 十 分 必要 的 . 那么 ， 在 数 
学 测验 中 ,怎样 的 分 数 才 是 不 变 分 数 ? 在 本 文中 ,我 们 将 就 
这 个 问题 进行 讨论 . 
2 测验 项 目的 样本 空间 

我 们 首先 来 讨论 一 个 例子 . 


例 1 求 请 足 不 等 式 组 17 < 


() 的 最 小 整数 解 . 
X ”一 无 > (2) 
解 : 由 不 等 式 (1)， 解 得 
第 一 步 ; --4<2X 一 1<4， 
第 二 步 ， -~-3<2x<45， 
5 
第 三 步 (4): Re 。 ] 分 
由 不 等 式 〈2)， 解 得 
第 四 步 : xx-D>0， 
第 五 步 (8B)，x<0 或 x>1， 2 分 


它们 的 公共 解 为 
第 六 步 〈C): -了 <x<0 或 1<x< 这 。 4 分 


所 以 ， 满 足 不 等 式 组 的 最 小 整数 解 为 

第 七 步 〈D): X= 一 | . 5 分 

在 上 述 解答 过 程 中 我 们 看 到 , 为 了 求 得 问题 的 解 ， 需 要 
对 问题 进行 一 系列 的 变换 , 但 这 些 变换 不 是 随意 的 ， 而 是 要 
遵循 一 定 的 “游戏 规则 ” 由 于 例 1 中 的 字母 表示 的 是 实数 ， 
因此 变换 应 满足 实数 的 运算 法 则 . 

任何 一 个 测验 都 是 由 一 系列 的 测验 项 目 所 组 成 , 一 个 测 
验 项 目 通 常 有 3 种 状态 : 初始 状态 、 目 标 状 态 和 障碍 . 初始 
状态 是 指 问题 的 出 发 点 ;目标 状态 是 指 问题 想 要 达到 的 目 
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标 . 一 个 问题 不 能 直接 从 初始 状态 达到 目标 状态 , 在 初始 状 
态 与 目标 状态 之 间 存 在 着 障碍 . 要 使 问题 从 初始 状态 达到 目 
标 状 态 ， 就 需要 对 问题 进行 一 系列 的 变换 . 

.变换 规则 可 以 是 一 条 定义 、 一 条 性 质 、 一 条 运算 律 、 一 
条 公理 、 定 理 或 者 一 条 定律 ， 也 可 以 是 一 些 人 为 的 规定 . 

一 个 测验 项 目 在 从 初始 状态 到 达 上 有 目标 状态 的 变换 过 程 
中 ， 常 党 有 多 种 变换 〈 多 种 解法 )， 但 在 变换 过 程 中 ， 有 些 
子 目 标 可 能 是 必 经 之 所 . 也 就 是 说 , 这 些 子 目 标 必 须要 达到 ， 
问题 解决 才 有 可 能 继续 进行 下 去 . 我 们 把 这 样 的 一 些 子 有 目标 
叫做 节 氮 . 

例如 ， 在 例 1 的 解答 过 程 中 ,总 共 进 行 了 7 次 变换 〈 还 
有 一 些 变换 未 写 下 来 )， 第 一 步 ， 第 二 步 不 是 节 氮 ， 因 为 一 
个 不 等 式 的 解法 可 以 有 多 种 . 

但 第 三 步 是 一 个 节点 ， 因 为 无 论 采 用 何 种 解法 ， 其 解 集 
应 该 是 相同 的 . 

同样 ， 第 四 步 不 是 节点 ， 但 第 五 步 是 一 个 节 氮 . 

第 六 步 与 第 七 步 也 都 是 节 氮 ， 

由 于 考生 在 每 一 个 节点 上 的 反应 都 有 对 错 两 种 结果 , 因 


此 考生 在 每 一 个 节点 上 的 反应 是 一 个 随机 事件 . 


假设 4: =“- 本 <x< 了: =“x<0 或 xY>1”; C: = 


“ -<x<0 或 1<x< D: = “好 -1 通过 对 例 1 解答 


过 程 的 分 析 ， 我 们 不 难 发 现 ， 无 论 被 试 在 不 等 式 (1) 上 的 
解答 是 对 是 错 , 都 不 会 影响 到 被 试 在 不 等 式 (2) 上 的 解答 . 反 
过 来 说 ， 无 论 被 试 在 不 等 式 (2) 上 的 解答 是 对 是 错 ， 也 不 
会 影响 到 被 试 在 不 等 式 (1) 上 的 解答 . 因此 事件 4 与 事件 
中 是 相互 独立 的 . 

但 只 有 事件 4 与 事件 如 同 时 发 生 以 后 ， 事 件 C 才 有 可 
能 发 生 . 如 果 事 件 4 或 者 事件 妃 不 发 生 ， 则 事件 C 必 不 发 
生 ， 因 此 有 (4 门 B)>C . 

同 理 ， 只 有 事件 C 发 生 以 后 ， 事 件 刀 才 有 可 能 发 生 ， 
因此 必 有 C> PD . 

通过 上 面 的 分 析 ， 我 们 不 难 发 现 ，4、B、C、 万 这 4 个 
节点 或 者 4 个 事件 之 间 满 足下 列 关 系 : (1) 4、 妇 相互 独立 ; 
(2) (4 站 PB)D2CDDD， 
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根据 4、 妨 、C、 嘱 之 间 的 相互 关系 ， 问 题解 决 过 程 中 
可 能 出 现 如 下 几 种 结果 ; 

第 一 ， 事 件 4、 下 均 不 发 生 ， 即 被 试 在 不 等 式 〈1) 和 
不 等 式 (2) 上 的 解答 都 错 ， 这 时 被 试 在 C、D 上 的 解答 必 
然 是 错 的 ， 就 是 说 ， 发 生 了 事件 ， 4 下， 记 为 0 分 ; 

第 二 ， 事 件 4 发 生 但 事件 召 不 发 生 ， 即 发 生 了 事件 ， 
4. 中 ， 记 为 1 分; 

第 三 ， 事 件 4 不 发 生 ， 但 事件 中 发 生 ， 即 被 试 在 不 等 
式 (1) 上 答 错 ， 但 在 不 等 式 (2) 上 的 解答 是 对 的 . 即 发 生 
了 事件 ，4. 有 8 ， 记 为 2 分 ; 

第 四 , 事件 4、 孕 均 发 生 , 但 C 不 发 生 ; 即 发 生 了 事件 ， 
4.8-C， 记 为 3 分 ; 

第 五 ， 事 件 4、B、C 发 生 ， 但 万 不 发 生 . 即 发 生 了 事 
件 ，C- 刀 ， 记 为 4 分 ; 

第 六 ， 事 件 万 发生， 这 时 事件 4，B，C 必 发 生 ， 记 为 
5 分 . 

设 Q={4.B, 4.B,4.5,4.B-C,C- 站 ,D} , 则 @ 包 含 了 
例 1 解答 过 程 中 可 能 发 生 的 所 有 结果 , 由 这 些 所 有 可 能 结果 
组 成 的 集合 8 就 构成 了 例 1 的 样本 空间 . 

设 y = 人 ,12,3,4,5} ,并 定义 一 一 映射 : Q 一 ,对 
应 法 则 矿 规 定 为 所 中 的 每 一 个 “分 数 ” 与 Q 中 处 于 相同 位 
置 的 事件 相对 应 . 

于 是 通过 一 一 映射 上 ， 问 题解 决 过 程 中 可 能 发 生 的 事 
件 就 与 一 个 数 集 联 系 了 起 来 ， 这 个 数 集 尖 就 可 以 作为 测验 
项 目的 评分 步骤 . 换言之 ， 例 1 可 以 划分 成 5 个 不 同 的 评分 
步骤 ， 每 一 个 步骤 的 得 分 依次 为 1 分 、 2 分 、 3 分 、4 分 、5 
分 . 如 果 把 被 试 得 0 分 的 情景 也 计算 在 内 ， 那 么 例 1 就 可 以 
划分 成 6 种 不 周 的 评分 等 级 . 在 这 种 评分 方式 下 , 被 试 的 测 
验 分 数 是 唯一 的 ， 它 与 评阅 者 无 关 , 在 同一 份 试 卷 上 ,不 同 
的 评阅 者 也 可 以 评 出 相同 的 分 数 . 这 样 也 就 避免 了 由 评阅 者 
个 人 的 原因 造成 的 分 数 误 差 . 

3 能 力 参 数 


虽然 按照 上 述评 分 方法 进行 评分 可 使 不 同 的 评阅 者 也 
能 评 出 相同 的 分 数 , 然而 这 种 评分 方法 评 出 的 分 数 仍然 与 测 
验 的 难度 有 关 ， 为 了 寻找 不 依赖 于 测验 的 “不 变 ” 分 数 ， 下 
面 我 们 再 来 看 一 个 例子 . 

例 2 已 知 55 名 学 生 在 某 次 数学 测验 中 的 成 绩 如 表 1: 
试 求 百 分 位 为 60 的 测验 分 数 Xo 为 多 少 分 ? 

表 1 学 生 数 学 测验 成 绩 统计 
人 分数 频数 取 积 需 数 累积 百分比 


(X) ( 户 ) (cj (cp) 

70~79 了 3 4 100 

00~069 9 2 94.5 
5S0~S9 18 43 78.1 
40~49 16 24 45S.4 
30~39 6 9 10.4 
20-29 3 3 54 


解 : 以 分 数 为 横 坐 标 ， 以 累积 频数 为 纵 坐标 作 累积 频数 
图 ， 如 图 1 所 示 . 
设 已 ， 百 分 位 分 所 在 组 以 下 累积 频数 ， 六 ， 百 分 位 分 


第 17 卷 


所 在 组 频数 ， AN : 总 数 ， 7 : 组 距 ， 北 ; 百 分 位 ， 了 : 百 
分 位 分 所 在 组 下 限 分 数 . . 


4 


20 40 60 80 


1 累积 频数 图 
由 于 分 数 是 按 从 小 到 大 的 顺序 进行 排列 的 ， 因 此 60 分 
位 数 应 是 在 总 体 中 测验 分 数 处 于 60%% 的 那个 考生 的 分 数 , 因 


为 N=55， -TOX55 =33 ， 故 第 33 名 考生 的 测验 分 数 即 是 
60 分 位 数 ， 如 图 1 中 的 虚线 所 示 . 因为 A4BC 内 A4DEE ， 


分 数 


2 请 <22 4c， 而 DE=- 和 一 N- 严 ， BC= 广 ， 
4LC 8C 吕 C 100 

-全 .N 一 严 
LE X ,= 忆 +AhE=L + 一 由 题 意 ， 第 


33 名 考生 的 测验 分 数位 于 $0~59 分 数组 内 ， 从 而 ，ZPp =50， 
刀 =10， 7， =25 ， 义 P=60， AN =5S4， zi=10 ， 因此 ， 


Xu =50+ 一 一 一 xl0 =55 ， 就 是 说 ， 测 验 分 数 为 55 分 的 


那个 考生 ， 他 在 考生 群体 中 所 处 的 百 分 位 为 60， 在 这 次 测 

验 中 ， 有 60%% 的 考生 成 绩 在 他 之 下 ， 有 40 多 的 考生 成 绩 在 
他 之 上 ， 这 就 是 百 分 位 的 意义 . 
.Ar_ 

公式 : Tt 


- 导 即 为 百 分 位 数 的 计算 
俊 去， 

知 知 道 了 考生 在 测验 中 所 得 的 测验 分 数 , 还 可 利用 上 述 
公式 求 出 其 相应 的 百 分 位 . 比如 ， 在 例 2 中 ,假设 某 考 生 的 
测验 得 分 为 62 分 ， 试 求 该 生 的 百 分 位 ， 

602 分 位 于 60-~69 分 数组 内 ， 7 = 43 9 也 = 00 ， 三 =9 多 


-上 x55-43 


-人 xN- 已 
1， GD=60+ 


二 __ 100 
入 ，=02， 么 ， 站 


上 


Xl0 ， 


从 而 p=[ +43]x100=81 


测验 分 数 居 代入 百 分 位 数 的 计算 公式 中 ， 就 得 到 


，。， _- 
百 份 位 疡 混 消 . 这 里 ，0 簿 P 入 1 了 表示 百 分 位 分 所 在 组 


以 下 累积 频率 ， 表示 百 分 位 分 X 所 在 组 频率 ， 
假设 除 掉 随机 误差 外 , 高 能 力 的 被 试 在 测验 中 的 得 分 始 
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终 高 于 低能 力 的 被 试 在 测验 中 的 得 分 ,就 是 说 , 尽管 随 着 测 
验 难 度 的 不 同 , 被 试 的 测验 分 数 也 不 同 , 但 被 试 在 测验 中 所 
处 的 百 分 位 置 却 不 会 因此 发 生变 化 . 这 就 好 比 河 里 有 两 条 
船 ， 尽管 随 着 潮 涨潮 落 ， 船 的 绝对 高 度 不 断 发 生变 化 ,但 两 
船 的 相对 高 度 却 保持 不 变 ， 因 为 它们 是 同 涨 同 落 的 . 

在 上 述 假设 下 , 百 分 位 疡 就 是 一 个 不 变 参数 , 从 而 己 分 
位 数 也 是 一 个 不 变 参 数 ， 也 束 是 说 ， 被 试 的 已 分 位 煞 只 与 
锌 试 有 关 ， 而 与 测验 的 难度 无 关 ， 


令 P= fc zu ， 这 里 ，6 < R、 由 6 的 定义 我 们 不 难 


看 出 ，28 与 尸 存在 一 一 对 应 关系 ， 由 于 己 是 一 个 个 变 参 数 ， 
从 而 也 是 一 个 不 变 参 数 , 也 就 是 说 ，2 与 测验 无 关 ， 它 确 
是 伞 试 本 身 的 一 个 属性 . 

我 们 把 2 叫做 考生 的 能 力 参数 ， 

如 果 测 验 分 数 服从 正 态 分 布 , 则 9 与 标准 分 数 等 价 . 即 8 
是 以 总 体 平 均 分 为 原点 ， 以 总 体 标 准 差 为 单位 来 进行 度 
量 的 . 


4 不 变 分 数 


由 数理 统计 知识 易 知 ， 能 力 参数 6 的 估计 值 具 有 下 述 性 
质 , @ 能 力 参 数 是 相合 估计 . 就 是 说 ， 假 设 某 一 被 试 的 能 力 
参数 真 值 为 & ， 其 极 大 似 然 估 计 值 为 6 , 则 当 m -> 时，6 
将 依 概率 收敛 于 真 值 ;，@@ 能 力 参数 是 不 变 参 数 . 即 被 试 
的 能 力 参数 与 测验 无 关 ， 被 试 既 可 以 参加 高 难度 测验 ， 又 可 
以 参加 低 难度 测验 ， 除 去 抽样 误差 以 外 ， 将 获得 相同 的 能 力 
估计 ; 图 当 交 。 时 ，6 渐 近 服从 正 态 分 布 N(B ,1/1(B )); 
由 被 试 的 能 力 参 数 服 从 标准 正 态 分 布 W(0,1) . 

尽管 能 力 参 数 具 有 上 述 优良 性 质 , 然而 在 实践 中 , 人 们 
对 能 力 参 数 不 习惯 ,而 习惯 于 分 数 . 那么 能 否 将 能 力 参数 转 
换 成 人 们 习惯 的 “分 数 ” 呢 ? 


今 苞 = 一 98~N(0D ， 于 是 由 正 态 分 布 的 性 质 


六 
不 难得 到 X ~ Re 


由 于 9 ~ N(0,1) ， 而 由 正 态 分 布 的 性 质 知 ，2 落 在 区 
间 (-2.5, 2.$) 内 的 概率 约 为 0.99$ ， 而 落 在 区 间 (-。, 一 2.5) 
或 (2.$, +eo) 内 的 概率 约 为 0.005 . 利用 这 一 性 质 ， 可 近似 将 
9=-2.5 或 =2.5 看 成 无 穷 远 点 . 

取 甩 =--2.5 . 也 就 是 说 ,将 @=-2.5 看 作 是 天 的 零点 .由 
于 区 间 (-2.5, 2.5) 的 长 度 为 $, 因此 如 果 将 测验 分 数 定 为 100 
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分 ， 则 可 取 广 5%， 


0 妃 < 一 2.5 
令 X=120(9+2.5) -2S<0<s25$  ，， 于 是 在 上 述 假设 
100 口 >2.5 


下 ，X ~ N(50,400) ， 并 且 X 的 取 值 范围 为 |0,100] . 

由 于 X 是 由 能 力 参数 9 转换 而 得 到 的 ， 因 此 我 们 称 开 
为 能 力 分 数 ， 

通过 上 述 方法 转换 而 得 到 的 能 力 分 数 , 除了 具有 测验 分 
数 的 直观 意义 外 , 它 还 具有 能 力 参数 的 全 部 性 质 . 具体 地 讲 ， 
能 力 分 数 具 有 如 下 几 个 特征 ; 

(1) 能 力 分 数 是 相合 估计 . 这 是 因为 能 力 参数 是 相合 估 
计 ， 所 以 由 能 力 参数 转换 而 来 的 能 力 分 数 也 必然 是 相合 估 
计 . 换言之 ， 如 果 某 一 被 试 的 能 力 分 数 真 值 为 X。，X 是 被 
试 的 能 力 分 数 估计 值 , 那么 , 当 试题 样本 容量 问 -> 时 ,大 
将 依 概 率 收敛 于 真 值 X . 这 一 性 质 为 能 力 分 数 的 精确 估计 
提供 了 理论 依据 . 测验 分 数 不 具 有 这 样 的 性 质 . 因为 当 试题 
样本 增加 时 , 其 测验 分 数 的 意义 已 经 不 是 原来 意义 上 的 分 数 
了 . 只 有 重复 测验 或 者 在 严格 平行 的 无 穷 多 次 测验 中 , 被 试 
的 测验 分 数 才 具 有 相合 性 这 一 性 质 . 然而 在 实践 中 , 这 是 很 
难 做 到 的 . 

(2) 能 力 分 数 是 “不 变 分 数 ” 由 于 能 力 参数 具有 不 变 
性 , 因此 由 能 力 参数 转换 而 得 到 的 能 力 分 数 也 同样 具有 不 变 
性 这 一 性 质 . 能 力 分 数 的 不 变性 是 能 力 分 数 的 又 一 个 重要 性 
质 . 因为 这 样 一 来 ， 被 试 的 “能 力 分 数 ” 便 与 测验 无 关 . 一 
个 被 试 既 可 参加 高 难度 测验 ,也 可 参加 低 难度 测验 ,， 除 掉 抽 
样 误差 外 ， 将 获得 相同 的 能 力 分 数 估计 . 这 样 ， 对 来 自 不 同 
测验 的 能 力 分 数 ,就 可 方便 进行 比较 , 因为 它们 是 等 值 的 . 通 
常 意义 下 的 测验 分 数 不 具 有 这 样 的 性 质 . 

(3) 能 力 分 数 呈 正 态 分 布 ， 由 于 能 力 参 数 呈 正 态 分 布 ， 
因此 能 力 分 数 也 呈正 态 分 布 . 


S 结束 请 


我 们 讨论 了 能 力 分 数 的 概念 , 在 实践 中 , 能 力 分 数 可 由 
百 分 位 转换 得 到 ,也 可 通过 极 大 似 然 估计 得 到 ,这 在 编程 的 
计算 机 上 是 容易 实现 的 . 由 于 能 力 分 数 是 一 种 不 变 分 数 , 它 
与 测验 的 难度 无 关 , 因此 对 于 来 自 不 同年 份 的 高 考 成 绩 ,， 在 
能 力 分 数 的 意义 下 ， 可 以 直接 进行 对 比 ,而 且 每 年 的 高 考分 
数 也 不 会 因为 试题 难度 的 变化 而 发 生 太 大 波动 , 它 的 推广 使 
用 ， 对 于 提高 各 类 测验 的 科学 性 和 可 靠 性 是 很 有 意义 的 
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克 


摘要 : 各 种 教育 吉 争 是 “ 重 教 轻 学 说 ”与 “儿童 中 心 说 ”的 延伸 和 具体 化 . 中 国 数学 教育 的 出 路 是 在 这 两 者 之 间 取 得 平 
衡 . 数学 教学 的 本 质 是 学 生 在 教师 的 引导 下 能 动 地 建构 数学 认 知 结构 ， 使 自己 得 到 全 面 发 展 的 过 程 . 数学 课程 改革 的 出 路 是 
在 精英 数学 与 大 众 数学 、 演 绎 推理 与 合 情 推 理 、 接 受 学 习 与 发 现 学 习 、 数 学 基础 与 数学 创新 之 间 保 持平 衡 . 
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1 关于 教育 的 战争 


1.1 中 国教 育 学 的 战争 

2004 年 , 北京 师范 大 学 王 策 三 教授 在 文 [ 菇 中 写 道 :“ 由 
应试 教 育 ” 向 素质 教育 转轨 提 法 的 流行 ， 反 映 了 一 股 “ 轻 
视 知 识 - 的 教育 思潮 , 干扰 教育 .课程 改 革 , 必须 坚决 殉 服 .? 
明确 地 提出 要 “坚决 挖 弃 由 “应 试 教育 ” 向 素质 教育 转轨 的 

“应 试 和 应 试 教育 有 什么 不 好 ? …… 由 于 追求 升学 率 现 
象 不 可 避免 地 存在 , 当然 影响 到 全 面 发 展 教育 活动 进而 影响 
到 学 生 的 个 人 全 面 发 展 , 生 不 论 根据 当前 实际 情况 它 有 得 有 
失 、 有 利 有 弊 ， 无 论 如 何 它 是 现实 的 、 具 体 的 . 它 是 我 国 特 
殊 历 史 条 件 焉 全面 发 展 教 育 的 一 种 具体 形式 , 也 就 是 学 生 个 
人 全 面 发 展 的 一 种 具体 形式 .? 

针对 上 述 实 际 上 是 反对 基础 教育 新 课程 改革 的 观点 , 华 
东 师 范 大 学 钟 启 果 、 有 宝 华 教授 在 文 f2] 中 从 精英 教育 与 大 
众 教育 、 静 态 知识 与 动态 知识 、 继 承 与 借鉴 、 追 求 理想 与 面 
对 现实 等 方面 进行 反 驭 ， 并 批驳 了 以 “ 凯 洛 夫 教 育 学 ”为 代 
表 的 教育 思想 ， 提 出 教育 理论 工作 者 要 敢于 放弃 陈旧 、“ 发 
每 ”的 思想 ， 坚 持 与 时 候 进 ， 树 立 良 好 学 风 . 

围 纪 着 王 、 钟 两 位 教授 的 文章 ,教育 界 引发 了 “应 试 教 
育 ” 素质 教育 和 新 课程 改革 的 学 术 论争 . 
1.2 中国 的 数学 教育 战争 

2005 年 ， 在 中 国 的 人 代 会 与 政协 会 议 期 间 ， 由 姜 伯 观 
院士 牵头 ， 多 位 数学 工作 者 联合 提交 了 一 份 提案 , 指出 正在 
实行 的 “新 课 标 ”， 即 《全 日 制 义务 教育 数学 课程 标准 〈 实 
验 稿 )》 存 在 比较 “严重 的 ”问题 ， 建 议 国 家 立刻 停止 正在 
实施 的 新 课 标 . 由 此 掀起 了 反思 数学 新 课 改 的 风潮 . 《光明 
日 报 》 《四川 日 报 少 《数学 通报 》 特 刊 专文 质疑 数学 新 课 
标 ， 中 央 民 族 大 学 的 孙 晓 天 教授 撰文 [3] 进 行 反驳 ， 指 出 了 
“评价 数学 新 课程 要 把 问题 找 准 ” 要 把 问题 找 准 ， 必 须 “ 运 
用 理性 精神 ?”， 要 明确 “新 课 标 ”的 “方向 ”问题 、 教 学 体 
系 问 题 、 具 体 知 识 内容 问 题 和 总 体 水 准 问题 .” 针 对 姜 伯 驳 
院士 在 专访 [4] 中 提出 的 :“ 这 个 “新 课 标 ”改革 的 方向 有 重 
大 偶 差 ， 课 程 体系 完全 另起炉灶 , 在 实践 中 已 引起 教学 上 的 
混乱 .”““ 新 课 标 ”与 此 前 许多 年 实行 的 几 个 数学 教学 大 网 
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相 比 , 总 的 水 准 大 为 降低 . 这 个 方向 是 错误 的 .”“ 照 这 样 的 ， 
“新 课 标 ”…, 很 难 培养 学 生 分 析 问 题 与 逻辑 推理 问题 等 方面 的 
能 力 ， 更 谈 不 上 创新 能 力 的 培养 . 教育 的 效果 是 滞后 的 ，10 
年 以 后 ,长 大 成 人 的 这 一 代 中 学 生理 性 思维 能 力 不 强 ,， 就 悔 
之 上 晚 狗 ,”“ 三 角形 肉 角 和 等 于 180 度 这 样 的 基本 定理 也 不 
要 求 讲 证 明 . ”以 及 对 “新 课 标 ”的 数学 课程 体系 的 质疑 ， 
华南 师范 大 学 的 何 小 亚 教授 在 文 [3] 中 逐条 进行 了 反 驱 : 
“我 们 不 能 因为 教学 上 出 现 一 些 “ 混 乱 ” 就 墨守成规 ， 固 步 
自封 . ”“ 从 逻辑 演绎 和 局 部 知识 点 的 角度 看 ， “新 课 标 ”的 
要 求 在 降低 ， 但 从 科学 发 现 和 创新 以 及 知识 体系 的 角度 看 ， 
“新 课 标 ” 的 “水 准 ” 不 是 降低 了 而 是 提高 了 . ”“ 数 学 新 课 
程 更 高 层次 地 体现 数学 的 整体 性 和 统一 性 . ”“ 数 学 对 人 的 
逻辑 推理 能 力 的 培养 只 是 一 条 充分 而 非 必 要 的 条 件 . 数学 创 
新 能 力 的 培养 主要 靠 的 不 是 逻辑 推理 ,而 是 合 情 推理 , 逻辑 
推理 则 只 是 真理 在 手 后 的 论证 .”“ 评 价 “ 新 课 标 2， 应 当先 
熟悉 “新 课 标 ”. 不 仔细 研究 “新 课 标 "， 仅 赁 道听途说 就 指 
责 “新 课 标 ' ， 这 是 不 理性 的 .” 由 此 引发 了 数学 家 与 数学 教 
育 工作 者 之 间 的 论争 ， 

数学 教育 工作 者 之 间 的 论争 也 硝烟 四 起 . 南京 大 学 的 郑 
往 信 教授 在 文 [6] 中 指出 :“ 如 果 我 们 只 是 言 是 地 去 推 些 西 
方 的 “先进 理念 *， 并 因此 而 对 自己 的 传统 采取 彻底 否定 的 
态度 ， 则 就 更 不 能 不 说 是 一 种 完全 错误 的 立场 .” 建 议 “ 应 
当 对 于 课程 改革 的 基本 立场 或 基本 立足 点 做 出 更 为 深入 的 
思考 或 反思 ”通过 “积极 的 渗透 与 整合 ”在 “两 极 对 立 ” 
之 间 取 得 平衡 . 针对 这 些 观 点 ， 南 京师 范 大 学 的 马 复 教授 在 
文 [7] 中 反 驱 道 : 所 谓 的 “中 国学 习 者 悖 论 ”( 即 一 种 较为 落 
后 的 数学 教学 怎么 可 能 产生 较 好 的 学 习 结 果 ? ) 实 际 上 并 不 
构成 “ 迟 论 ” 新 课程 并 没有 言 目 推崇 西方 和 彻底 否定 传统 ; 
新 课程 的 许多 理念 、 做 法 ， 都 是 排除 “两 极 对 立 ” 而 趋向 平 
衡 的 选择 的 结果 . 
1.3 美国 的 数学 教育 战争 

数学 教育 的 战争 不 仅仅 发 生 于 中 国 . 事实 上 早 在 1989 
年 , 美国 的 许多 数学 家 与 数学 教育 家 之 间 就 美国 全 国 数学 教 
师 委 员 会 (NCTM) 发 布 的 课程 标准 已 经 争论 不 休 . 尤其 以 
2005 年 5 月 31 日 美国 《华盛顿 邮 报 》 刊 登 了 《关于 数学 教 
育 的 十 大 神话 ， 以 及 为 什么 你 不 该 信 》 这 篇 声讨 课程 标准 的 
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枫 文 而 使 论争 达到 白热化 . 争论 的 焦点 主要 集中 于 以 下 几 个 
对 立 面 : 发 现 学习 与 接受 学 习 ， 要求 九 童 发 明 、 使 用 自己 的 
方法 完成 基本 算术 运算 与 学 习 标 准 运算 法 则 ; 在 问题 解决 的 
过 程 中 加 强 概念 性 理解 与 大 多 数 的 数学 理解 来 自 对 技能 的 
把 握 ; 计算 器 的 使 用 与 否 ; 在 数学 情景 中 理解 概念 与 在 广泛 
的 练习 和 运用 中 理解 . 

真理 越 辩 越 明 ， 课程 改革 需要 学 术 论 争 ， 百家争鸣 ， 百 
花 齐 放 ， 反 映 了 社会 的 文明 与 进步 . 


2 数学 教育 的 出 路 


争论 的 最 终 目 的 是 寻求 解决 问题 的 方案 , 也 就 是 要 解决 
数学 教育 的 出 路 问题 . 

不 管 是 数学 家 与 数学 教育 家 之 间 的 争论 ， 还 是 数学 教育 
家 之 间 的 争论 , 抑或 是 课程 设计 者 与 课程 实施 者 之 间 的 争论 ， 
实质 上 都 是 以 捷克 教育 家 和 夸 美 纽 斯 (Comenius.Johann Amos， 
1592 一 1670》 和 德国 教育 家 赫 尔 巴 特 〈Johann Friedrich 
Herbart ， 1776 一 1841 ) 为 代表 的 “ 重 教 轻 学 说 ” 
(Teacher-centered Instmuction ) 与 以 美国 教育 家 约翰 。 杜 威 
(John Dewey, 18$9 一 19$2) 和 和 希腊 教育 家 苏 格 拉 底 (Socrates， 
公元 前 469 一 公元 前 339) 为 代表 的 “儿童 中 心 说 ” 
(Learmer-centered Instruction) 之 间 争 论 的 延伸 与 具体 化 ， 

文 [9] 指 出 :“ 重 教 轻 学 说 ”的 基本 观点 是 ， 学 生 知识 的 
获得 与 身心 的 发 展 完全 依赖 于 教师 . 在 教学 中 , 学 生 只 是 消 
极 被 动 地 接受 教师 的 传授 .讲解 . 主张 教学 要 以 课堂 为 中 心 ， 
以 书本 为 中 心 ， 以 教师 为 中 心 . 显然 ， 这 种 观点 夸大 了 教师 
在 教学 过 程 中 的 作用 , 忽视 了 学 生 学 习 的 主观 能 动 性 .而 “ 儿 
童 中 心 说 ”的 基本 观点 是 ,学 生 是 教育 活动 的 中 心 ， 教 学 活 
动 应 由 学 生 自己 立意 、 自 己 设 计 、 自 己 评价 ， 强 调 从 做 中 
学 . 教师 的 作用 仅仅 是 管理 和 看 护 . 这 种 观点 则 过 分 夸大 了 
学 生 的 主观 能 动作 用 ， 忽 视 了 教师 的 主导 作用 . 

过 去 ， 中 国 的 数学 教育 偏重 于 “ 重 教 轻 学 说 ”在 数学 
教学 中 ， 以 教师 为 中 心 ， 采 用 “ 灌 ” 的 教学 方式 ， 只 注重 知 
识 的 传授 , 忽视 了 学 生 的 主观 能 动 性 .学 生 不 善于 独立 思考 ， 
不 善于 发 现 问题 ， 不 爱 也 不 会 提出 问题 ， 动 手 能 力 较 差 ， 缺 
乏 创 新 的 意识 . 

美国 的 数学 教育 却 偏重 于 “儿童 中 心 说 ”他 们 十 分 注 
重 学 生 学 习 的 独立 性 , 但 却 忽视 了 教师 的 主导 作用 , 知识 的 
传授 和 巩固 未 得 到 重视 , 这 是 造成 美国 中 小 学 生 的 数学 基础 
知识 和 基本 技能 水 平 普 遍 低下 的 原因 之 一 . 数学 教育 战争 因 
此 而 起 . 

当前 , 美国 数学 教育 的 现实 情况 是 向 中 国 的 数学 教育 学 
习 ， 正 由 “儿童 中 心 说 ”偏向 “ 重 教 轻 学 说 ”战争 的 结果 
是 ， 对 立 的 双方 达成 了 共识 . 美国 全 国 数学 教师 委员 会 
(CNCTM) 2006 年 9 月 12 日 发 布 “ 幼 儿 园 学 龄 前 至 8 年 级 
数学 课程 焦点 ”后 , 困扰 美国 基础 教育 十 几 年 的 “数学 战争 ” 
暂时 划 上 了 句号 . 这 个 “课程 焦点 ”是 对 《学 校 数 学 课程 与 
评价 标准 》(NCITM 1989) 和 《学 校 数学 的 原则 与 标准 》 
(NCTM 2000) 的 一 个 补充 . 它 由 相关 的 思想 、 概 念 、 技 能 
以 及 构成 理解 和 后 继 学 习 基 础 的 过 程 组 成 加 .可 以 说 ,“ 课 
程 焦点 ”是 美国 版 的 加 强 双 基 教学 的 内 容 要 求 . 
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中 国 目 前 正在 实施 的 基础 教育 课程 改革 实际 上 是 向 美 
国学 习 ， 正 由 “ 重 教 轻 学 说 ”偏向 “儿童 中 心 说 ” 

关于 中 国 数学 教育 的 出 路 问题 ， 国 内 一 大 批 仁人志士 ， 
包括 数学 家 、 数 学 教育 研究 者 和 广大 的 一 线 数 学 教师 ,不 断 
地 研究 思考 ， 献 计 献策 ， 其 中 不 乏 真 知 灼 见 . 除了 课程 设计 
者 《暂且 称 为 圈 内 人 士 ) 创造 性 的 工作 之 外 ,不 少 圈 外 人 士 
也 做 了 大 量 的 工作 ， 比如 南京 大 学 的 郑 航 信 教授 一 直 关 注 、 
反思 数学 新 课程 改革 ,发表 了 不 少 警世 文章 & :1. 尤其 值 
得 一 提 的 是 ， 人 民 教 育 出 版 社 的 章 建 跃 研究 员 , 在 寻求 中 国 
数学 教育 出 路 的 征途 上 , 提出 了 比较 理性 、 有 具体 和 切实 可 行 
的 方案 . 在 文 [12] 中 ,他 明确 了 中 国 的 数学 教育 目标 、 数 学 课 
程 内 容 、 师 生 关 系 、 学 与 教 的 方式 、 基 础 与 创新 ， 以 及 数学 
知识 、 数 学 能 力 和 数学 素养 等 核心 理论 问题 . 分 析 了 我 国 数 
学 教育 的 优势 与 不 足 ， 主 张 以 继承 、 发 展 与 创新 的 思维 方式 
和 实验 、 科 学 论证 、 民 主 集中 的 工作 方式 去 实施 课程 改革 ， 
并 提出 了 数学 教育 改革 创新 的 4 种 做 法 , 即 :“ 亲 和 力 一 一 以 
生动 活泼 的 呈现 方式 ， 展 示 数 学 的 发 生发 展 过 程 ， 激 发 兴趣 
和 美感 ， 引 发 学 习 激 情 ; 问题 性 一 一 以 恰 时 恰 点 的 问题 引导 
数学 活动 ， 培 养 问题 意识 ， 孕 育 创新 精神 ， 思 想 性 一 一 加 强 
数学 思想 方法 的 渗透 与 概括 ， 引 导 学 生 领 司 具 体内 容 所 反映 
的 数学 思想 ， 联 系 性 一 一 通过 不 同 数学 内 容 的 联系 与 启发 ， 
强调 类 比 、 推 广 、 特 殊 化 、 化 归 等 思想 方法 的 运用 ， 学 习 数 
学 地 思考 问题 的 方式 ， 提 高 数学 思维 能 力 ， 培 养 理 性 精神 .? 

关于 课程 改革 ， 教 育 部 副 部 长 陈 小 娅 指出 要 处 理 好 5 
个 关系 :“ 人 掌握 基 本 知识 和 基本 技能 与 培养 创新 精神 和 实践 
能 力 的 关系 ; 学 科 园 辑 与 社会 进步 、 科 技 发 展 和 学 生 经 验 的 
关系 ; 接受 性 学 习 与 自主 、 人 合作、 探究 学 习 的 关系 ; 学 科 的 
独立 性 与 关联 性 的 关系 ; 农村 地 区 和 城市 地 区 的 关系 .” 上 

我 们 的 出 路 是 什么 呢 ? 答案 已 经 十 分 清楚 , 那 就 是 中 国 
数学 教育 的 出 路 应 该 是 在 “儿童 中 心 说 ”与 “ 重 教 轻 学 说 ” 
之 间 取 得 平衡 .“ 数 学 教学 的 本 质 是 学 生 在 教师 的 引导 下 能 
动 地 建构 数学 认 知 结构 ， 使 自己 得 到 全 面 发 展 的 过 程 .” 呈 

要 使 这 一 平衡 说 能 很 好 地 运用 于 数学 新 课程 的 改革 中 ， 
必须 正确 把 握 好 以 下 关系 ， 
2.1 精英 数学 与 大 众 数学 

基础 教育 到 底 要 给 学 生 提 供 什么 样 的 数学 课程 , 主要 取 
决 于 我 们 的 教育 价值 取向 . 

精英 教育 以 牺牲 大 多 数学 生 权 益 为 基础 , 以 培养 和 选拔 
少数 精英 人 才 为 目的 , 强调 用 学 科 专 业 标 准 对 学 生 进 行 层 层 
标 别 和 选拔 ， 升 学 应 试 教育 的 盛行 正 是 这 种 价值 取 阿 使 
然 . 显然 ， 精 英 教育 并 不 能 满足 现代 社会 对 人 才 的 需要 . 社 
会 需要 各 种 各 样 的 人 才 . 我 们 需要 理论 型 、 设 计 型 的 人 才 ， 
也 需要 实干 型 .传播 型 的 人 才 , 更 需要 大 量 的 技能 型 的 人 才 ; 
我 们 需要 热情 奔放 的 人 , 也 需要 慎 言 慎 行 的 人 ; 我 们 需要 谦 
虚 和 和议、 容易 合作 的 人 ， 也 需要 创造 性 强 而 脾气 古怪 的 人 . 

大 众 教育 是 面向 全 体 学 生 而 不 仅仅 是 少数 精英 的 教 
育 ， 其 目的 是 使 所 有 学 生得 到 全 面 发 展 ， 以 适应 未 来 社会 
生活 的 需要 ， 美国 心理 学 家 霍华德 。 加 德 纳 〈 了 . Gardner) 
指出 ， 人 有 7 个 方面 的 智慧 : 言语 一 语言 智慧 ， 音乐 一 节 
奏 智 慧 ， 逻辑 一 数理 智慧 ;视觉 一 空间 智慧 身体 一 动 党 
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智慧 ， 自 知 一 自省 智 达 :交往 一 交流 智慧 . 受 遗 传 、 社 会 
环境 、 家 庭 条 件 和 生活 经 历 等 因素 的 影响 ， 每 个 学 生 在 兴 
趣 、 爱 好 、 动 机 、 和 需要、 气质 、 性 格 、 智 力 和 特长 等 方面 
表现 不 尽 相 同 ， 各 有 所 长 . 使 全 体 学 生 全 面 发 展 并 不 是 说 
去 培养 全 才 ， 而 是 要 正视 学 生 之 间 的 差异 ,因材施教 ， 使 
每 个 学 生 在 原 有 的 基础 上 都 得 到 自由 地 发 展 . 当 我 们 的 教 
育 为 学 生 提 供 了 一 种 公平 、 民 主 、 宽 松 、 自 由 的 发 展 空间 ， 
人 人 都 能 从 事 自 己 喜 欢 的 职业 ， 人 人 都 能 做 自己 最 近 长 的 
事 ， 我 们 这 个 社会 就 会 人 才 辈 出 . 因此 ， 从 这 个 角度 来 讲 ， 
精英 教育 与 大 众 教育 并 不 矛盾 ， 大 众 教 育 是 精英 教育 的 基 
础 ， 精 英 教育 植 根 于 大 众 教育 之 中 ， 

以 精英 教育 为 价值 取向 的 数学 课程 选择 精英 数学 , 以 大 
众 教 育 为 价值 取 回 的 数学 课程 则 选择 大 众 数 学 . 精 炎 数学 与 
大 众 数 学 的 关系 就 像 精英 教育 与 大 众 教育 的 关系 一 样 .大众 
教育 是 我 国 基础 教育 改革 的 价值 取向 . 因此 , 在 基础 教育 阶 
段 ， 为 学 生 提 供 门槛 低 、 富 弹性 、 多 样 化 的 大 众 数 学 课程 ， 
符合 我 国 基础 教育 未 来 发 展 的 需要 . 和 孙 晓 天 教授 认为 :“ 大 
众 数 学 实际 是 精英 数学 的 沃土 , 大 众 在 满足 生存 需要 的 基础 
上 都 是 未 来 数学 家 、 科 学 家 的 庞大 后 备 军 . 所 以 ， 数 学 越 大 
众 ， 学 数学 的 人 越 多 ， 才 越 有 可 能 有 尖子 冒 出 来 ……?”5 

构建 适合 我 国 国情 的 大 众 数学 课程 体系 是 数学 新 课程 
面临 的 最 大 问题 . 到 底 哪 些 模块 、 哪 些 概念 、 哪 些 原 理 是 最 
基础 、 最 重要 的 ， 这 人 么 核心 的 问题 到 现在 还 没有 研究 清楚 ， 
达成 共识 , 这 是 新 课 标 的 软肋 . 翻 看 全 日 制 义务 教育 数学 课 
程 标准 (修改 稿 )〈 征 求 意见 稿 )， 发 现 许 多 有 益 的 建议 并 没 
有 被 采纳 ,这 是 令 人 十 分 担忧 的 . 建议 将 高 中 数学 新 课 标 与 
九 年 义务 教育 数学 新 课 标 统一 研究 , 扩大 研究 队伍 ,充分 吸 
收 数学 家 、 数 学 教育 研究 者 、 一 线 数 学 教师 的 意见 ， 达 成 共 
识 . 不 能 摘 小 圈子 、 走 过 场 、 简 单 化 ， 否 则 会 走 弯路 ， 影 响 
新 课程 的 改革 质量 . 

2.2 演绎 推理 与 合 情 推 理 

演绎 推理 也 就 是 逻 得 推理, 它 包 括 形 式 逻 辑 推理 和 辩证 
逻辑 推理 . 在 形式 逻辑 方面 ， 要 求 思维 主体 道 守 形 式 逻 辑 的 
基本 规律 ， 即 同一 律 、 矛 盾 律 、 排 中 律 、 充 足 理由 律 . 也 就 
是 说 , 在 推理 过 程 中 ,概念 和 判断 必须 保持 一 致 性 ， 判 断 不 
自 相 了 矛盾、 不 模棱两可 ， 要 有 充分 的 根据 其 表现 形式 主要 
有 有 分析、 综合、 抽象、 概括、 比较 、 分 类 、 完 全 归纳 、 演 绎 、 
系统 化 、 证 明 、 反 驶 等 .而 在 辩证 逻辑 方面 ， 要 求 主 体 运用 
辩证 的 观点 去 处 理 所 面 临 的 问题 , 即 表 现 为 思维 过 程 的 辩证 
法 . 例如 客观 事物 是 不 断 地 运动 、 变 化 、 发 展 着 的 ; 事物 的 
发 展 变化 遵循 着 对 立 统一 规律 .质量 互 变 规律 和 和 否定 之 否定 
规律 . 化 陌生 为 熟悉 、 化 繁 为 简 、 正 难 则 反 、 顺 推 与 首 推 之 

合 、 动 与 静 之 转化 、 一 般 与 特殊 之 互 化 ,这些 都 是 辩证 思 
维 的 具体 形式 ". 

“ 合 情 推理 是 根据 已 有 的 事实 和 正确 的 结论 (包括 定义 、 
公理 、 定 理 等 )、 实 验 和 实践 的 结果 ， 以 及 个 人 的 经 验 和 直 
觉 等 推测 某 些 结果 的 推理 过 程 .” 上 演绎 推理 是 一 种 必然 性 
推理 ， 而 合 情 推 理 却 是 符合 情理 〈 经 验 ) 但 并 不 具有 必然 性 
的 推理 ， 它 既 涉及 到 推理 者 的 观察 、 试 验 、 分 析 和 过 往 的 相 
关 经 验 ， 又 涉及 到 知觉 重组 、 表 象 的 分 解 与 组 合 、 联 想 、 想 
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象 、 直 觉 等 思维 形式 . 合 情 推 理 的 主要 形式 有 不 完全 归纳 、 
类 比 和 直 党 等， 

关于 演绎 推理 与 合 情 推理 的 地 位 作用 , 以 及 如 何 看 待 数 
学 证 明 与 数学 发 现 的 关系 ， 美 国 著名 数学 家 G 波 利 亚 早已 
为 我 们 指明 了 出 路 . 他 认为 :“ 数 学 被 看 着 是 一 门 论证 科学 ， 
然而 这 仅仅 是 它 的 一 个 方面 . 以 最 后 确定 的 形式 出 现 的 定型 
的 数学 ， 好 像 是 仅 含 证 明 的 纯 论证 性 的 材料 . 然而 ， 数 学 的 
创造 过 程 是 与 其 它 知 识 的 创造 一 样 . 在 证 明 一 个 定理 之 前 ， 
你 先 得 猜测 这 个 定理 的 内 容 . 在 你 完全 做 出 详细 证 明之 前 ， 
你 先 得 猜测 证 明 的 思路 , 把 观察 到 的 结果 加 以 综合 然后 加 以 
类 比 , 一 次 又 一 次 地 进行 尝试. 数学 家 的 创造 性 工作 成 果 是 
论证 推理 ， 即 证 明 . 但 是 这 个 证 明 是 通过 合 情 推 理 ， 通 过 猜 
想 而 发 现 的 . 只 要 数学 的 学 习 过 程 稍 能 反映 出 数学 的 发 明 过 
程 的 话 ， 那 么 就 应 当 让 猜测 、 合 情 推理 占有 适当 的 位 置 .” 
他 指出 : 论证 推理 与 合 情 推 理 之 间 并 不 矛盾 , 它们 是 互相 补 
充 的 . 他 还 告诫 我 们 :“ 一 个 认真 想 把 数学 作为 他 终身 事业 
的 学 生 必 须 学 习 论 证 推理 ; 这 是 他 的 专业 也 是 他 那 门 科 学 的 
特殊 标志 .然而 为 了 取得 真正 的 成 就 他 还 必须 学 习 合 情 推 
理 ; 这 是 他 的 创造 性 工作 所 赖 以 进行 的 那 种 推理 .” 

数学 推理 证 明 仅 仅 是 数学 中 的 一 部 分 , 属于 演绎 推理 的 
范畴 数学 需要 泗 绎 推理 ， 但 从 科学 发 现 的 角度 来 说 ， 更 需 
要 合 情 推 理 . 大 多 数 数学 概念 的 提出 和 数学 定理 的 发 现 , 先 
是 通过 实验 、 观 察 、 估 算 、 类 比 、 不 完全 归纳 、 联 想 、 想 象 、 
直 洛 猜测 等 合 情 推 理 的 方式 提出 假说 , 然后 经 过 省 绎 推理 的 


” 论证 才 得 出 来 的 ， 即 是 说 ， 演 绎 推理 只 是 真理 在 手 后 的 论 


证 , 由 于 我 们 过 去 太 注 重 形式 运 演 的 演绎 推理 ,而 忽视 了 科 
学 发 现 的 合 情 推理 , 所 以 造成 了 我 们 的 学 生 习 惯 于 解答 别人 
给 的 现成 问题 ， 学 得 越 多 ， 就 越 来 越 不 会 发 现 问题 、 提 出 问 
题 和 解决 真正 的 问题 . 

既 重视 演绎 推理 又 强调 合 情 推 理 的 重要 性 是 数学 新 课 
程 改 革 的 出 路 , 这 是 基于 数学 教育 的 最 终 目标 一 一 发 展 学 生 
的 科学 创新 意识 和 动手 实践 能 力 的 需要 而 作 的 改革 ， 

2.3 接受 学 习 与 发 现 学 习 

转变 学 习 方 式 是 数学 新 课程 的 理念 之 一 . 那么 到 底 如 何 
理解 接受 学 习 与 发 现 学 习 的 教育 功能 ， 是 否 是 接受 学 习 落 
后 ， 发 现 学 习 先进 ,教学 中 又 如 何 实施 等 问题 一 直 困 拢 着 一 
线 教师 .经 过 近 六 年 的 数学 新 课程 试验 ， 我 们 的 出 路 如 下 : 

有 意义 的 接受 学 习 的 先进 性 是 知识 容量 大 、 效 率 高 、 易 
控制 . 其 局 限 性 是 学 生 的 主动 性 、 独 立 性 、 创 造 性 未 能 充分 
体现 . 而 发 现 学 习 的 先进 性 是 能 激发 学 生 的 内 在 动机 、 培 养 
对 数学 的 兴趣 ， 建 立 自 信 , 能 培养 学 生 的 探究 精神 和 问题 解 
决 能 力 . 其 局 限 性 是 知识 容量 小 、 效 率 低 、 难 控制 . 

有 意义 的 接受 学 习 是 中 国 数学 学 习 的 优良 传统 ， 要 保 
持 . 学 校 数 学 的 多 数 内 容 适 合 于 较 受 学 习 ,， 启 发 式 的 讲授 教 
学 仍然 是 数学 教学 的 主要 形式 . 我 们 反对 的 是 机 械 的 接受 学 
习 《〈 如 死记 硬 背 、 题 海 训 练 、 能 力 技巧 化 等 倾向 ). 

发 现 学 习 是 培养 学 生 提 出 概念 、 发 明 创造 的 有 效 手 段 ， 
我 们 应 豪 不 迟疑 地 予以 加 强 . 并 非 所 有 的 内 容 都 适合 于 发 现 
学 习 ， 发 现 学 习 只 是 接受 学 习 的 有 益 补 充 . 教材 应 该 在 教学 
建议 中 明确 一 些 适 合 进行 发 现 学 习 的 内 容 . 学 生 不 一 定理 解 
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所 发 现 内 容 的 实质 , 发 现 后 的 同化 理解 十 分 必要 , 杜绝 形式 
主义 的 低 效 率 的 机 械 发 现 学 习 . 

是 否 选择 发 现 学 习 模式 进行 教学 ， 必 须 依据 教育 目的 、 
学 习 内 容 、 教 学 对 象 和 教学 条 件 确定 . 
2.4 数学 基础 与 数学 创新 

数学 基础 指 的 是 双 基 ， 即 基础 知识 和 基本 技能 .由 于 重 
视 基 础 知识 教学 和 基本 技能 训练 ， 所 以 中 国学 生 的 双 基 十 分 
过 硬 ~ 一 快速 准确 地 进行 数 与 式 的 运算 ， 准 确 记忆 定义 和 规 
则 ， 形 式 演绎 推理 能 力 强 ， 热 悉 古 型 的 套路 和 方法 ， 模 仿 性 
强 ， 但 付出 的 代价 是 中 国学 生 的 动手 实践 能 力 、 问 题 意识 和 
创新 意识 较 弱 ， 张 英 宙 教授 形象 地 将 其 比喻 为 “在 花岗岩 上 
建 茅草 屋 ” 为 此 ,《 标 准 》 提 出 要 与 时 候 进 地 认识 双 基 .“ 不 
但 继续 强调 对 数学 基础 知识 和 基本 技能 的 学 习 ， 而 且 赋予 了 
基础 知识 和 基本 技能 新 的 内 涵 ， 数 学 课程 要 始终 重视 对 数学 
基础 知识 和 基本 技能 价值 的 深入 剖析 ， 以 及 加 强 对 其 发 展 性 
的 足够 认识 . 既 要 避免 忽视 基础 知识 和 基本 技能 学 习 的 倾向 ， 
又 要 认真 对 知识 和 技能 进行 选择 ， 以 确保 这 些 知识 和 技能 真 
正 是 学 生 适 应 未 来 社会 生活 和 进一步 发 展 所 必需 的 - ”0 

双 基 既 不 是 繁 难 的 数 与 式 的 运算 , 也 不 是 对 付 升学 考试 
的 题 型 训练 , 更 不 是 能 力 技巧 化 的 倾向 : 什么 “直线 交 曲 线 ， 
抓 点 弦 ， 消 参数 ， 关 系 建 ” 什么 “三 角 函 数 题 ， 见 到 平方 
要 降 寡 ”， 什 么 “立体 几何 题 ， 要 建 坐 标 系 ， 这 样 解 题 会 容 
易 ”， 最 好 的 双 基 是 对 数学 概念 、 数 学 原理 的 深刻 理解 ， 

我 们 要 与 时 俱 进 地 认识 双 基 , 更 要 与 时 俱 进 地 洞 晓 双 基 
教学 的 本 质 一 一 概念 教学 的 本 质 和 原理 教学 的 本 质 . 

(1) 概念 教学 的 本 质 ， 

概念 教学 的 本 质 不 是 低 水 平 的 概念 言语 连锁 学 习 , 而 是 
要 帮助 学 生 获 得 概念 的 心理 意义 , 即 形成 概念 内 涵 的 心理 表 
象 ]， 或 者 说 建构 起 良好 的 概念 图 式 ， 概 念 图 式 由 一 些 反 
映 概念 属性 的 观念 组 成 . 概念 图 式 中 观念 的 多 少 、 观 念 的 准 
确 与 否 、 观 念 的 深刻 程度 是 反映 概念 理解 水 平 的 重要 因 
素 . 会 解 题 ， 考 试 成 绩 好 的 学 生 ， 并 不 保证 他 有 好 的 概念 图 
式 . 例如 当 笔者 出 示 问 题 :“ 已 知 | 邓 COdr= ze +c， 试 求 


人 roDdr . ”来 测试 某 学 生 时 ， 他 能 迅速 地 两 边 求 导 ， 求 出 
7(D ， 然 后 就 求 出 了 答案 ， 问 他 为 什么 两 边 求 导 ， 他 说 这 
种 题 就 是 这 样 做 的 .再 问 他 |/(z)dx 是 什么 ， 他 说 是 积分 ， 


其 它 的 就 不 知道 ， 这 说 明 该 学 生 已 经 习 得 了 机 械 的 解 题 步 
晤 ， 但 其 关于 | /Codz 的 认 知 图 式 只 是 低 水 平 的 “积分 ， 


尚未 建构 起 良好 的 认 知 图 式 ;“ | /CDdx 是 不 定 积分 ， 是 一 


族 函 数 ; 它们 相差 一 个 常数 ; 它们 都 有 一 个 共同 的 “ 老 祖宗 ， 
Fn ;它们 都 是 Fo 的 原 函 数 ; 对 它们 求 导 后 都 等 于 F(z) ; 
它们 的 图 像 是 沿 轴 方 向 由 下 至 上 一 层 一 层 受 起 来 的 ……” 

良好 的 概念 图 式 是 由 一 系列 反映 概念 本 质 属 性 的 观念 
组 成 ， 比 如 ， wa 的 教学 本 质 是 帮助 学 生 建构 起 认 知 图 式 : 
“We 是 一 个 数 ; 它 不 会 是 负 的 ; 它 的 平方 等 于 a; 在 数 轴 上 
它 可 能 是 原点 也 可 能 在 原点 的 右边 ，Va 和 xz 都 是 表示 一 个 
数 的 符号 ， 他 们 没有 什么 不 同 ……” 
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人 类 获取 概念 的 主要 方式 是 概念 的 形成 和 概念 的 同 
化 . 概念 的 形成 是 指 从 大 量 的 具体 例子 出 发 ， 妇 纳 概括 出 一 
类 事物 的 共同 本 质 属 性 的 过 程 . 这 是 一 种 发 现 学 习 的 过 
程 . 概念 的 同化 是 指 学 习 者 利用 原 有 认 知 结构 中 的 观念 来 理 
解 接纳 新 概念 的 过 程 . 这 是 一 个 接受 学 习 的 过 程 . 不 论 是 通 
过 概念 的 形成 方式 还 是 通过 概念 的 同化 方式 来 获得 概念 , 其 
最 终 目 标 都 是 掌握 同类 事物 的 关键 属性 , 使 学 生 在 头脑 里 建 
构 起 良好 的 概念 认 知 图 式 . 

许多 一 线 教 师 对 于 《标准 》 没 有 介绍 反 函 数 的 定义 ， 仪 
要 求知 道 指 数 函 数 与 对 数 函 数 互 为 反 函 数 这 一 变化 十 分 困 
惑 ， 不 知 如 何 把 握 深 度 . 事实 上 ， 反 函数 不 是 什么 新 玩意 ， 
它 就 是 与 原 函 数 联 系 紧 密 的 一 种 函数 . 反 函 数 之 所 以 难 教 ， 
并 不 是 它 本 身 难 , 而 是 它 的 上 位 概念 函数 概念 的 教学 出 了 问 
题 ， 即 没有 真正 帮助 学 生 建 构 起 良好 的 函数 概念 认 知 图 式 : 
“函数 是 两 个 非 空 数 集 之 间 的 一 种 对 应 关系 ;在 一 个 集合 中 
任意 取 定 一 个 数 , 总 可 以 在 另 一 个 集合 里 找到 唯一 确定 的 数 
与 它 对 应 ; 前 面 的 集合 叫 定义 域 ， 那 些 被 唯一 确定 的 所 有 数 
组 成 了 叫做 值 域 的 集合 ; 函数 概念 的 关键 是 由 谁 唯一 确定 了 
谁 ; 函数 概念 与 函数 所 用 的 符号 没有 什么 关系 , 就 像 人 的 名 
字 一 样 ……” 有 了 这 种 良好 的 函数 概念 图 式 ， 反 函数 概念 的 
回 化 理解 就 不 会 有 困难 . 所 以 没有 反 函 数 的 定义 ， 并 不 影响 
我 们 理解 反 函 数 本 身 ， 

(2) 原理 教学 的 本 质 ， 

数学 中 的 原理 指 的 是 数学 公式 和 法 则 、 定 理 和 性 质 . 原 
理 有 主客 观 两 个 方面 的 含义 : 作为 言语 符号 信息 , 它 是 对 概 
念 之 间 关 系 的 描述 ， 从 心理 意义 上 说 ， 它 是 一 种 叫做 
“ 若 ……， 则 ……” 产 生 式 的 操作 反应 系统 ， 即 主体 在 特定 
的 情境 中 根据 各 种 关系 做 出 相应 的 反应 . 例如 ， 习 得 勾 股 定 
理 产生 式 的 主体 , 一 见 到 直角 三 角形 刺激 ， 就 做 出 了 两 短 边 
的 平方 和 等 于 长 边 的 平方 的 心理 反应 ， 

原理 学 习 的 本 质 是 : 学 习 一 些 概念 之 间 的 关系 ; 原理 学 
习 不 是 习 得 描述 原理 的 言语 信息 ， 而 是 习 得 原理 的 产生 式 ， 
只 要 条 件 信息 一 满足 ,相应 的 行为 反应 就 自然 出 现 . 学 习 者 
据 此 指导 自己 的 行为 并 解决 遇 到 的 新 问题 . 习 得 原理 不 是 孤 
立地 掌握 一 个 原理 ， 而 是 要 在 原理 之 间 建 立 联系 ， 形 成 原理 
网 络 色 ， 

从 运用 原理 的 角度 看 , 数学 原理 学 习 可 以 分 成 言语 连锁 
学 习 水 平 、 正 向 产生 式 水 平 、 逆 向 产生 式 水 平 、 变 形 产 生 式 
水 平 :. 

《3) 教会 学 生 创 新 ， 

教育 的 目的 就 是 要 培养 学 生 的 创新 能 力 . 在 数学 教学 中 
要 培养 学 生 的 创新 能 力 , 首先 就 要 注意 采取 发 现 学 习 的 教学 
模式 . 通过 综合 实践 、 课 题 学 习 、 数 学 探究 、 数 学 建 模 等 课 
题 的 学 习 ， 学 习 体会 数学 创造 的 过 程 和 思维 方式 . 其 次 ,在 
接受 学 习 为 主 的 教学 中 ,要 充分 揭示 思维 过 程 ， 揭 示 概 念 的 
形成 过 程 、 结 论 的 发 现 过 程 和 问题 解决 的 思路 探索 过 程 . 万 
其 重要 的 是 第 三 ， 要 教会 学 生 进 行 创 新 的 思维 方式 ， 即 鼓励 
学 生 从 下 面 10 个 方面 去 提问 题 “: 

昌 “假如 ”的 问题 对 一 个 假设 的 情境 加 以 思考 .可 
用 人 、 地 、 事 、 物 、 时 间 现在、 过去、 未 来 ) 的 假设 发 问 . 例 
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如 ， 假如 再 多 一 个 条 件 ， 就 会 假如 过 已 知 直线 外 一 氮 
可 作 两 条 直线 与 已 知 直线 平行 ,那么 就 推出 了 ……? 《〈 罗 巴 
切 夫 斯 基 几 何 ) 


四 “列举 ”的 问题 : 列举 出 符合 某 一 条 件 或 特性 的 事 、 
物 ， 越 多 越 好 . 例如 ， 请 列举 出 粉笔 的 用 途 ; 请 列举 出 与 平 
方差 公式 有 关 的 运用 ， 

图 “比较 ”的 问题 ， 比较 两 个 对 象 的 异同 ， 例 如， 猎 
和 电 冰 箱 有 何 相同 之 处 ? a 与 gg 有 什么 异同 ? Va: 与 (Va): 
有 什么 异同 ? 

图 “替代 ”的 问题 : 用 其 它 对 象 取代 原来 的 对 象 ， 例 
如 , 这 篇 文章 的 题目 可 以 用 什么 题目 来 取代 ? 石油 可 以 用 什 
么 来 普 代 ? 这 个 条 (元 ) 件 可 以 用 什么 条 (元 ) 件 来 蔡 代 ? 

图 “除了 ”的 问题 ， 寻求 突 破 常规 的 想法 ， 除了 现在 
这 个 结果 、 方 法 、 用 途 之 外 ,还 有 其 它 什么 情况 ? 此 问题 除 
了 这 种 解法 外 ， 还 有 什么 解法 ? 

“可 能 ”的 问题 ， 联 想 推测 事物 可 能 出 现 的 发 展 情 
况 ， 例 如， 为 什么 会 出 现 这 种 现象 ， 可 能 的 原因 有 哪些 ? 

@ 四 “想象 ”的 问题 ， 充 分 想象 未 来 的 事物 ， 例 如 ， 想 
象 5 年 后 广州 市 民 最 喜欢 的 旅游 项 目 是 什么 ?想象 纳米 机 
器 人 进入 人 体 后 会 发 生 什么 ? 
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“组 合 ”的 问题 将 一 些 对 象 〈( 字 词 、 事 物 、 图 形 
等 ) 重新 排列 组 合成 另外 有 意义 的 材料 . 例如 ， 给 你 铁丝 制 
品 “ 站 ”和 “Pn2” 你 能 做 什么 ? 用 这 几 个 条 件 你 能 编 什 么 
问题 ? 

加 “六 W ”问题 : Who? What? Why? When? Where? 
How? 例如 , 启发 学 生 写 有 关 植 树 节 的 作文 的 思路 : 为 什么 
栽 树 ? 栽 什么 树 ? 栽 在 哪里 ? 什么 时 候 栽 ? 谁 来 栽 ? 怎么 
栽 ? 启发 学 生 写 研究 论文 的 提纲 : 复数 是 谁 发 明 的 ? 是 怎样 
发 明 的 ? 为 什么 要 发 明 复 数 ? 用 来 做 什么 ? 什么 时 候 用 ? 
用 在 哪些 地 方 ? 

“ 头 推 ” 的 问题 : 将 两 个 对 象 直接 类 比 ， 推 出 新 的 
结论 例如， 将 洗衣 球 比拟 为 人 ， 我 们 可 以 来 写 一 篇 “洗衣 
球 上 学 历险 记 ” 观察 6=3+3，8=3+$，10=3+7，12=S+7， 
14=3+11=74+7，16=S+11=3+13，18=S+13，，…， 由 此 我 们 可 
以 类 推出 : 〈 和 歌德 巴 赫 ) 猜想 ， 每 一 个 不 小 于 6 的 偶数 都 是 
两 个 奇 素数 的 和 ， 

创新 其 实 并 不 难 , 如 果 能 从 上 述 10 个 方面 去 思考 问题 ， 
提出 问题 ， 那 么 你 就 会 有 很 多 好 点 子 ， 你 也 就 能 做 出 不 同 凡 
响 的 创新 ， 不 怕 做 不 到 ， 就 怕 想 不 到 ! 
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Abstract: Education wars were an extension and concretion of the “teacher-centered instruction”and “learner-centered 
Instruction .The way out for China's math education was to Strike a balance between the two. The essence of math teaching was 8 
process whereby students activyely build their mathematical perception structure under the guidance of teachers to give themselves 
an al]-round development. The way out for the reform of mathematics curriculum was to maintain a balance between math for elite 
and math for all; deductive inference and plausible inferencei Ieception learning and discovery learning; mathematics basis and 
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数学 教育 研究 中 值得 关注 的 问题 一 一 热点 与 反思 
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摘要 : 新 一 轮 基 础 教育 数学 课程 改革 的 推进 和 纵深 发 展 ， 给 数学 教育 研究 担 出 了 诸多 值得 关注 和 应 该 着 力 解 决 的 问题 ， 
主要 包括 : 《全 日 制 义务 教育 数学 课程 标准 》 的 适应 性 研究 ， 教 学 方式 研究 ， 课 壮 教 学 研究 ， 教 学 理论 研究 ， 教 师 专业 发 展 
研究 ， 数 学 教育 研究 方法 研究 ， 双 基教 学 理论 构建 〈 我 国 优秀 教学 传统 的 梳理 、 继 承 与 发 展 ) 和 国际 比较 研究 〈 国 外 经 验 的 


批判 性 学 习 、 借 鉴 )，. 
关键 词 : 数学 教育 研究 ， 热 点 问题 ; 反 下 
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1 《全 日 制 义务 教育 数学 课程 标准 》 的 适应 性 研 
究 一 一 热点 和 现实 问题 


《全 日 制 义务 教育 数学 课程 标准 》( 以 下 简称 《 课 标 》) 
的 适应 性 研究 是 目前 的 焦点 之 一 . 关于 《 课 标 》 的 争论 主要 
集中 在 以 下 两 个 方面 : 
1.1 课程 改革 的 理念 一 一 国际 化 与 本 土 化 

《 课 标 》 渗 透 、 借 鉴 国 外 新 的 教育 理念 ， 对 数学 、 数 学 
课程 、 数 学 教学 、 数 学 学 习 进 行 了 阐述 . 研究 者 提出 了 以 下 
值得 思考 的 问题 : 

(1) 大 众 数 学 : 追求 数学 上 普遍 的 低 标准 ， 还 是 普遍 的 
高 标准 . 有 研究 者 认为 ， 目 前 所 倡导 的 “大 众 数学 ”事实 上 
是 在 普遍 降低 数学 教育 的 水 准 .“ 大 众 化 不 能 是 平庸 化 . 我 
们 需要 的 大 众 化, 应 该 是 普遍 地 提高 水 平 ， 同 时 又 保证 优秀 
的 学 生 能 得 到 充分 的 发 展 . 大 众 化 与 提高 水 平 必须 结合 起 
来 .” 忆 “为 了 使 数学 更 易 被 一 般 大 众 所 接 受 而 简单 地 降低 
内 容 的 难度 将 是 无 穷 无 尽 的 倒退 .” 巴 

(2)“ 生 活化 ”与 “数学 化 ” 熟 轻 熟 重 . 在 现实 情境 中 
教学 数学 , 有 利于 学 生 从 自己 的 生活 经 验 出 发 更 好 地 理解 与 
掌握 抽象 的 数学 概念 . 但 是 , 在 充分 调动 学 生生 活 经 验 的 同 
时 ， 要 帮助 学 生 认 识 到 从 生活 化 到 数学 化 的 必要 性 .“ 在 现 
实情 境 中 教 数 学 ， 通 过 应 用 问题 来 引入 数学 概念 是 有 好 处 
的 ， 但 不 能 够 把 这 作为 一 条 基本 的 原则 ， 因 为 如 果 那 样 做 ， 
许多 数学 的 基本 概念 就 无 法 讲 了 .” 疡 许多 数学 知识 与 学 生 
的 “生活 经 验 ” 是 有 一 定 距 离 的 ， 需 要 借助 理性 的 力量 来 党 
握 .“ 去 数学 化 的 倾向 会 危及 数学 教育 的 生命 力 .” 多 

《3) 教 学 方式 的 选取 :“ 新 旧 ? 作 尖 好 坏 ?” 的 标准 .《 课 
标 》 强 调 :“ 有 效 的 学 习 活 动 不 能 单纯 地 依赖 模仿 与 记忆 ， 
动手 实践 、 自 主 探索 、 合 作 交 流 是 重要 的 学 习 方式 .” 一 时 
间 ， 讲 授 教 学 、 接 受 学 习 成 为 落后 的 代名词 . 对 不 同 的 学 
习 方 式 要 做 出 客观 的 、 理性 的 分 析 , 要 进行 深入 的 研究 . 有 
的 研究 者 认为 :“ 有 效 的 教学 方法 只 能 是 教师 讲解 与 学 生 
探索 的 结合 .采用 哪 一 种 ， 应 按照 读 程 的 内 容 、 学 生 的 程 
度 等 由 教师 来 决定 例如， 数学 的 规定 、 定 义 就 不 能 让 学 
生 去 探究 .” 品 
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(4) 教师 角色 定位 : 主导 者 与 引导 者 .“《 课 标 》 强 调 
教学 过 程 中 学 生 的 参与 、 体 验 和 创造 ,然而 走向 了 另 一 个 极 
端 ， 避 而 不 谈 教 师 在 整个 教学 过 程 中 的 主导 作用 , 缺少 了 教 
师 的 正确 主导 作用 ， 学 生 的 活动 就 失去 了 方向 .” 呈 “学 生 
的 学 习 是 别人 不 能 包办 代替 的 , 但 是 , 学 生 的 进步 必须 遵循 
前 人 的 经 验 , 在 “巨人 的 肩膀 上 攀登 . 所 谓 教师 的 “主导 ”"， 
不 过 是 确定 方向 ， 指 明道 路 ， 亲 自 示 范 ， 帮 扶 前 进 . 为 什么 
要 加 以 否定 ? ”的 
1.2 ”课程 内 容 的 取舍 与 调整 一 一 几何 与 概率 成 为 焦点 

相对 于 《 九 年 义务 教育 全 日 制 初级 中 学 数学 教学 大 网》 
(简称 《大 纲 》),“ 空 间 与 图 形 ” 作 了 较 大 调整 ,“ 统 计 与 概 
率 ” 是 新 增加 的 内 容 ， 这 两 部 分 问题 最 多 . 

(1) 几何 部 分 : 直观 几何 与 演绎 几何 之 争 . 几何 部 分 的 
问题 ， 妇 根 结 底 是 直观 几何 与 演绎 几何 的 关系 问题 . 

推理 证 明 ， 弱 化 还 是 强化 .《 课 标 》 制 订 者 认为 人 ， 新 
一 轮 数 学 课程 改革 对 几何 的 重视 程度 是 在 加 强 ， 丝 毫 没 有 
减 绊 .而 有 的 研究 者 指出 :“《 课 标 》 不 要 求 讲 三 角形 3 
个 内 角 和 等 于 180?" 的 证 明 ， 有 的 教材 就 让 学 生 用 剪刀 将 3 
个 角 进 行 拼 接 ， 这 是 “以 说 理 代替 证 明 ”. ”数学 是 一 门 思 
辩 的 学 问 ， 推 理 证 明 是 数学 的 本 质 所 在 . 但 《 课 标 》 大 大 
淡化 了 数学 中 的 推理 证 明 所 .中 学 平面 几何 的 公理 体系 ， 
当然 不 能 使 用 极端 严密 的 希 尔 伯 特 公理 体系 ， 也 不 能 使 用 
原始 的 欧 氏 几何 体系 但是， 无 论 如 何 ， 在 整体 上 应 该 保 
留 一 个 演绎 的 系统 . 结论 可 以 由 直观 和 实验 的 方法 进行 猜 
想 ， 但 最 终 必 须 经 过 证 明 乌 . 

直观 几何 与 演绎 几何 的 关系 如 何 处 理 . 在 八 年 级 下 学 期 
的 教材 中 还 要 求学 生 经 历 直观 , 是 促进 了 学 生 的 思维 发 展 还 
是 影响 了 学 生 的 思维 发 展 . 如 果 要 重视 直观 几何 ,是 在 演绎 
几何 之 前 , 增加 一 个 直观 几何 阶段 的 学 习 , 还 是 将 直观 几何 
与 演 缂 几何 小 步子 紧密 地 交织 在 一 起 ? 也 许 , 我 们 需要 拿 出 
深度 的 调查 数据 来 后 . “直观 和 推理 两 者 都 很 重要 ， 而 且 两 
者 之 间 互 为 支撑 ， 有 互 逆 的 性 质 . 说 起 来 比较 容易 ， 但 如 何 
在 教材 层面 衔接 得 自然 , 使 教师 和 学 生 都 认识 到 这 两 种 形式 
之 间 的 联系 与 区 别 及 其 一 致 性 , 的 确 是 我 们 在 教材 编写 和 教 
学 实践 中 面临 的 一 个 难题 .” 名 
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几何 教学 ,还 是 学 生 学 习 的 分 水 岭 吗 ” 《大 纲 》 教 材 实 
施 期 间 ， 许 多 教师 反映 :“ 初 中 几何 是 中 学 数学 学 习 的 分 水 
岭 : 好 的 学 生 凸 现 出 来 ， 一 批 学 生 落 了 下 去 . ”《 课 标 》 教 材 
实施 后 ,初中 “空间 与 图 形 ”是 否 仍然 是 学 生 学 习 的 一 个 分 
水 岭 ? 如 果 是 , 是 否 与 课程 改革 改变 传统 的 几何 知识 的 呈现 
方式 以 提高 学 生 学 习 几 何 的 兴趣 .成绩 的 初衷 背道而驰 ? 如 
果 不 是 , 在 目前 的 新 课程 实施 中 , 是 否 还 有 类 似 的 分 水 岭 ? 
如 果 有 ， 这 个 分 水 岭 又 是 什么 ? 是 《大 纲 》 的 要 求 高 ? 还 是 
左右 一 切 的 升学 考试 的 要 求 高 ? 如 果 是 后 者 , 我 们 能 够 仅仅 
责怪 《大 网 》 吗 ? 如 果 是 后 者 ， 降 低 《 大 纲 》 的 要 求 ， 就 真 
的 是 灵丹妙药 吗 ? “造成 学 生 负 担 过 重 的 原因 ,是 针对 选拔 
性 考试 而 进行 的 高 强度 的 训练 ， 而 不 是 因为 内 容 多 . ”加 

几何 改革 ， 理 论 基础 和 实验 基础 是 什么 ? 关于 几何 部 
分 ， 目 标 要 求 、 内 容 选 取 、 公 理 选 取 、 编 排 方式 的 实验 基础 
和 理论 基础 是 什么 ? 我 们 不 能 仅仅 从 经 验 出 发 , 应 当 拿 出 实 
验 数 据 来 ， 用 真实 的 数据 、 科 学 研究 的 结果 来 说 话 中， 

(2) 统计 与 概率 部 分 : 实验 概率 与 理论 概率 之 辩 . 基础 
教育 阶段 ， 从 小 学 到 初中 再 到 高 中 , 概率 内 容 的 选取 是 否 合 
适 ? 阶段 划分 是 否 合理 ? 内 容 的 分 布 是 否 适 当 ? 教科 书 是 
否 保持 了 应 有 的 连续 性 、 一 致 性 ? 教学 要 求 是 否 适 当 ? 特别 
地 ， 教 师 是 否 适应 《 课 标 》 的 要 求 ? 也 就 是 说 ， 教 师 是 否 拥 
有 了 相应 的 数学 内 容 的 知识 ? 是 否 掌握 了 相应 的 数学 教学 
的 知识 ? 这 些 都 是 亟待 研究 和 解决 的 问题 . 

“由 于 统计 思维 与 确定 性 思维 有 很 大 差异 ， 依 赖 于 人 的 
辩证 思维 的 发 展 ， 而 思维 发 展 心理 学 的 研究 表明 ， 辩 证 思维 
从 初中 二 年 级 〈14 岁 ) 开始 萌芽 ， 因 此 统计 与 概率 的 内 容 
过 早 进入 与 学 生 思 维 发 展 水 平 不 相 适应 . ” no 研究 表明 ， 教 
师 不 适应 《 课 标 》 的 要 求 ， 表 现在 ， 教 师 的 教学 存在 问题 ， 
教师 不 理解 概率 活动 的 本 质 , 教师 的 教学 缺乏 活动 性 ; 教师 
的 知识 储备 存在 问题 , 教师 缺乏 基础 性 的 概率 知识 ; 概率 部 
分 本 身 存 在 问题 , 知识 相对 教师 而 言 具 有 一 定 的 难度 . 因而 ， 
要 降低 概率 部 分 的 难度 , 加 强 教师 的 培训 5., 有 的 研究 者 认 
为 ， 在 小 学 ,应 该 以 实验 概率 为 基础 ， 帮 助 学 生 树立 概率 直 
觉 ， 避 免 过 早 地 引入 计算 ; 在 初中 ,把 实验 概率 和 理论 概率 
结合 起 来 . 


2 学 习 方 式 研究 一 一 学 习 方式 与 学 习 效率 和 知识 
类 型 的 关系 


2.1 ”接受 学 习 与 被 动 学 习 和 机 械 学 习 的 关系 

大 而 言 之 ,学 习 可 以 分 为 接受 学 习 和 探究 学 习 . 接受 学 
习 并 不 一 定 导致 被 动 的 、 机 械 的 接受 . 举一反三 、 融会 贯通 、 
触 类 旁 通 部 是 能 动 的 接受 学 习 的 写照 .学 习 方 式 的 被 动 与 
否 ， 关 键 并 不 在 于 它 是 接受 的 还 是 发 现 的 ,而 在 于 数学 活动 
中 学 生 主体 的 数学 思维 参与 度 ; 学 习 方 式 的 机 械 与 否 ， 关键 
并 不 在 于 接受 的 还 是 发 现 的 , 而 在 于 能 否 将 所 学 的 知识 与 认 
知 结构 中 已 有 的 知识 建立 实质 的 和 非 人 为 的 联系 00). 
2.2 ”学 习 方式 与 学 习 效 率 的 关系 

新 形势 下 , 欣 究 学 习 引 起 人 们 的 特别 关注 . 有 的 研究 者 
认为 :“ 进 行 探究 学 习 ， 目 前 的 效率 是 低 的 ， 但 是 ， 长 远 看 
来 ， 其 效率 体现 在 后 面 .” 有 的 研究 者 认为 ， 在 中 小 学 阶段 ， 


学 生 要 迅速 掌握 人 类 知识 的 精华 , 有 意义 接受 学 习 是 主要 的 
学 习 方 式 . 如 果 事 事 都 从 现实 的 情境 中 来 ， 事 事 都 去 探究 ， 
就 变 成 “ 鲁 宾 过 ” 了 ， 就 没有 效率 了 . 
2.3 学 习 方 式 与 知识 类 型 的 关系 

一 种 观点 认为 ， 明 确 知识 以 接受 学 习 为 主 ， 默 会 知识 以 
探究 学 习 为 主 习 ,一 种 观点 认为 ， 数 学 可 以 分 为 思辨 的 数学 
和 算法 的 数学 ， 对 于 算法 的 数学 应 该 采取 接受 学 习 的 方式 来 
进行 ， 对 于 思辩 的 数学 应 该 可 以 采取 探究 的 方式 进行 .还 
有 的 观 点 认为 ， 对 于 那些 超 经 验 的 、 难 以 证 明 的 、 程 序 性 的 
数学 知识 , 适宜 接受 学 习 的 方式 来 学 习 0 ,有 的 研究 者 认为 ， 
从 现代 观点 来 看 ， 知 识 具 有 建构 性 、 社 会 性 、 情 境 性 、 复 条 
性 、 默 会 性 . 知识 的 性 质 决 定 并 影响 了 学 习 的 性 质 ， 影 响 了 
学 习 方 式 的 选择 . 知识 的 性 质 是 复杂 的 ， 学 习 方 式 的 选择 也 
必然 是 复杂 的 ， 


3 ” 课 沁 教学 研究 一 一 回 到 数学 教育 的 原点 


课程 改革 最 终 发 生 在 课堂 上 , 教师 的 真 功夫 体现 在 课堂 
上 ，, 教 与 学 的 理论 扎根 在 课堂 上 . 课堂 教学 始终 是 数学 教育 
关注 的 焦点 .数学 教育 研究 的 一 个 趋势 是 “ 走 进 课堂 >， 关 
注 学 生 的 数学 学 习 一 . 

(1) 教学 面向 生活 实际 问题 . 真实 性 的 学 习 过 程 ， 是 
否 只 在 与 现实 生活 联系 中 才 存 在 ? 学 习 文本 教材 ， 是 否 就 
是 以 学 生 在 头脑 中 “复制 ? 教材 为 目标 ? (2》 有效 数 学 教 
学 的 标准 是 什么 . (3) 课堂 教学 质量 评估 的 标准 如 何 确 
定 . (4) 怎样 进行 课堂 教 与 学 的 行为 分 析 . 〈5$) 课堂 教学 
中 学 生 思 维 参 与 度 分 析 , 学 生 所 达到 的 思维 水 平分 析 .〈6) 
如 何 既 促进 群体 发 展 ， 又 照顾 个 性 差异 发 展 ， (7)》 科学 性 
与 人 文 性 的 整合 .课堂 文化 、 课 堂 生 态 的 构建 . (8) 课堂 
教学 策略 研究 . 
4 理论 研究 一 一 必要 的 反思 与 整合 
4.1 对 学 习 理论 必要 的 反思 

数学 教育 由 于 其 特殊 的 地 位 , 常常 成 为 新 教育 理论 最 初 
的 实验 场 . 但 是 ， 对 各 种 学 习 理 论 做 出 必要 的 反思 ， 维 持 各 
种 理论 之 间 必 要 的 张力 , 是 保证 数学 教育 健康 发 展 的 有 效 措 
施 . 比如 ， 建 构 主 义 强调 学 生 在 学 习 中 的 主体 地 位 ， 因 而 对 
于 深入 理解 学 生 的 学 习 , 分 析 和 批判 单纯 的 注入 式 教学 具有 
积极 意义 . 但 是 ,如果 过 分 地 强调 学 生 的 主体 建构 ， 而 忽视 
了 学 习 的 社会 性 、 情 境 性 ， 就 容易 走向 “个 人 建构 主义 ”和 
“极端 建构 主义 ” 掉 入 “ 唯 我 论 ”和 “不 可 知 论 ” 的 泥潭 . 因 
而 ， 对 于 建构 主义 要 慎 思 1059. 
4.2 ”多 种 学 习 理论 的 整合 

行为 主义 对 于 教学 工作 的 直接 贡献 包括 : 教学 目标 的 明 
确 界定 ， 结 果 的 高 度 重 视 ， 任 务 的 恰当 分 解 ， 程 序 化 的 教学 
方法 等 . 认 知 心理 学 的 研究 表明 深入 研究 内 在 思维 活动 的 必 
要 性 和 重要 性 对 于 改进 教学 具有 十 分 重要 的 意义 . 情境 认 知 
理论 则 强调 学 习 的 情境 性 、 社 会 性 ， 只 有 将 学 习 镰 典 在 它 所 
进行 的 社会 的 和 物理 的 境 脉 中 时 ， 有 意义 的 学 习 才 会 发 
生 . 各 种 学 习 理 论 都 有 其 关注 和 解决 的 问题 , 也 都 有 其 局 限 
性 ， 对 这 些 学 习 理 论 要 做 出 必要 的 整合 . 
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4.3 一般 学 习 理 论 与 数学 教育 的 有 机 结合 

学 习 理 论 大 都 是 从 一 般 教育 的 角度 进行 论述 的 ， 因 而 ， 
数学 教育 面临 的 一 个 迫切 任务 是 : 如 何 努 力 做 好 由 一 般 教 育 
理论 到 数学 教育 理论 的 过 渡 , 即 如何 通 过 自身 的 努力 在 数学 
教学 中 创造 性 地 应 用 或 者 改造 新 的 学 习 理 论 或 理念 , 寻找 新 
理论 的 普 适 性 与 数学 教育 特殊 性 的 有 机 切合 点 , 从 而 避免 数 
学 教育 研究 “去 数学 化 ”的 倾向 ， 


S 教师 专业 发 展 研究 


基础 教育 课程 改革 成 败 的 关键 是 教师 . 有 研究 表明 ,， 教 
师 培 训 是 课程 改革 中 最 为 薄弱 的 环节 4. 
s.1 教师 数学 内 容 知 识 的 提高 

有 研究 指出 :“ 有 效 的 教学 依赖 于 教师 对 所 教 内 容 的 深 
层 含 义 是 否 有 坚实 的 理解 . 良好 的 教材 、 软 件 、 教 师 用 书 都 
不 能 代替 高 资质 的 教师 .” 乌 中 国 数学 教育 之 所 以 能 够 取得 好 
的 成 绩 ， 关 键 之 一 是 “教师 对 数学 知识 的 深刻 理解 ”1 如 
何 提高 在 职 教师 对 学 科 知 识 的 理解 水 平 ， 是 值得 思考 的 问 
题 . 这 既 涉 及 到 政策 层面 的 问题 ， 又 涉及 到 操作 层面 的 问题 . 
S.2 ”教师 数学 教学 知识 的 更 新 

顾 淮 沅 教授 提出 了 “ 课 例 载体 、 行 为 跟 进 ， 同 伴 互助 ， 
专家 引领 ”的 “三 实践 两 反思 ”的 “以 课 例 为 载体 的 教师 教 
育 模式 ?”， 在 国内 外 产生 了 广泛 影响 ， 目 前 ， 大 家 正在 探索 
“基于 学 校 、 为 了 学 校 、 在 学 校 中 ”的 校本 研修 教师 专业 发 
展 模式 . 
s.3 高 等 院 校 数学 教育 类 课程 的 建设 和 开设 

新 形势 下 , 大 批 师范 院 校 纷纷 改 为 综合 大 学 ,综合 院 校 
也 在 培养 数学 教育 师资 ;数学 教育 不 再 单独 作为 一 个 专 
业 . 因而 ， 如 何 设置 数学 教育 类 课程 ， 如 何在 综合 院 校 培养 
未 来 的 数学 教师 ， 都 是 值得 研究 的 问题 . 但 愿 大 学 对 学 生 的 
职 前 教育 不 是 “鸡肋 ” 


6 ”数学 教育 研究 方法 一 一 定性 研究 与 定 重 研究 


数学 教育 研究 方法 科学 规范 与 否 , 直接 决定 了 研究 绪论 
的 “可 公 度 性 ~“ 可 对 话 性 ”与 “合理 性 ” 

数学 教育 研究 方法 通常 有 思辩 研究、 实证 研究 ， 定 性 研 
究 、 定 量 研究 .“ 长 期 以 来 , 我 国 数学 教育 研究 重 思 状 研 究 ， 
在 实证 研究 中 则 偏重 于 定性 研究 而 轻 定量 研究 , 这 是 不 争 的 
事实 , 而 国际 数学 教育 研究 比较 重视 定量 的 实证 研究 这 也 是 
事实 . ”“ 对 于 中 国 的 数学 教育 而 言 , 不 能 总 是 停留 于 思辩 研 
究 和 定性 研究 ， 而 恰恰 缺乏 自 下 而 上 的 质 的 研究 方法 ,这 也 
是 国内 的 数学 教育 研究 论文 不 能 与 国际 数学 教育 接轨 的 主 
要 原因 . ” “不 同 的 方法 有 不 同 的 用 途 和 价值 . 例如 ， 对 
于 课堂 教学 等 微观 研究 来 说 ， 观 察 、 记 录 、 实 验 设计 和 较为 
精确 的 量化 和 控制 就 有 其 不 可 蔡 代 的 独特 作用 . 而 对 于 某 些 
涉及 到 教育 目标 、 教 育 观念 的 宏观 研究 来 说 ,系统 的 方法 和 
哲学 层面 的 思考 就 显得 有 效 . 依据 研究 目的 、 研 究 对 象 和 研 
究 领 域 的 不 同 , 可 以 有 效 地 选择 不 同 的 研究 方法 ,并 注重 不 
同方 法 的 互补 性 .2 

纵 观 当 下 的 研究 ， 来 自 基 层 的 实证 研究 较 少 ， 特 别 地 ， 
对 数学 教育 中 热点 问题 的 实证 研究 , 长 时 间 聚 焦 于 某 个 现实 
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问题 、 并 力图 解决 该 问题 的 研究 , 拿 出 有 说 服 力 的 解决 方案 
的 实证 研究 比较 少 .“ 拿 出 各 个 方面 的 科学 的 测量 数据 ， 使 
得 基于 思辩 层面 的 争论 立即 明朗 起 来 ， 也 使 得 道路 清晰 起 
来 . 当然 , 我 们 无 法 期 待 研究 和 测量 一 劳 永 逸 地 解决 所 有 的 
问题 . 但 这 不 能 成 为 放弃 积累 的 理由 . 不 然 ， 即 便 不 断 地 去 
实践 ， 也 会 走向 言 目 ， 使 改革 陷入 无 知 . ”[0l 


7 ” 双 基 教科 一 一 传统 的 继承 与 发 展 


对 双 基 教学 一 一 我 国 数 学 教学 传统 的 研究 和 理论 构建 ， 
成 为 数学 教育 研究 一 道 亮丽 风景 线 . 数学 教育 工作 者 正在 试 
图 破解 所 谓 的 “中 国学 习 者 悖 论 ” 以 期 与 国外 的 同仁 进行 
7.1 双 基 的 界定 

从 字面 上 理解 , 双 基 指 “ 数 学 基础 知识 和 基本 技能 ” 但 
是 ,什么 是 基础 ? 什么 是 基本 ? 不 同 的 历史 时 期 , 不 同 的 发 
展 需求 ， 会 有 不 同 的 基础 . 比如 ， 可 以 是 本 学 科 的 基础 ， 可 
以 是 为 其 它 学 科 服 务 的 基础 , 也 可 以 是 作为 一 个 未 来 的 公民 
的 基础 .“ 双 基 ” 的 概念 太 模 糊 ， 很 少 有 人 能 把 它 说 清楚 妆 . 
7.2 ” 双 基 教学 的 特征 

“ 双 基 教学 是 注重 基础 知识 、 基 本 技能 教学 和 基本 能 力 
培养 的 ， 以 教师 为 主导 以 学 生 为 主体 的 ， 以 学 法 为 基础 ， 注 
重 教 法 ， 具 有 启发 性 、 问 题 驱动 性 、 示 范 性 、 层 次 性 、 巩 固 
性 特征 的 一 种 教学 模式 .” 扩 双 基 教学 的 特征 突出 体现 在 
“局 发 式 教 学 ， 精 讲 多 练 ， 变 式 练 习 ， 小 步 走 、 小 转弯 、 小 
坡度 的 教学 法 ， 大 容量 、 快 节奏 、 高 密度 的 复习 课 .” 呈 对 
双 基 教学 的 特征 尚 缺 乏 进一步 的 研究 和 概括 ， 

7.3 ” 双 基 教学 的 理论 构建 

这 是 一 个 薄弱 环节 . 许多 研究 者 从 认 知 心理 学 出 发 ,， 寻 
求 双 基 教学 的 理论 基础 。 张 莫 宙 先生 提出 了 双 基 教学 的 4 
个 理论 特征 即 :“ 记 忆 通 向 理解 ， 速 度 赢 得 效率 ， 严 说 形 成 
理性 ， 重 复 依 靠 变 式 .” 所 有 的 研究 者 提出 了 中 国 双 基 教学 
理论 的 外 部 结构 特征 和 内 隐 性 特征 亡 . 

74 双 基 教学 的 发 展 一 一双 基 到 四 基 

有 研究 者 提出 , 在 长 期 的 数学 教育 实践 中 , 我 国 形成 了 
“基础 知识 、 基 本 技能 、 基 本 能 力 和 基本 态度 4 个 基础 并 重 
的 数学 教学 目的 观 .”“ 四 基 ” 是 紧密 联系 的 有 机 整体 ,是 数 
学 学 力 的 基本 构成 要 素 ! 凯 ， 史 宇 中 先生 提出 ， 要 从 “ 双 基 ” 
发 展 到 “四 基 ”， 即 基础 知识 、 基 本 技能 、 基 本 思想 、 基 本 
活动 经 验 . 如 果 在 我 国 中 小 学 数学 教育 中 ,一 方面 保持 “ 数 
学 双 基 教学 ”合理 的 内 核 ， 一 方面 添加 “基本 思想 ”和 “ 基 
本 活动 经 验 ” 出 现 既 有 演绎 能 力 又 有 归纳 能 力 的 培养 模式 ， 
就 必 将 会 出 现 “ 外 国 没 有 的 我 们 有 、 外 国有 的 我 们 也 有 ? 的 
局 面 ， 那 一 天 ， 我 们 就 能 自豪 地 说 ， 我 国 的 基础 教育 领先 于 
世界 . 


8 中 外 比较 研究 一 一 必要 的 文化 背景 分 析 和 辩证 
的 观点 
Bishop 指出 :“ 数 学 教育 是 一 项 国际 性 的 事业 …… 一 个 


思想 或 一 种 实践 并 不 能 由 一 个 国家 直接 移植 到 另 一 个 国家 ， 
但 人 们 无 疑 可 以 从 具有 不 同 哲学 .进行 着 不 同 实践 的 其 他 同 
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行 的 经 验 中 学 到 很 多 东西 .” 近 几 年 ， 数 学 教育 比较 研究 引 
起 广泛 关注 ， 其 中 第 三 届 国 际 数学 及 科学 研究 〈TIMSS ) 影 
响 较 大 .以 下 观点 来 自 梁 贯 成 先生 的 文章 入 . 

虽然 华人 地 区 数学 教育 遭受 各 种 批评 ， 但 是 TIMSS 结 
果 表 上 明 , 就 学 生成 绩 来 看 , 华人 地 区 的 数学 教育 还 是 相当 不 
错 的 . 而 另 一 方面 , 华人 地 区 学 生 对 数学 学 习 的 态度 相对 负 
面 , 其 优异 的 数学 成 绩 与 负面 的 数学 学 习 态度 形 成 鲜明 的 对 
照 . 虽然 相对 负面 的 学 习 态 度 似 乎 没有 影响 学 生 的 数学 学 习 
成 绩 , 但 是 负面 态度 本 身 应 该 引起 我 们 的 关注 . 为 了 能 够 从 
TIMSS 中 得 益 ， 我 们 应 该 仔细 剖析 TIMSS 本 身 ， 分 析 一 下 
它 的 测试 标准 是 否 符合 我 们 的 教育 目标 . 我 们 需要 思考 ， 隐 
含 在 TIMSS 测试 的 哲学 是 否 与 中 国文 化 中 长 期 的 数学 教育 
哲学 一 致 ， 如 果 两 种 哲学 之 间 存 在 着 巨大 的 差异 ， 那 么 ， 即 
使 在 TIMSS 取得 优异 的 成 绩 ， 我 们 也 不 值得 太 得 
意 .“TIMSS 的 结果 应 该 作为 一 面 镜子 ， 用 来 更 好 地 理解 我 
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们 的 系统 . 我 们 万 面临 的 一 种 危险 是 落后 于 其 它 的 国家 ; 而 
另 一 种 危险 是 ,简单 地 跟随 国际 潮流 ,结果 丢掉 了 我 们 的 优 
点 . 在 我 们 的 文化 中 , 长 期 存在 的 弱点 需要 巨大 的 勇气 来 改 
变 . 但 是 , 我 们 需要 更 大 的 勇气 来 抵制 那些 在 发 达 国 家 正在 
发 生 的 变化 .“ 

这 对 我 们 有 以 下 局 示 :《〈1) 国际 比较 ， 要 基于 一 定 的 文 
化 背景 分 析 ， 割 断 文化 、 割 断 历 史 的 做 法 是 不 可 取 的 . 〈2) 
要 把 定性 和 定量 的 方法 结合 起 来 . 定量 研究 所 得 到 的 结论 ， 
可 能 与 定性 研究 所 得 到 的 结论 是 相反 的 . 我 们 应 该 辩证 地 看 
问题 ， 避 免 一 叶 障 目 . (3) 保持 研究 者 客观 的 、 中 立 的 立 
场 . 避免 “以 中 非 西 ”， 或 者 “以 西非 中 ” (4) 广泛 地 收集 
资料 . 这 也 是 一 个 比较 困难 的 问题 . 由 于 文化 背景 不 同 、 法 
律 意识 相 异 ， 常 常 地 ， 从 国外 获取 第 一 手 资 料 较为 困难 ， 这 
起 接 影响 到 研究 的 施行 和 研究 的 信 度 . 
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基本 初等 矩阵 的 几何 意义 及 其 在 教学 中 的 运用 
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摘要 : 表示 “交换 某 两 行 的 位 置 人 “把 某 一 行 乘 以 一 个 非 零 数 尖 “把 某 一 行 的 上 倍加 到 另 一 行 上 ”的 3 种 基本 初等 变换 
的 矩阵 分 别称 为 基本 初等 矩阵 (1)、(2)、(3). 基本 初等 矩阵 〈1) 的 几何 意义 是 : 关于 某 一 “标准 轴 《〈 面 )” 的 镜像 反射 【对 
称 ) 变换 ， 基 本 初等 矩阵 〈2) 的 几何 意义 是 : 在 某 一 坐标 轴 方 向 的 伸缩 变换 ， 基 本 初等 矩阵 〈3)》 的 几何 意义 是 : 在 某 一 坐 
标 轴 方向 的 切 变 变换 . 在 矩阵 与 变换 的 教学 中 , 应 注重 揭示 矩阵 的 几何 意义 , 利用 抢 阵 的 几何 意义 帮助 学 生理 解 算 阵 的 概念 、 


运算 和 运算 律 的 意义 以 及 解 线性 方程 组 的 意义 ， 


关键 词 : 基本 初等 矩阵 反射 (对称 ) 变换 ;伸缩 变换 ， 切 变 变 换 ， 几 何 意义 
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高 中 数学 课程 标准 在 选修 系列 4 中 设置 了 矩阵 与 变换 
的 内 容 ， 要 求 通过 平面 图 形 的 变换 , 讨论 二 阶 方 阵 的 运算 和 
性 质 ， 揭 示 垂 阵 表 示 的 变换 的 几何 意义 ,初步 理解 矩阵 应 用 
的 广泛 性 . 因此 ， 揭 示 和 矩阵 表示 的 变换 的 几何 意义 ， 对 于 学 
生 直 观 理解 矩阵 的 运算 和 性 质 , 实现 课程 标准 的 要 求 具 有 重 
要 意义 . 本 文人 由 在 分 析 基 本 初等 矩阵 几何 意义 的 基础 上 , 探 
讨教 学 中 如 何 利用 矩阵 的 几何 意义 帮助 学 生理 解 息 阵 的 概 
念 、 运 算 和 运算 律 以 及 矩阵 表示 的 线性 方程 组 的 意义 . 


1 基本 初等 矩阵 的 几何 意义 


在 数学 中 , 数 域 己 上 的 拖 阵 的 基本 初等 变换 有 3 种 :(1) 
交换 某 两 行 的 位 置 ; (2) 把 某 一 行 乘 以 一 个 非 零 数 帮 KE 记 ， 
《3) 把 某 一 行 的 KKe P) 倍加 到 另 一 行 上 . 对 于 数 域 P 上 的 
一 个 单位 矩阵 分 别 实施 上 述 3 种 基本 初等 变换 , 所 得 抢 阵 分 
别称 为 基本 初等 矩阵 〈1)、(2)、(37). 由 线性 代数 理论 知 : 
和 矩阵 的 3 种 基本 初等 变换 可 以 用 3 种 基本 初等 矩阵 (1)、(2) 
《3) 来 表示 ; 基本 初等 矩阵 与 矩阵 的 基本 初等 变换 是 一 一 对 
应 的 ; 任何 一 个 可 逆 符 阵 都 可 以 分 解 成 基本 初等 算 阵 〈1)、 
(2)、(《3) 的 乘积 . 基本 初等 矩阵 〈1) 可 以 由 (2) 和 《3) 
导出 所以， 任何 一 个 可 逆 和 矩阵 都 可 以 分 解 成 (2) 和 (3) 
这 两 种 基本 初等 矩阵 的 乘积 . 从 变换 的 角度 来 说 ， 一 个 可 逆 
的 线性 变换 是 连续 实施 若干 次 (2》 和 (3) 两 种 基本 初等 变 
换 的 结果 . 

一 个 二 阶 和 矩阵 作用 在 一 个 二 维 向 量 上 得 到 一 个 新 的 向 


--! 01C 一 C 0 01fa 0 _ 
[二 -国力 
一 个 二 阶 抢 阵 把 平面 上 的 每 一 个 点 都 变 成 唯一 的 点 , 从 而 它 
是 平面 到 平面 的 映射 〈《 即 变换 )， 可 以 刻画 平面 上 的 几何 变 
换 . 同 理 , 任意 一 个 3 阶 和 矩阵 可 以 刻画 空间 中 的 几何 变换 .由 
于 任何 一 个 可 逆 拢 阵 都 可 以 分 解 成 基本 初等 抢 阵 (17)、(\2) 
(3) 的 乘积 ， 因 此 ， 基 本 初等 矩阵 〈1)、(2)、(3) 的 几何 
意义 是 理解 一 般 抢 阵 所 表示 的 变换 的 几何 意义 的 基础 . 从 几 
何 的 观点 理解 矩阵 ， 把 抢 阵 视 为 一 种 几何 变换 ， 赋 予 矩阵 一 
种 直观 意义 ， 有 助 于 对 矩阵 概念 的 理解 . 
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1.1 基本 初等 矩阵 ( 1 ) 的 几何 意义 

在 二 维和 3 维 几 何 空间 中 ， 基 本 初等 矩阵 〈1) 所 表示 
的 几何 变换 是 : 对 图 形 实 施 关 于 某 一 “标准 轴 〈 面 )” 的 镜 
像 反射 对称) 变换. 其 中 ,标准 轴 是 指 在 二 维 几 何平 面 上 
的 直线 y”=x;， 标准 面 是 指 在 3 维 几何 空间 中 的 平面 y>=x、 
y=Z、Z= 世 ， 


例如 ， 设 M(a,b) 是 二 维 几 何平 面 xoy 上 的 任意 一 点 ， 
点 1M 经 基本 初等 抢 阵 P(1, 2)= 1 变换 后 的 结果 为 Wi= 


P(L2) M“ =(, ad)， 是 点 HM 关 于 直线 7”>=xY 的 对 称 点 . 

设 M(a,bc) 是 3 维 几 何 空间 Omxz 中 任意 一 点 ， 点 1 经 
基本 初等 矩阵 P(1, 2)、 P(C2, 3)、P(L 3) 变 换 后 ， 所 得 结果 
分 别 为 : Mi= P(1,2)M =(b, ac)、AD= P(2,.3)M =(a,c,D、 
hf= P(1 3) M ”=(c, 5 a). 容易 验证 ,点 AM 是 点 MK 关 于 平面 
y=X 的 对 称 点 、 点 ll2 是 操 HMN 关 于 平面 y=z 的 对 称 点 、 点 
4 是 点 M 关 于 平面 z=x 的 对 称 点 . 

1.2 ”基本 初等 矩阵 ( 2 ) 的 几何 意义 

在 二 维和 3 维 几何 空间 中 ， 基 本 初等 矩阵 〈2) 所 表示 的 
几何 变换 是 ， 对 图 形 实 施 的 在 某 一 坐标 轴 方 向 的 伸缩 变换 . 

例如 : 设 M(e,b) 是 平面 xoy 上 的 任意 一 点 ， 点 M 经 基 


本 初等 矩阵 P(1(O)= PooF|。 实施 变换 后 


分 别 为 : Mi= P(1(0D) M =(ka, 及 、 AD= PC(OD)M =(a, 耻 ). 点 
hf 、46p 分 别 是 把 点 W 在 寺 轴 方 向 的 坐标 伸缩 磊 倍 在 》 轴 方 
向 的 坐标 不 变 、 在 y 轴 方 向 的 坐标 伸缩 上 倍 在 x 轴 方向 的 坐 
标 不 变 而 得 到 的 ， 

设 M=(a, bc) 是 3 维 几 何 空间 Oxzyz 中 任意 一 点 ， 点 AM 
经 3 阶 基 本 初等 矩阵 P(1(D)、P(C(6D)、PG3(ON 其 中 ,大 关 0 ) 
实施 变换 后 ， 所 得 结果 分 别 为 ， hfi= PU(D)M =(kia, 访 c)、 
NM2= POCO) M =(a, 厄 , cj)、A= PU0D) 1 =(a, 大)，A4 
是 把 点 MN 在 x 轴 方向 的 坐标 伸缩 上 倍 ， 而 在 y 轴 和 z 轴 方 向 
的 坐标 不 变 而 得 到 的 ; AM 是 把 点 MW 在 》 轴 方 向 的 坐标 伸缩 
大 倍 ， 而 在 x 轴 和 z 轴 方 向 的 坐标 不 变 而 得 到 的 ; HU 是 把 点 
Af 在 z 轴 方 向 的 坐标 偶 缩 大 倍 ， 而 在 x 轴 和 >》 轴 方 向 的 坐标 
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不 变 而 得 到 的 . 大 >0， 其 伸缩 方向 与 原 坐标 方向 相同 ， 阁 
k<0， 其 伸缩 方向 与 原 坐 标 方向 相反 。. 

作为 特例 ， 当 好 0 时 ， 基 本 初等 矩阵 〈2) 表示 的 几何 
变换 是 ， 对 图 形 实施 的 在 某 一 坐标 轴 〈 面 ) 上 的 投影 变换 ; 
当 好 -1! 时 ， 基 本 初等 矩阵 〈2) 表示 的 几何 变换 是 : 对 图 形 
实施 的 关于 某 一 坐标 轴 【《 面 ) 的 镜像 反射 (对 称 ) 变换 . 


0 0 -1 0 
例如 ， 5 阵 PaOD)=| 0 路、 PacoDr[ 中 对 


点 M=(a, 包 实 施 变换 后 分 别 为 : Mi= P(1(0)) M “=(0, )， 是 
点 M 在 y 轴 上 的 投影 点 ，M2= PUTD)M“ =(-c, 及 ， 是 点 
M 关于 y 轴 反 射 点 . 

3 阶 和 矩阵 P(1(0)、P(LD) 对 点 M=(c,, c) 实 施 变 换 后 
分 别 为 Mi= P(1(0)) M “=(0, 5 c)， 是 点 M 在 yOz 平面 上 的 
投影 点 ，AM2=(-a, po) 是 点 1M 关于 坐标 平面 yOz 的 反射 点 . 
1.3 ”基本 初等 矩阵 ( 3 ) 的 几何 意义 

在 二 维和 3 维 几 何 空间 中 ,， 基 本 初等 抢 阵 (3) 所 表示 的 
几何 变换 是 : 对 图 形 实 施 的 在 某 一 坐标 轴 方 向 的 切 变 变换 ， 

切 变 在 物理 学 中 属于 物体 最 基本 的 形变 之 一 , 但 在 数学 
中 却 极 少 使 用 这 个 名 词 ， 中国 科学 出 版 社 出 版 的 《数学 百科 
全 书 》 将 这 种 模型 定义 为 移 位 号. 在 高 等 代数 和 解析 几何 
中 很 少 使 用 切 变 这 一 概念 ， 因 此 ， 对 于 基本 初等 矩阵 〈3) 
的 几何 意义 需要 结合 物理 中 的 切 变 来 加 以 说 明 . 下 面 从 切 变 
变换 的 物理 意义 出 发 ， 寻 求 其 数学 表达 ,并 以 此 来 说 明 初 等 
和 矩阵 〈3) 的 几何 意义 . 
1.3.1 切 变 的 物理 背景 

切 变 (Shear)， 在 物理 学 中 指 由 前 应 力作 用 造成 的 扭曲 
(或 变形 ). 

如 图 1， 当 物体 受到 力 偶 作用 使 物体 两 个 平行 截面 间 发 
生 相 对 平行 移动 时 , 在 弹性 力学 中 , 把 这 种 形变 叫做 前 切 形 
变 包 ， 简 称 切 变 . 切 变 的 主要 特征 为 : (1) 平行 截面 间 相 对 
滑 移 ; (2) 只 有 纯粹 的 形状 变化 ,而 没有 大 小 (面积 或 体积 ) 
的 变化 . 


剪 切 形变 图 

通俗 地 讲 ， 如 图 2， 将 一 本 厚 书 放 在 昌 面 上 ， 推 动 它 的 
封面 ,使 书页 发 生 滑动 , 这 时 在 书页 的 两 头 边缘 上 画 出 的 一 
个 矩形 变 成 了 平行 四 边 形 , 这 本 书 受 到 的 吏 是 切 变 . 其 形状 
发 生 了 变化 , 而 体积 不 变 (这 本 书 的 宽度 和 厚度 均 没 有 发 生 


鲜 1I 


变化 ). 


一 一 > 
一 一 > 


一 AAA 


图 2 厚 书 切 变 示意 图 
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1.3.2 ”二 维 几 何 空间 中 的 切 变 变 换 窍 阵 
如 图 3， 在 平面 上 ， 一 个 正方 形 的 切 变 表现 为 ， 其 受到 
力 偶 作 用 由 正方 形变 成 一 个 等 底 、 等 高 的 平行 四 辽 形 . 


图 3 正方 形 切 变 示意 图 

建立 如 图 3 所 示 的 平面 直角 坐标 系 ， 设 点 M(zy) 是 正 
方形 O4BC 所 围 区 域 中 任意 一 点 ， 点 M《( 太 g 轨 是 其 发 生 切 
变 后 平行 四 边 形 O4BC' 所 围 区 域 中 的 对 应 点 . 

由 切 变 的 意义 ， 在 从 点 M 到 点 M* 的 切 变 过 程 中 ， 纵 
坐标 》〈 高 度 ) 不 会 发 生变 化 ， 横 坐标 zx 会 向 右 〈 力 的 方 
向 ) 平移 一 段 距离 ， 并 且 移 动 的 这 段 距 离 和 点 M 的 纵 坐 标 
y 的 绝对 值 有 关 《 高 度 不 同 移 动量 也 不 同 )， 从 图 3 可 以 看 
出 , 若 点 M 在 x 轴 上 时 ， 其 横 坐 标的 移动 量 〈 增 量 ) 为 0， 
若 点 在 x 轴 上 方 时 ， 其 横 坐 标的 移动 量 〈 增 量 ) 随 纵 坐 
标 y 的 绝对 值 的 增 大 而 增 大 ， 容 易 证 明 横 坐标 x 的 这 个 移 
动量 〈 增 量 ) 与 其 纵 坐 标 y 的 绝对 值 成 正比 ， 即 有 : 
| 六 ee R)， 其 矩阵 表达 式 为 ; 国 吕 人 多 

y=》 y) \0O 1 人 > 
如 果 正 方形 切 变 时 的 受 力 方向 如 图 4 所 示 ， 同 理 可 得 : 


大 二 苇 好 1 0YxX 
去 4 ， ke R)， 其 矩阵 表达 式 为 国 吕 加 


图 4 正方 形 切 变 时 的 受 力 方向 


可 见 ， 5 阵 | 。 路 1 中 R) 是 刻画 平面 上 切 变 


的 数学 模型 ,我 们 可 以 称 其 为 平面 上 的 切 变 变换 和 失 阵 . 它们 
是 把 二 阶 单位 矩阵 的 某 一 行 的 大 倍加 到 另 一 行 的 基本 初等 
垂 阵 PG, ji)) 
1.3.3 三 维 几 何 空间 中 的 切 变 变换 矩阵 

如 图 $， 在 3 维 几 何 空间 中 ,一 个 正方 体 的 切 变 表现 为 ， 
其 受到 力 偶 作 用 由 正方 体 变 成 一 个 等 底 、 等 高 的 平行 六 面体 . 


正方 体 的 切 变 示意 图 


图 S 
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建立 如 图 $ 所 示 的 空间 直角 坐标 系 , 设 正方 体 4 天 切 变 
时 的 受 力 面 为 ED40 及 其 相对 平行 平面 BGFC ， 点 
M(zy%z) 是 正方 体 4 所 围 空 间 中 任意 一 点 ， 点 
My cz) 是 其 发 生 切 变 后 平行 六 面体 4 所 围 空 间 中 的 

由 切 变 的 意义 , 在 从 点 财 到 点 M“ 的 切 变 过 程 中 , 纵 坐 
标 》 和 上 坚 坐 标 z (高 度 ) 都 不 会 发 生变 化 ， 横 坐标 x 会 向 右 
( 力 的 方向 ) 平移 一 段 距 离 ， 并 且 移 动 的 这 段 距 离 与 点 1M 的 
紧 坐 标 忒 平行 六 面体 的 高 ) 有 关 , 与 点 M 的 纵 坐 标 y 无 关 . 从 
图 $ 可 以 看 出 ， 若 点 M 在 xDy 平面 上 时 ， 其 横 坐 标的 移动 
量 ( 增 量 ) 为 0， 若 点 M 在 xOy 平面 上 方 时 ， 其 横 坐 标 x 
的 移动 量 随 紧 坐标 z 的 绝对 值 的 增 大 而 增 大 , 容易 证 明 横 坐 
标的 这 个 移动 量 与 其 竖 坐 标 z 的 绝对 值 成 正比 ， 即 有 : 


无 二 大 十 KZ 寻 1] 0 天 1 天 
y=y》 (ER)， 惩 阵 表 达 式 为 : | |=|0 1 0 . 
Z=Z z 0 0 1 人 xz 


如 果 正 方 体 4F 切 变 时 的 受 力 面 为 EFGO 及 其 相对 平 
行 平面 4BCPD， 方 向 与 y 轴 平行 ， 则 在 如 图 6 所 示 的 坐标 系 
中 , 点 寻 在 切 变 后 横 坐 标 x 和 竖 坐 标 z〈 高 度 ) 都 不 会 发 生 
变化 ， 纵 坐标 > 会 向 其 负 向 〈 力 的 方向 ) 平移 一 段 距离 ， 移 
动 的 这 段 距离 与 点 M 的 横 坐 标 x 无 关 ， 与 点 M 的 紧 坐 标 z 
的 绝对 值 成 正比 . 


图 6 正方 体 切 变 时 的 受 力 面 示意 图 


大 一 夸 
即 有 : 区 (KER) ， 其 窍 阵 表达 式 为 : 


综 上 , 正方 体 在 发 生 切 变 的 过 程 中 , 如 果 力 的 方向 与 某 
一 坐标 轴 的 方向 平行 , 则 其 上 任意 一 点 的 坐标 一 定 有 两 个 是 
不 变量 ， 一 个 是 平移 变量 . 

例如 ， 若 正方 体 4F 在 切 变 时 受 力 面 分 别 为 4BGO、 
4DEO、GB40、GFEO 及 其 相对 的 平行 平面 ， 受 力 方 向 分 
别 和 坐标 轴 方 向 平行 时 ， 同 理 可 得 ; 


局 


一 忆捷 


NN 只 中 
\ 尾 vv 


书号 
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100 foo0 
0 1 | 1 0|1, 称 为 3 维 空间 上 的 切 变 变换 抢 阵 ， 
K01) 01 
它们 是 把 3 阶 单 位 矩阵 的 某 一 行 的 大 倍加 到 另 一 行 的 基本 初 
等 矩阵 PG, J(5)) . 

作为 特例 , 若 上 = 0, 则 基本 初等 矩阵 (3) 为 单位 矩阵 ， 
其 几何 意义 是 ， 图 形 到 其 自身 的 恒 等 变 换 . 


2 ”基本 初等 矩阵 的 几何 意义 在 教学 中 的 运用 


从 变换 的 观点 认识 矩阵 是 函数 思想 的 进一步 拓展 ， 对 于 
高 中 学 生来 说 是 比较 抽象 的 ， 在 矩阵 与 变换 的 教学 中 ， 应 注 
重 揭示 矩阵 的 几何 意义 ， 利 用 矩阵 的 几何 意义 帮助 学 生理 解 
矩阵 的 概念 、 运算 和 运算 律 的 意义 以 及 解 线性 方程 组 的 意义 . 

(1) 利 用 基本 初等 矩阵 的 几何 意义 帮助 学 生理 解 矩 阵 表 
示 的 变换 、 和 矩阵 的 运算 及 运算 律 的 意义 ， 

首先 , 要 让 学 生 对 基本 初等 矩阵 所 表示 的 几何 变换 的 特 
点 有 清晰 的 认识 ,这 是 认识 矩阵 变换 的 几何 意义 的 基础 . 合 
如 ， 拓 阵 | 六 表示 的 压缩 变换 ,不 是 简单 的 把 平面 上 的 
点 《向 量 )“ 向 下 ” 压 《 图 7)， 它 是 向 靠近 zx 轴 的 方向 压缩 
即 对 于 下 半 平 面 的 点 〈 向 量 ) 是 “向 上 ”压缩 (图 8)， 


图 8 压缩 变化 示意 图 (二 )} 
矩阵 人 | 表示 的 投影 变换 把 平面 上 垂直 于 y 轴 的 直 


线 变 为 ” 轴 上 的 同一 个 点 〈 图 9)， 把 一 个 正方 形变 成 一 条 
线段 (图 10). 
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9 投影 变换 示意 图 (一 ) 
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图 10 投影 变换 示意 图 (二 ) 
和 阵 | 0 表示 的 切 变 变换 ， 把 正方 形变 成 平行 四 边 


形 ， 把 直线 zt?=1 变 成 直线 好 1 (图 11)， 对 于 切 变 变 换 ， 
还 需要 结合 物理 意义 来 理解 其 几何 意义 . 


人 人 4、 
11 切 变 变换 示意 图 

其 次 , 借助 基本 初等 矩阵 的 几何 意义 来 理解 矩阵 的 乘法 

运算 和 运算 律 . 例如 ， 对 于 顶点 为 0(0, 0)、4(1, 0)、B(1, 1)、 


co, 1) 的 正方 形 实施 关于 x 轴 的 反射 变换 1 中 再 实施 


关于 标准 轴 y=x 的 反射 变换 ， 得 到 的 图 形 正好 是 将 
原来 的 正方 形 逆 时针 旋 转 90” 得 到 的 .这 一 结果 用 矩阵 运 


fonNoyrfo-l 本 
外 才 示 为 | 1 8 中 = 路 即 两 个 矩阵 相 乘 得 到 


一 个 新 矩阵 , 新 矩阵 所 表示 的 变换 正 是 原来 两 个 矩阵 表示 的 
变换 的 复合 . 这 正 是 和 矩阵 乘法 的 意义 ， 即 两 个 矩阵 相 乘 表示 
连续 两 次 实施 变换 . 这 一 特例 同时 也 可 以 帮助 学 生 认 识 “ 旋 
转变 换 可 以 由 连续 两 次 反射 变换 来 实现 ”这 一 性 质 . 

根据 上 述 对 移 阵 乘法 的 理解 , 容易 直观 得 出 矩阵 运算 满 
足 结 合 律 . 但 对 于 交换 律 , 可 通过 对 顶点 为 0(0, 0)、4(1, 0)、 
B(1, 1)、C(0, 1) 的 正方 形 ， 先 逆 时 针 旋 转 90”， 再 向 靠近 y》 
轴 的 方向 压缩 一 半 得 到 的 结果 (图 12》 与 先 疝 靠近 y 轴 的 
方向 压缩 一 半 ， 再 逆 时 针 旋 转 90” 得 到 的 结果 《〈 图 13)》 的 
比较 , 让 学 生 认识 到 交换 变换 的 顺序 得 到 的 结果 一 般 来 说 是 


1 0Yf0 -0N fo -nNf 0 
Tb mg ja 可 
》 


图 13 ”正方形 压缩 后 旋转 示意 图 
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因此 ， 和 托 阵 的 乘法 不 满足 交换 律 . 有 些 情 形 ， 例 如 ， 连 
续 两 次 旋转 或 连续 两 次 压缩 变换 是 可 以 交换 顺序 的 . 

根据 投影 变换 的 特点 ， 把 一 个 顶点 为 0(0,0)、4(1, 0)、 
B(1, DJ)、C(0, 1) 的 珑 形 先 作 关于 坐标 原点 的 对 称 变换 ， 绸 问 
x 轴 作 投影 变换 得 到 的 结果 《〈 图 14)， 与 先 作 关于 y 轴 的 反 
射 变换 ， 再 向 x 轴 作 投 影 变 换 的 结果 (图 15$) 是 一 样 的 ， 


ml eg 让 alea* 
中 


因此 ， 和 气 阵 的 乘法 不 满足 消去 律 . 


图 1$ 反射 变换 后 作 投 影 变 换 

《2) 利 用 基本 初等 矩阵 的 几何 意义 帮助 学 生理 解 矩 阵 的 
北 的 意义 及 性 质 . 

和 抢 阵 的 逆 可 以 通过 代数 运算 来 定义 ， 如 ， 和 矩阵 4、 正 满 
足 4B = B4 =7 (7 为 单位 矩阵 ) 时 ， 称 下 为 4 的 逆 矩 阵 . 单 
纯 从 代数 运算 的 角度 理解 矩阵 的 逆 对 于 学 生 有 一 定 困难 . 
此 , 在 教学 中 应 从 矩阵 表示 的 几何 变换 的 角度 出 发 ， 利 用 乱 
阵 的 几何 意义 引导 学 生 直 观 理解 矩阵 逆 的 含义 . 例如 ,把 一 
个 图 形 沿 某 一 方向 压缩 一 半 后 , 再 沿 相 反方 向 伸 长 一 倍 就 恢 
复 了 原样 ， 把 一 个 图 形 沿 顺 时 针 旋 转 90”， 再 沿 逆 时 针 旋 


转 90。 也 就 恢复 了 原样 ， 所 以 ， 下 负 生 阵 | 的 逆 抵 


隆 是 人 长 短 阵 | 0 中 ， 顺 时 针 旋转 90* 和 阵 | 的 闻 


-1 
0 
图 形 就 等 于 恒 等 变换 . 对 于 一 个 图 形 连 续 两 次 作 同 样 的 反射 
变换 就 变 回 原来 的 图 形 , 因此 , 反射 变换 的 逆 变换 是 它 自 身 ， 

对 于 一 个 几何 图 形 先 压缩 再 旋转 后 , 要 变 回 原样 应 该 先 
旋转 回来 再 拉 长 . 因此 ，(45)= 瑟 4- 

投影 变换 把 一 个 正方 形变 成 一 条 线段 , 这 条 线段 再 无 法 
变 回 成 一 个 正方 形 ， 所 以 ， 投 影 变 换 没 有 逆 变 换 . 这 表明 ， 
有 些 和 矩阵 没有 逆 和 矩阵 . 

(3) 利 用 基本 初等 矩阵 的 几何 意义 帮助 学 生理 解 解 线性 
方程 组 的 意义 ， 


矩阵 是 逆 时 针 旋 转 90” 生 阵 |1 ,= 者 人 用 于 一 个 HA 
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GXK 十 py =e 
CxX 十 d= 上 


吧 了 e C 履 _ 
< 二 多 册 几 AN 
国 乓 (*).、 设 4 | 则 〈*)》 可 表示 为 


必 加 
人 (9 

从 变换 的 观点 看 ， 解 二 元 一 次 方程 组 的 问题 可 以 看 作 
是 ， 已 知 变换 矩阵 及 变换 的 结果 〈 向 量 (点 ))， 求 该 结果 是 
由 哪 一 个 向 量 〈 点 ) 变 过 来 的 如果 变换 4 可 道 ， 只 要 把 


兴 果 | 反 变 回去 就 得 到 中 因此 ， 若 矩阵 4 有 道 和 矩阵 


对 于 二 元 一 次 方程 组 | ， 可 以 用 矩阵 表示 为 


4-:， 则 二 元 一 次 方程 组 〈*) 名 为 -4 
设 4-| | , 则 4 为 向 x 轴 作 投影 变换 , 它 把 直线 好 1 
土 的 所 有 点 变 为 四 ， 因 此 ， 对 于 二 元 一 次 方程 组 


人 -=(9 计 线 z<1 上 的 所 有 点 《向 量 ) 都 是 它 的 
0 0 人 yy) NO 


解 , 即 有 无 穷 多 组 解 . 而 对 于 y 轴 上 的 氮 〈 同 量 ) 昨 来 说 ， 
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平面 上 任何 一 个 点 在 投影 变换 | 下 都 无 法 变 成 昌 ， 


本 1 0OVYYX 0 
即 二 元 次 方程 组 |。 = 无 解 . 

这 样 ， 通 过 矩阵 的 几何 意义 认识 线性 方程 组 ， 可 以 使 
学 生 直 观 地 认识 线性 方程 组 的 解 的 特征 ， 有些 线 性 方程 组 
有 唯一 解 ， 有 些 线性 方程 组 有 无 穷 多 组 解 ， 有 些 线性 方程 
组 无 解 . 

和 矩阵 的 特征 值 和 特征 向 量 的 代数 定义 〈 对 于 算 阵 4， 
若 存 在 一 个 非 等 向 量 w 和 非 堆 实 数 4， 满 足 4aw=4a ， 
则 称 4 为 矩阵 4 的 特征 值 ,a 为 矩阵 4 的 属于 特征 值 4 的 
特征 向 量 ) 对 于 中 学 生来 说 更 不 容易 理解 . 利用 和 矩 阵 的 几 
何 意义 可 以 使 其 变 得 直观 、 易 于 理解 . 从 几何 变换 的 观 氮 
看 ， 抢 阵 4 的 特征 向 量 w 就 是 经 过 4 变换 后 与 自己 平行 
的 非 零 向 量 ， 和 矩阵 4 的 特征 值 就 是 特征 向 量 经 4 变换 后 
的 伸缩 系数 . 因此 , 寻找 和 抢 阵 的 特征 值 与 特征 回 量 就 显得 
非常 重要 、， 

总 之 , 在 矩阵 与 变换 的 教学 中 , 要 充分 揭示 和 利用 和 抢 阵 
的 几何 意义 , 缮 导 学 生 直 观 地 认识 和 理解 矩阵 的 意义 \. 运算、 
性 质 、 应 用 等 . 
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摘要 : 教师 教学 能 力 的 强 弱 是 教学 效率 高 低 的 最 主要 的 决定 因素 . 课堂 教学 层面 制约 青年 数学 教师 教学 能 力 提高 的 原因 
主要 是 : 教学 模式 化 ,教学 效仿 化 , 过 度 强 调教 学 预见 性 ;片面 理 解 课 堂 教学 的 双 风 性 ;忽视 课 符 教 学 的 后 续 性 . 青年 数学 ， 
教师 要 注重 数学 教育 理论 的 学 习 、 研 究 和 内 化 ， 加 强 “ 交 流 ” 实现 “ 共 进 ”， 带 着 批判 的 眼光 组 织 “ 教 ”和 “学 ” 
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1 问题 的 提出 


有 幸 拜 读 了 王 光 明 教授 的 《数学 教学 效率 论 》， 感 触 颇 
深 . 王 教授 对 目前 的 中 学 数学 教育 教学 深 感 担忧 :“ 学 生 和 
教师 在 数学 的 学 与 教 上 是 十 分 辛苦 的 , 但 获得 的 数学 教育 教 
学 效果 与 他 们 所 付出 的 辛苦 是 不 成 正比 的 . ”是 著作 中 明确 
指出 :“ 高 效率 数学 教学 的 特征 是 : 注重 思维 教学 、 注 重 数 
学 教学 中 的 理解 问题 、 注 重 帮助 学 生 构建 良好 的 认 知 结 
构 .” 巴 由 此 可 见 ， 要 提高 教学 效率 ， 在 不 否定 “ 双 主 体 ” 
的 前 提 下 ， 必 须 突 出 教师 的 主导 作用 ,教师 教学 能 力 的 强 弱 
是 教学 效率 高 低 的 最 主要 的 决定 因素 . 因此 ,， 王 光明 教授 感 
言 :“ 个 别 学 生 的 高 效率 学 习 可 能 并 非 数学 教师 的 功劳 ， 而 
一 个 班级 的 高 效率 ， 必 然 是 一 位 伟大 数学 教师 的 杰作 .”2 
这 就 需要 广大 数学 教师 不 断 提 高 自身 的 教学 能 力 ， 

教师 教学 能 力 的 提高 是 一 个 过 程 ， 而 这 一 过 程 的 质量 、 
可 持续 性 、 最 终 价 值 取向 必然 受到 内 因 (人 生 观 、 价 值 观 、 
数学 观 、 教 学 观 、 教 育 观 等 )、 外 因 “〈 社 会 环境 、 教 育 教学 
环境 等 ) 的 双重 影响 , 令 人 感到 遗憾 的 是 ， 许 多 青年 数学 教 
师 从 站 上 三 尺 讲 台 开 始 就 埋头 于 “ 题 海 ”%” 很 少 (甚至 从 未 ) 
进行 过 教育 教学 研究 ,就 连 “ 什 么 是 数学 入 “为 什么 要 教 数 
学 人 “如 何 教 数学 ”这 些 最 基本 的 问题 都 没 思考 过 . 长 期 进 
行 这 种 缺少 教育 教学 理论 支撑 的 “ 解 题 教学 ”使 青年 教师 在 
成 长 过 程 中 缺少 前 进 的 内 在 动力 . 同时 ,我 们 必须 面 对 这 样 
一 个 事实 : 社会 对 学 校 办 学 质量 的 评价 ,学 校对 教师 教育 教 
学 能 力 的 考核 都 是 纯 量化 的 . 这 种 评价 机 制 扼杀 了 教育 教学 
的 内 在 价值 ,忽略 了 教育 教学 的 远 期 目标 ,因而 对 青年 教师 
的 成 长 、 教 学 能 力 的 提高 是 极为 不 利 的 . 撒 开 错综复杂 的 外 
界 因素 , 我 们 拟 从 课堂 教学 层面 对 制约 青年 数学 教师 教学 能 
力 提 高 的 原因 谈 一 些 拙 见 ， 以 供 数 学 同仁 们 商 枞 . 
2 课堂 教学 中 存在 的 问题 及 分 析 
2.1 教学 模式 化 


曹 一 鸣 先 生 所 著 的 《数学 教学 模式 导论 》 中 对 数学 教学 
模式 进行 了 深刻 的 剖析 ， 创 造 性 地 提出 了 “无 模式 ” 教 
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学 .“ 无 模式 ”教学 是 一 种 教学 境界 ， 强 调 了 教学 模式 的 可 
变性 和 适用 性 ， 只 有 依靠 良好 的 数学 素养 ， 并 通过 长 时 间 的 
教学 实践 才能 逐步 形成 . 许多 青年 数学 教师 虽然 具有 扎实 的 
数学 基础 知识 , 但 却 忽略 了 数学 素养 中 两 大 理论 支撑 : 数学 
教育 学 、 数 学 教育 心理 学 ， 以 致 忽视 社会 环境 、 文 化 背景 对 
学 生 学 习 动 力 源 的 影 啊 ; 忽视 不 同 个 性 心理 品质 的 学 生 对 知 
识 获 取 的 不 同 教学 需求 ; 忽视 教师 的 个 性 魅力 在 对 学 生 学 习 
能 力 提高 和 人 格 不 断 健全 过 程 中 的 双重 作用 . 我 们 强调 教师 
要 有 自己 的 教学 特色 , 但 教学 特色 与 教学 模式 是 完全 不 同 的 
两 个 概念 . 教学 特色 是 在 科学 的 教育 教学 理念 的 引领 下 , 不 
同 的 教师 对 课 演 的 不 同 驾驭 方式 .对 知识 的 不 同 传授 方式 以 
及 对 个 性 的 不 同 展示 、 感 染 方式 . 教学 模式 则 是 教学 特色 的 
外 在 体现 . 许多 译 年 教师 认为 形成 固定 的 教学 模式 就 是 自己 
的 教学 特色 , 这 是 错误 的 . 只 有 根据 不 同 的 社会 、 文 化 背景 ， 
根据 学 生 不 同 的 个 性 特征 , 根据 学 生 不 同 的 学 习 、 理 解 能 力 ， 
不 断 地 调整 教师 的 教学 方法 才 是 有 效 的 . 也 就 是 说 ,教学 模 
式 本 身 就 是 一 个 不 断 调试 、 整 合 的 动态 过 程 , 如 果 忽 略 了 这 
一 点 ， 青 年 教师 教学 能 力 的 提高 是 令 人 担忧 的 ! 
2.2 ”教学 效仿 化 

大 部 分 学 校 都 有 “ 师 徒 结对 制度 ”% 这 对 刚 踏 上 工作 岗 
位 的 青年 教师 的 成 长 是 极为 有 利 的, 通过 向 老 教师 、 有 经 验 
的 教师 学 习 教 育 教学 艺术 、 技 巧 、 方 法 ,可 以 大 大 缩短 青年 
教师 的 成 长 周期 ,优化 整个 学 校 的 师资 梯队 . 尽管 制度 本 身 
没有 问题 ， 但 是 ， 如 果 对 制度 的 理解 、 贯 彻 发 生 了 偏差 ， 不 
仅 无 法 达到 预期 的 目的 ,反而 制约 了 青年 教师 的 成 长 . 目前 
的 “ 师 徒 结对 制度 ”已 几乎 被 弱化 为 “听课 制度 ” 听课 是 
需要 的 ， 可 许多 数学 青年 教师 却 不 知道 为 什么 听 、 如 何 听 、 
听 什 么 .缺少 了 正确 的 目的 性 导向 的 大 量 听 课 极 易 导 致 青年 
教师 教学 的 机 械 模 仿 . 听课 不 是 越 多 越 好 ， 而 是 听 完 一 节 课 
后 思考 的 越 多 越 好 ;, 听课 不 是 只 听 题 目的 解法 ， 而 是 听 得 到 
解法 前 的 思维 过 程 ， 上 听课 不 是 听 有 没有 完成 既定 的 教学 任 
务 ， 而 是 听 如 何 激发 学 生 的 学 习 兴 趣 和 求 “ 识 ” 欲 . 许多 青 
年 教师 还 会 因为 庞大 的 听课 数量 〈 甚 至 是 听 一 节 课 上 一 节 
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课 ) 受到 学 校 领导 的 表扬 ， 这 是 极 具 讽刺 意味 的 . 个 人 教学 
成 为 了 “模仿 秀 ”， 强 调 思 维 教学 的 “脑力 劳动 成 为 了 “ 体 
力 劳 动 ” 教师 的 个 性 魅力 、 人 格 魅力 也 就 无 从 谈 起 ， 这 使 
我 们 不 得 不 怀疑 , 这 样 的 教师 是 否 还 能 称 为 教育 工作 者 ? 或 
许 只 是 一 个 “教书 折 ” 轴 了 ! 
2.3 ”过度 强调 教学 预见 性 

数学 教学 预见 是 指教 师 以 特定 数学 内 容 为 出 发 点 , 以 优 
化 教学 结构 、 提 高 教学 效率 为 目的 ,借助 已 有 的 或 通过 其 它 
方式 〈 听 课 、 查 阅 资料 等 ) 获取 的 经 验 ， 对 教学 过 程 作出 预 
判 ， 并 进行 合理 教学 预案 设计 的 活动 . 我 们 强调 备课 的 重要 
性 也 正 是 源 于 教学 预见 的 重要 性 . 但 是 ， 教 学 实践 的 复杂 性 
必然 导致 教学 活动 的 不 确定 性 和 不 可 预测 性 站 ,这 一 点 在 数 
学 学 科教 学 中 表现 得 尤为 突出 , 而 青年 教师 只 有 在 学 习 和 党 
试 应 对 并 暂 驭 多 变 的 教学 情境 的 过 程 中 才能 不 断 提 高 教学 
能 力 ， 能 力 的 提升 依赖 于 “行动 中 的 反思 ”所 ， 因 此 ， 优 秀 
的 教师 不 只 是 重视 教学 预 抑 , 他 们 更 善于 捕捉 学 生 多 变 的 思 
维 信息 ,并 及 时 调整 由 教学 预见 所 确定 的 教学 预案 . 许多 青 
年 数学 教师 过 分 依赖 教学 预见 , 教案 成 了 唯一 的 、 不 可 改变 
的 课堂 教学 框架 , 课堂 教学 也 就 必然 是 师 生 在 一 种 几乎 静态 
的 环境 中 完成 早已 被 教师 列 入 教学 计划 的 必须 完成 的 教学 
内 容 ， 这 样 一 种 教学 状态 对 教师 、 学 生 的 成 长 都 是 有 害 的 ， 
教案 只 是 教学 预案 的 观点 必须 牢固 确立 . 我 们 的 青年 教师 有 
很 多 公开 教学 的 机 会 ,这 是 展示 和 提高 教学 能 力 的 良机 ， 如 
果 把 公开 教学 当成 “作秀 ” 这 样 的 公开 课 不 上 也 轴 ! 公开 
教学 应 该 是 朴实 的 、 本 色 的 , 不 仅 是 展示 教师 对 已 备 内 容 的 
讲授 能 力 , 更 重要 的 是 展示 教师 对 课堂 的 调控 ,驾驭 能 力 . 目 
前 ， 许 多 的 公开 教学 过 分 注重 形式 、 过 度 强调 教学 预见 性 ， 
希望 广大 教育 同仁 共同 关注 这 一 问题 , 也 希望 青年 教师 更 新 
教育 观念 ， 逐 渐 改 变 这 一 现状 ! 
2.4 片面 理解 课堂 教学 的 双向 性 

课堂 是 教师 贯彻 教学 思想 、 实 施 教学 计划 、 帮 助 学 生 构 
建 良 好 认 知 结构 的 主 阵 地 . 作为 青年 教师 会 十 分 重视 课堂 教 
学 、 努 力 提高 课堂 教学 效率 ,这 一 点 毋庸 置疑 . 但 往往 因为 
对 课堂 教学 的 双向 性 (教学 互动 ) 的 理解 和 实施 发 生 了 仿 差 
而 未 能 使 课堂 效率 得 到 有 效 的 提高 . 主要 存在 两 大 误区 : 其 
一 ,“ 形 式 教学 双 同 性 ”充斥 教学 实践 活动 . 许多 公开 教学 、 
观摩 课 是 充斥 “形式 教学 双 同 性 ”的 典型 代表 ， 几 乎 所 有 的 
学 生活 动 、 讨 论 、 互 动 都 是 事先 安排 好 的 ， 也 就 是 说 完全 是 
教师 意志 的 体现 ,由 于 青年 教师 缺乏 经 验 , 即使 学 生 有 独到 
的 见解 也 很 可 能 被 无 情 “ 封 杀 ” 教学 一 线 的 老师 对 课堂 教 
学 作 了 大 量 的 研究 : 如 何 引入 、 如 何 选 题 、 如 何 讲解 、 如 何 
反馈 等 , 但 这 些 仍 是 由 教师 的 思维 所 诀 定 ,我 们 应 该 创造 机 
会 让 学 生 选 题 、 发 问 ， 教 师 讲解 《甚至 可 以 是 无 准备 的 沪 
充分 展示 教师 的 思维 进程 ， 通 过 这 种 方式 来 实现 师 生 的 共 
进 . 其 二 ， 把 教学 双向 性 简单 理解 为 “教学 问答 ”我 们 强 
调 课堂 教学 互动 , 但 如 果 只 是 简单 的 教师 “ 问 ” 学 生 “ 答 ” 
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甚至 提问 成 为 了 规范 课堂 秩序 的 工具 ， 那 么 ， 看 似 “ 热 闹 ” 
的 课堂 教学 其 实 是 在 扼杀 学 生 潜在 的 思维 活动 . 教学 互动 的 
本 质 是 师 生 间 的 思维 互动 , 提问 只 是 为 了 暴露 部 分 学 生 思 维 
进程 和 结果 而 采取 的 一 种 教学 方式 , 绝 不 能 简单 的 把 教学 过 
程 中 提问 学 生 的 次 数 作为 衡量 教学 互动 效果 的 标准 , 只 有 在 
让 教师 鲜 活 的 思想 在 教学 中 流 消 印 ， 并 与 学 生 的 思想 产生 理 
性 的 碰撞 才能 体现 教学 互动 的 价值 
2.5 ”忽视 课堂 教学 的 后 续 性 

课堂 教学 的 后 续 性 包括 学 生 学 之 后 续 、 教 师 教 之 后 续 两 
个 层面 . 数学 有 效 教学 的 重要 指标 对 学 生 而 言 ， 是 学 生 的 数 
学 学 习 能 否 从 一 个 问题 迁移 到 另 一 个 问题 , 从 一 个 情境 迁移 
到 另 一 个 情境 ， 从 学 校 课堂 迁移 到 社会 生活 中 由; 对 教师 而 
言 ,是 教师 能 否 及 时 掌握 学 生 的 反馈 信息 ， 正 确 评价 学 生 学 
习 的 有 效 性 ， 并 以 此 作为 更 新 教学 理念 、 优 化 教学 资源 、 改 
进 教学 方法 的 重要 依据 ， 从 而 进一步 促进 学 生 学 习 的 有 效 
性 . 可 见 ， 课 堂 教学 作为 数学 教学 的 一 个 组 成 部 分 远 不 能 承 
载 数学 教学 的 强大 生命 力 , 我 们 的 青年 教师 只 有 清楚 地 认识 
到 课堂 教学 后 续 性 对 推动 整个 数学 教学 过 程 所 起 的 巨大 作 
用 , 才 有 可 能 对 其 引起 足够 的 重视 . 目前 , 面 对 升学 的 压力 ， 
青年 教师 们 总 会 因为 急 着 想 把 自己 知道 的 都 “ 灌 ” 给 学 生 而 
觉得 教学 时 间 不 够 用 ， 课 堂上 学 生 的 学 习 情况 难以 及 时 反 
锁 , 而 后 虽 花 费 大 量 的 时 间 和 精力 却 只 能 从 课 后 练习 中 得 到 
教学 成 效 的 局 部 的 、 片 面 的 反馈 信息 . 这 样 的 做 法 存在 着 许 
多 问题 其 一 ,得 到 了 学 生 形成 性 知识 掌握 情况 的 反馈 信息 ， 
却 很 少 能 得 到 学 生 知 识 迁移 能 力 的 评价 . 其 二 , 教师 耗费 的 
时 间 只 能 换 来 对 所 学 知识 的 后 续 性 巩固 , 而 对 学 生 学 习 能 力 
的 提高 帮助 不 大 . 其 三 ， 对 学生 学 习 有 效 性 评价 的 缺失 使 教 
师 无 法 最 大 限度 地 发 现 教学 中 存在 的 问题 , 从 而 影响 了 教师 
教学 能 力 的 提高 . 因此 ,我 们 要 了 解 课堂 教学 的 后 续 性 的 重 
要 性 , 还 要 明确 , 学 生 对 基本 知识 掌握 情况 的 信息 反馈 应 尽 
量 在 课堂 上 完成 , 课堂 教学 后 续 性 的 研究 应 侧重 于 学 生 的 知 
识 迁 移 能 力 和 教师 的 教学 能 力 . 
3 几 点 思考 与 建议 
3.1 ”注重 数学 教育 理论 的 学 习 及 研究 和 内 化 

数学 教育 理论 是 对 数学 教育 实践 活动 进行 理性 思考 的 
产物 , 是 对 数学 教育 现象 及 其 矛盾 运动 能 动 反映 所 形成 的 具 
有 层次 性 的 、 可 以 指导 数学 教育 实践 的 观念 体系 名， 而 促进 
教师 教学 能 力 的 提高 的 数学 教育 理论 来 源 于 个 体 的 经 验 积 
累 和 现存 的 理论 体系 两 个 层面 , 具体 的 能 力 发 展 模式 是 : 学 
习 借鉴 、 经 验 积累 -感知 内 化 、 形 成 理论 指导 实践 一 经 验 
再 积累 (修正 ) -~……， 青 年 教师 特别 重视 经 验 的 积累 特 
别 是 解 题 技巧 )， 这 是 需要 的 ， 也 是 必要 的 ， 但 仅 有 这 种 经 
验 的 “原始 积累 ”是 远 远 不 够 的 , 必须 要 注意 以 下 几 个 问题 ; 
(1) 除了 解 题 的 经 验 积累 ， 需 更 多 的 关注 教育 教学 方法 的 经 
验 积累 (2) 要 学 习 已 有 的 教育 理论 ， 并 与 自己 在 大 量 经 验 
积 票 基础 上 形成 的 个 性 化 的 教育 理论 进行 整合 , 从 而 达到 有 
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效 指 导 教 学 工作 的 目的 (3) 要 学 会 在 实践 中 检验 教育 理 
论 ， 并 做 出 正确 的 分 析 、 评 价 ， 从 而 进一步 修正 、 优 化 己 有 
理论 体系 ， 并 将 其 内 化 为 教师 真正 的 “自我 认识 ” 

3.2 加 强 “交流 ”实现 “ 共 进 ” 

我 们 所 谈 的 “交流 ”除了 情感 沟通 和 表达 见解 之 外 ,还 
必须 具有 明确 的 目的 性 和 指向 性 . 作为 青年 数学 教师 ， 如 果 
把 提高 数学 教学 能 力作 为 目的 , 那么 就 必须 把 一 切 有 利于 达 
成 这 一 目的 群体 作为 交流 的 对 象 . 同时 ， 必 须 对 两 个 问题 有 
清晰 的 认识 : 其 一 ,“ 交 流 ” 的 机 会 不 是 等 来 的 ， 而 是 靠 自 
己 去 争取 和 把 握 的 ; 其 二 , 哪些 群体 可 作为 “交流 ”的 对 象 ， 
不 同 的 对 象 该 采取 如 何不 同 的 交流 方式 . 事实 上 , 可 “交流 ” 
群体 是 一 个 复杂 而 又 庞大 的 系统 ,“ 交 流 ” 的 方式 是 一 种 技 
巧 和 艺术 ， 很 值得 教育 工作 者 们 作 全 面 、 深 入 的 研究 ,在 此 
我 们 仅 简 单 的 谈 几 点 建议 ，〈1) 抱 着 学 习 的 心态 与 专家 教 
师 、 教 授 、 学 者 进行 交流 ,用 掌握 的 先进 教育 理念 指导 目 己 
的 教学 工作 ;〈2)》 以 学 习 、 探 讨 、 研 究 为 目的 ， 加 强 与 同学 
科 组 教师 的 交流 〈 教 研 组 活动 、 听 课 等 都 属于 这 一 范畴 ); 
(3) 重视 以 学 习 、 借 鉴 为 目的 的 路 学 科 交 流 《〈 例 如 ， 数 学 与 
理 、 化 、 生 等 学 科 在 知识 上 的 相通 性 . 语文 学 科 中 的 语言 
术 、 政 治学 科 中 的 辩证 思想 等 ， 都 对 数学 教学 有 很 大 的 帮 
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助 ), (4)》 加 强 建 立 在 指导 、 反 馈 基 础 上 的 师 生 交流 . 
3.3 带 着 批判 的 眼光 组 织 “ 教 ”和 “学 ” 

教师 教学 能 力 的 提高 依赖 于 正确 的 教学 理念 及 其 在 教 
学 实践 中 的 贯彻 程度 ， 我 们 可 以 称 之 为 理念 与 实践 的 和 谐 
度 . 从 元 认 知 角度 来 看 ,许多 青年 数学 教师 因 缺 乏 对 教学 理 
念 形成 过 程 中 的 阶段 性 总 结 与 合理 性 评价 的 能 力 而 出 现 了 
教学 的 盲目 性 和 随意 性 等 问题 . 因此 ， 青 年 教师 必须 用 辩证 
的 思想 、 批 判 的 眼光 来 进行 “ 教 ” 与 “学 ”的 活动 具体 的 
说 就 是 : 〈1) 教师 、 学 生 、 教 学 内 容 是 课堂 教学 的 三 要 素 ， 
而 教师 应 该 处 于 核心 地 位 . 教师 可 以 针对 不 同 的 学 生 和 群体、 
教学 内 容 采 用 不 同 的 教学 方式 〈 讲 解 式 、 探 求 式 、 讨 论 式 、 
答疑 式 等 ?或 对 教材 的 内 容 编 排 甚至 内 容 本 身 作 适 当 的 调整 
或 修改 ， 形 成 贯彻 个 人 数学 思想 的 个 性 化 教学 ; 〈2) 我 们 提 
倡 青 年 教师 通过 “交流 ”的 学 习 方 式 获取 有 益 的 教学 理论 与 
教学 经 验 ， 但 获取 的 理论 、 经 验 只 是 他 人 的 ， 必 须根 据 自 身 
的 教学 实际 选择 性 地 借鉴 ， 并 通过 教学 实践 来 加 以 检验 ， 因 
此 , 我们 一 直 反 对 因 大 量 听 课 而 导致 的 ”模式 化 “效仿 化 ?” 
教学 . 数学 功底 越 好 的 教师 ， 它 们 越 容易 接受 “数学 是 可 错 
的 、 是 人 发 明 的 ” 这样 的 观点 ， 也 越 善 于 反思 和 改进 自身 的 
教学 中， 真心 希望 这 样 的 观点 对 青年 教师 有 所 启迪 ! 
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Thinking andAnalysis of the Reasons of What Limit the Enprovement of TeachingAbihity among Young Math Teacheis 
WANG Yang 
(Kunshan Middle School，Jiangsu 儿 unshan 213300，Chinal) 


Abstract: Efficiency of teaching basically depended on the ability of teaching. However too much emphasis on mode, Imitation， 
and prediction while unbalanced understanding of the two-way characteristic of teaching and neglection of the continulty of 
teaching in and after class were the main reasons for the limijt to quick Improvement of teaching ability among young math”S 
teachers. In fact, young math's teachers should pay attention to the study of theories, and how to understand them thoroughly and 
Use them freely and effectively. Besides, young teachers should also strengthen communication with colleagues as to achieve the 
common aim of making progress together What's miore, they should always be critical when organizing their teaching. 

Key words: young math s teachers; teaching in the class; teaching abllty 
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摘要 : 如 何 将 现代 教育 技术 与 “情境 一 问题 ”教学 结合 起 来 是 摆 在 我 们 面前 的 重要 课题 ， 为 此 可 以 从 以 下 几 方 面 进行 尝 
试 ， 创设 合作 实验 情境 、 动 态 变 化 情境 、 空 间 想象 情境 、 游 戏 扮演 情境 ， 以 促使 学 生 通 过 主动 的 心理 建构 活动 ， 获 得 真实 反 


映 客观 规律 的 认 知 结构 ， 形 成 有 效 解决 问题 的 认 知 能 力 . 
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1 问题 的 提出 


11 情境 认 知 理论 与 数学 情境 的 创设 

情境 认 知 〈situated cognition) 是 当代 西方 学 习 理 论 继 
行为 主义 “刺激 一 反应 ”学 习 理 论 与 认 知心 理学 的 “信息 加 
工 ” 学 习 理 论 后 的 又 一 个 重要 的 研究 取向 中 其 代表 人 物 布 
朗 、 科 林 斯 与 福 基 德 (Brown、Collins & Duguid，1989》 认 
为 : 知识 是 具有 情境 性 的 ， 知 识 是 活动 、 背 景 和 文化 产品 的 
一 部 分 ， 知 识 正 是 在 活动 中 ,在 其 丰富 的 情境 中 ， 在 文化 中 
不 断 被 运用 和 发 展 着 . 学 生 的 学 习 实际 上 就 是 借助 学 习 情 境 
的 帮助 ， 实 现 对 知识 的 建构 . 

数学 情境 是 产生 数学 概念 , 握 出 和 解决 数学 问题 的 背 最 
和 条 件 ， 创设 数学 情境 ， 就 是 呈现 给 学 生 刺 激 性 数学 信息 ， 
引起 学 生 学 习 数 学 的 兴趣 ， 激 发 学 生 的 好 奇 心 、 发 现 欲 , 产 
生 认 知 冲突 , 诱发 质疑 猜想 ， 从 而 使 其 发 现 数学 问题 和 解决 
数学 问题 . 因此 ,创设 数学 情境 是 学 习 者 实现 意义 建构 的 必 
要 前 提 ， 是 整个 教学 设计 中 重要 而 有 意义 的 一 个 组 成 环节 ， 
12 “情境 一 问题 ”教学 实践 与 探索 

中 小 学 “数学 情境 与 提出 问题 ”教学 ， 简 称 “ 情 境 一 问 
愿 ”教学 , 是 昌 传 汉 和 汪 秉 整 先 生 在 贵州 地 区 主持 开展 的 教 
学 实验 . 该 实验 认为 ， 中 小 学 生 的 数学 学 习 ， 应 是 在 教师 指 
导 下 ， 从 热 悉 或 感 兴 趣 的 数学 情境 出 发 ， 通 过 主动 榨 究 、 提 
出 问题 .研究 和 解决 问题 等 活动 来 获得 适应 未 来 社会 生活 和 
进一步 发 展 所 必需 的 数学 知识 、 数 学 思想 方法 和 应 用 数学 的 
技能 ， 发 展 勇 于 探索 、 勇 于 创新 的 精神 3. 实验 发 起 以 来 ， 
己 经 取得 了 一 系列 丰硕 的 果实 . 

“情境 一 问题 "数学 教学 模式 十 分 重视 数学 情境 的 创设 ， 
而 作为 现代 教育 技术 之 一 的 多 媒体 技术 的 应 用 为 创设 数学 
情境 提供 了 一 系列 的 有 利 条 件 . 吕 传 汉 和 汪 秉 岳 先 生 在 “ 情 
境 一 问题 ”数学 学 习 的 导 学 原则 中 也 明确 指出 : “现代 教育 
技术 是 学 生 学 习 数学 和 解决 问题 强 有 力 的 工具 , 致力 于 改变 
学 生 的 学 习 方式 ; 充分 利用 多 媒体 技术 创设 直观 、 生 动 的 问 
是 情境 ， 激 发 学 生 学 习 兴 趣 ， 使 之 乐意 投入 到 现实 的 、 探 索 
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性 的 数学 活动 中 去 ，” 印 
本 文 拟 将 目光 聚焦 于 现代 教育 技术 ， 将 多 媒体 技术 与 
“情境 一 问题 ”教学 结合 起 来 ， 创 设 出 一 系列 丰富 多 彩 的 数 


学 情境 ， 
1.3 ”多 媒体 技术 与 数学 情境 的 创设 
美国 心理 学 家 布 鲁 纳 认 为 : “在 学 校 救 育 教学 中 , 所 有 


教学 计划 在 很 大 程度 上 将 依赖 于 为 达到 教学 目标 而 采用 的 
教学 媒体 ”我 们 从 听觉 获得 的 知识 能 够 记忆 15%;， 从 视觉 
获得 的 知识 能 够 记忆 25%; 如 果 同 时 使 用 这 两 种 传递 知识 的 
方式 ， 就 能 接受 6$% 的 知识 ， 

利用 多 媒体 技术 , 教师 在 对 数学 教学 内 容 进行 分 析 、 提 
取 、 重 组 和 综合 的 基础 上 ,创设 丰富 的 数学 教学 情境 .以 计 
算 机 为 中 心 采用 多 种 信息 传输 手段 , 利用 视 、 听 两 种 传递 方 
式 ， 展 现形 象 生 动 的 画面 、 声 像 同步 的 情境 ， 充 分 调动 学 生 
的 多 种 感官 ， 将 数学 内 容 中 本 质 的 、 重 要 的 信息 多 方位 、 多 
层次 、 多 角度 的 凸显 出 来 ,引导 学 生 自己 发 现 和 探索 ， 使 学 
生 在 观察 、 理 解 、 认 识 的 基础 上 获取 数学 知识 ， 掌 握 事物 的 
本 质 ， 多 媒体 技术 为 创设 数学 情境 提供 了 强 有 力 的 技术 支 
持 ， 为 学 生 的 创新 意识 和 探索 精神 的 培养 提供 了 良好 的 环 
境 ， 从 而 确保 数学 课堂 教学 的 优化 . 


2 基于 多 媒体 技术 的 “情境 一 问题 ”教学 探讨 


2001 年 和 2003 年 我 国 分 别 颁布 的 《全 日 制 义务 教育 数 
学 课程 标准 (试验 稿 )》 和 《普通 高 中 数学 课程 标准 (实验 )》 
倡导 学 生 的 数学 学 习 内 容 的 呈现 应 采用 不 同 表达 形式 以 满 
足 多 样 化 的 学 习 要 求 , 教师 要 从 学 生 的 生活 经 验 出 发 , 创设 
情境 ， 为 学 生 提 供 从 事 数 学 活动 的 机 会 ， 

本 文 在 新 课 标 的 倡导 下 ， 以 情境 认 知 理论 “情境 一 问 
题 ” 理论 和 多 媒体 技术 理论 为 基础 ， 对 利用 多 媒体 技术 开展 
“情境 一 问题 ”教学 作 了 如 下 探索 ; 

21 创设 合作 实验 情境 ”培养 学 生 的 探究 意识 

静态 的 数学 观 导致 传统 的 数学 学 习 是 一 个 掌握 固定 程 

序 知 识 的 过 程 ， 是 由 教师 领导 的 一 个 固定 的 模式 完成 的 过 
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程 ， 学 习 的 焦点 往往 集中 在 “怎么 做 ”而 不 是 “为 什么 要 这 
样 做 ”很 多 时 候 学 生 是 在 花费 大 量 的 时 间 “ 昕 ”和 “观看 
别人 ”做 数学 ,对 多 数学 生 而 言 ， 数 学 的 发 现 探索 活动 没有 
真正 开展 起 来 ， 

昌 传 汉 和 汪 秉 现 先 生 指出 创设 数学 情境 要 具有 “探究 性 
原则 : 情境 材料 或 活动 应 富有 探究 性 ,利于 激发 学 生 的 问题 
意识 与 探究 动机 . 发 展 性 原则 : 情境 材料 或 活动 在 内 容 与 问 
题 信 息 量 上 应 有 较 大 的 发 展 空间 ， 利 于 学 生 探 究 、 思 
考 ” 品 , 教师 可 以 针对 数学 教学 内 容 ， 经 过 精心 地 教学 设计 ， 
利用 多 媒体 技术 , 创设 合作 实验 情境 . 学 生 们 在 小 组 中 共用 
一 台 计算 机 ， 结 合 已 有 经 验 ， 突 破 时 间 、 场 地 和 实验 条 件 的 
多 种 限制 ， 利 用 计算 机 开展 数学 合作 实验 活动 ， 以 发 展 自身 
的 合作 意识 和 实验 探索 的 终身 学 习 能 力 及 创造 性 思维 ， 
例如 教师 利用 软件 《几何 画板 》 指 导 学 生 在 实验 合作 的 
情境 里 探索 蝴蝶 定理 : 圆 O 中 的 弦 48 的 中 点 Mh, 任 作 两 弦 
CD、EF， 弦 CE 与 DPE 分别 交 4DB 于 PP、C@， 则 点 1 为 PC 
之 中 点 . 

《1) 创设 情境 ， 提 出 问题 . 

在 教学 过 程 中 , 教师 利用 几何 画板 软件 制作 的 蝴蝶 定理 
动画 ， 为 学 生 展 示 在 圆 中 二 婴 飞 舞 的 美丽 蝴蝶 (如 图 1la、 
15、lc) . 即 而 给 出 定理 条 件 ， 让 学 生 猜 测 可 能 存在 的 结论 
有 哪些 . 


D 


D 
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C ”上 C ”FF C 下 
人 尹 人 
图 1 蝴蝶 定理 动画 (一 ) 

学 生 们 对 蝴蝶 定理 顿时 产生 了 强烈 的 好 奇 心 和 极 大 的 
兴趣 ,整个 课堂 气氛 立刻 活跃 起 来 , 有 很 多 同学 产生 了 挑战 
的 想法 . 

(2) 推理 猜测 ， 动 手 实验 ， 

通过 学 生 的 初步 观察 和 分 析 ， 得 出 了 很 多 结论 ， 如 : 
AENWC ADMF 、 Cs MP=MC、4P=B8O. 

SApp DTDh1 
教师 和 同学 们 利用 圆 中 相交 张 定理 和 圆周 角 性 质 对 前 两 种 
结论 进行 口头 证 明 ， 然 后 结合 后 两 种 猜测 给 出 蝴蝶 定理 的 
结论 ， 

有 部 分 同学 对 定理 结论 产生 了 怀疑 , 他 们 认为 等 式 之 所 
以 存在 是 由 纺 CD、EF 位 置 特殊 造成 的 教师 请 产生 疑问 
的 学 生 代表 通过 鼠标 ， 任 意 拖 动 圆 内 C、D、 已 、 严 点 ， 改 
变 两 弦 的 位 置 ， 度 量 PM 与 PO 的 长 度 . 学 生 们 仔细 观察 屏 
幕 上 的 图 形变 化 ， 发 现 随 着 4 点 位 置 的 改变 ，PM 与 Po 的 
长 度 始终 保持 着 相等 的 关系 . 

(3)》 合作 探索 ， 开 放 创新 . 

课堂 中 最 重要 的 是 埋 下 一 颗 探 索 、 创 造 的 种 子 . 教师 启 
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发 学 生 再 一 次 对 图 形 进行 仔细 观察 , 想 一 想 蛾 蝶 只 能 在 一 个 
区 中 翩翩 起 舞 么 ， 大 家 分 组 动手 做 做 看 ,改变 或 弱化 定理 的 
条 件 ， 结 论 能 否 成 立 呢 ? 

学 生 们 在 计算 机 上 利用 几何 画板 ， 通 过 点 、 线 、 圆 构造 
的 几何 图 形 ， 经 过 种 种 尝试 和 观察 、 测 量 、 验 证 ， 来 完成 自 
己 的 创新 , 经 过 学 生 们 的 自主 探索 ， 共 同 讨论 ， 得 出 了 蝴蝶 
定理 在 如 下 条 件 中 的 拓展 延伸 和 一 系列 新 颖 美妙 的 图 形 : 

(A) 圆 变 筝 形 〈 如 图 2a) ; 

(B) 圆 变 椭圆 〈 如 图 22) 

〈《C) 圆 变 双 曲 线 〈《 如 图 2c) 


忆 
图 2 晴 蝶 定理 动画 (二 ) 
(D) 圆 变 抛 物 线 〈 如 图 3a) ; 
(E) 一 圆 变 两 圆 ， 一 蝶 变 两 蝶 〈 如 图 35) ; 
CEF) 蝶 飞 出 贺 〈 如 图 3c)》 ， 


D 


图 3 蝴蝶 定理 动画 (三 ) 


基于 以 上 对 果 蝶 定理 结论 开放 和 条 件 开放 的 实践 探索 
后 ， 师 生 共同 总 结 出 较为 完善 的 蝴蝶 定理 . 蝴蝶 定理 不 光 在 
圆 中 成 立 ， 在 多 圆 、 椭 圆 、 抛 物 线 、 双 曲线 等 几何 图 形 中 仍 
然 成 立 , 学 生 们 还 同时 感到 : 数学 真 的 很 奇妙 , 自己 利用 计 
算 机 实践 探索 得 到 的 结论 不 再 是 抽象 枯燥 .乏味 的 结论 . 自 
己 发 现 结论 是 快乐 的 . 

以 上 案例 是 用 多 媒体 技术 , 根据 教学 内 容 , 为 学 生 创设 
一 个 模拟 的 数学 环境 , 在 这 个 数学 合作 实验 情境 中 , 学 生 在 
教师 的 指导 下 ,可 以 充分 按照 自己 的 意图 , 去 改变 模拟 环境 
中 的 数学 条 件 , 观察 不 同 条 件 产生 的 结果 , 从 中 去 发 现 问题 、 
总 结 规律 、 验 证 自己 的 各 种 猜想 的 数学 教学 活动 . 

这 一 教学 过 程 的 模式 如 图 4 所 示 . 


图 4 模拟 实验 情境 教学 模式 
2.2 创设 主题 运动 情境 ”培养 学 生 运动 观 
传统 教学 中 , 由 于 受到 教学 媒体 的 跟 制 ,大 部 分 知识 只 
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能 由 教师 静态 地 传授 给 学 生 ， 不 利于 学 生 的 理解 和 记 
忆 .“ 粉 笔 + 黑 板 ” 的 教学 手段 ,是 难以 进行 “动态 处 理 ” 的 ， 
导致 学 生 难 以 形成 良好 的 运动 观 ， 

感知 是 认 知 的 起 点 , 也 是 任何 心理 活动 的 基础 , 运用 多 
媒体 技术 , 教师 可 以 围绕 某 一 数学 主题 ， 为 学 生 创设 主题 运 
动情 境 ， 将 “ 形 ”与 “ 数 ” 有 机 结合 起 来 ， 将 知识 进行 动态 
处 理 ， 把 运动 和 变化 的 数学 问题 展现 在 学 生 面前 . 合理 地 运 
用 主题 运动 ， 对 丰富 学 习 者 的 数学 动态 感知 具有 特别 的 作 
用 . 因为 它 能 表现 出 一 些 孤 立 单 体 之 间 的 相互 联系 、 变 化 和 
运动 的 过 程 ， 从 而 丰富 学 生 的 感知 ， 培 养 学 生 的 运动 观 . 

例如 初 一 教材 中 “变量 之 冯 的 关系 ”是 整个 初中 函数 教 
学 的 起 点 内 容 . 其 研究 对 象 是 动态 的 , 但 描述 研究 对 象 的 文 
字 和 语言 都 是 静态 的 . 传统 教学 解决 此 矛盾 的 方法 是 “断面 
化 手法 ”外 ， 即 把 运动 和 变化 的 过 程 用 “任意 取 定 ”来 实现 
“定格 ”， 成 为 静止 的 “瞬间 ”画面 ， 然 后 进行 刻画 . 经 验 表 
明 , 学 生 只 能 记 住 一 些 具 体 函 数 图 形 与 性 质 的 现成 结论 ， 而 
对 函数 概念 中 所 殖 含 的 变量 与 变量 之 间 依 赖 关 系 的 思想 缺 
乏 充 分 的 认识 . 升 入 高 中 后 , 有 很 多 学 生 仍然 停留 在 用 静止 
的 眼光 看 待 函数 ， 机 械 记 忆 函 数 概念 的 阶段 ， 对 抽象 严谨 、 
高 度 形式 化 的 数学 语言 感到 难于 理解 . 教师 可 通过 Z+Z 平 
台 展 示 “ 小 车 下 滑 的 时 间 沁 “温度 的 变化 入 “速度 的 变化 ?” 
等 主题 运动 课件 , 〈 见 图 Sa、S2 等 ) 


(〈a) 小 车 下 滑 时 间 (45) 圆锥 曲线 
图 5 课件 展示 

这 些 主题 动画 为 学 生 展示 一 个 个 动态 变化 的 情境 , 使 学 
生 “ 看 ”到 了 运动 变化 的 过 程 ,“ 看 ”到 了 其 中 变量 与 常量 、 
自 变 量 和 因 变 量 及 它们 之 间 存 在 的 依赖 关系 , 进一步 掌握 如 
何 用 列表 和 图 像 的 方法 精确 刻画 变量 之 间 的 关系 , 揭示 运动 
背后 所 隐 含 的 变化 规律 ， 有 效 满 足 了 “变量 之 间 的 关系 ” 这 
部 分 内 容 的 教学 要 求 , 其 效果 是 文字 教材 和 语言 描述 无 法 达 
到 的 . 

这 一 教学 过 程 的 模式 如 图 6: 


创设 主题 动态 抽象 挖 据 
情境 动画 变化 本 质 规律 
图 6 运动 变化 情境 教学 模式 图 


2.3 创建 三 维 空间 情境 ”培养 学 生 的 空间 智能 
空间 智能 是 在 头脑 中 形成 一 个 外 部 三 维 空间 世界 的 模 


式 ， 并 能 够 运用 这 个 模式 进行 思维 的 能 力 辐 . 培养 学 生 的 空 
间 智 能 是 中 学 数学 教学 的 重要 目的 之 一 . 但 是 由 于 受到 传统 
媒体 的 限制 ， 仅 靠 课堂 的 一 块 黑 板 、 一 支 粉笔 、 一 张 教学 挂 
图 ， 教 师 很 难 通过 讲解 在 学 生 头脑 中 建立 空间 模型 . 

多 媒体 技术 优化 了 数学 知识 的 呈现 方式 ,教师 可 以 通过 
计算 机 平台 提供 的 多 元 联系 的 呈现 方式 展示 直观 图 引导 学 
生 观 察 分 析 , 再 逐步 进行 抽象 , 为 学 生 创建 空间 想象 的 情境 ， 
培养 其 空间 智能 . 教学 中 运用 “超级 画板 ”， 可 以 在 计算 机 
屏幕 上 做 出 立体 的 几何 图 形 , 通过 用 鼠标 拖 动 或 用 参数 的 变 
化 驱动 图 形 中 的 某 些 对 象 , 在 变化 和 运动 中 多 方位 、 多 层次 
地 观察 几何 图 形 ， 可 以 变 抽象 为 具体 ， 变 复杂 为 简单 ， 变 隐 
形 为 显 形 ， 从 而 达到 拓宽 思维 角度 ， 化 解 教 学 难点 ， 突 出 教 
学 重点 的 目的 ， 

教学 立体 几何 的 截面 问题 一 直 是 教学 中 的 一 大 难点 ,学 
生 对 截 得 的 平面 图 画 感 到 抽象 、 难 懂 . 应 用 计算 机 将 一 些 过 
程 进 行动 态 化 直观 演示 , 让 学 生 直观 、 具 体 地 看 到 截面 的 形 
成 过 程 . CAI 课件 可 展现 从 不 同位 置 截 圆 锥 体 所 得 到 的 不 同 
截面 . 

在 这 种 情境 下 ， 计 算 机 屏幕 呈现 的 “立体 图 形 ” 已 经 是 
脱离 了 实物 的 平面 图 形 , 但 又 给 人 以 空间 感 ， 学 生 不 知 不 觉 
地 从 屏幕 的 平面 图 想象 出 空间 中 的 真实 图 景 , 实现 了 从 二 维 
图 形 到 三 维 图 形 的 转换 ， 学 生 能 加 深 对 有 关 空 间 图 形 的 认 
识 ， 知 觉 外 在 和 内 在 的 图 像 ， 丰 富 其 空间 想象 能 力 ， 发 展 学 
生 的 空间 智能 . 这 种 丰富 的 情境 仅 靠 传统 的 教学 手段 是 根本 

无 法 创设 的 ， 这 一 教学 过 程 的 模式 如 图 7: 


空间 拓展 空 
感受 间 智 能 


图 7 空间 想象 情境 教学 模式 
2.4 创设 游戏 互动 情境 “促进 数学 知识 的 迁移 

心理 学 家 弗 洛 伊 德 指出 : 游戏 是 由 愉快 原则 促 动 的 , 它 
是 满足 的 源泉 . 在 传统 的 数学 课堂 中 , 学 生 常 感到 数学 学 习 
枯燥 、 无 趣 ， 有 严重 的 厌 学 情绪 .而 数学 游戏 融 知 识 性 、 呈 
味 性 于 一 体 ， 是 一 种 极 好 的 益 智 活动 ， 深 受 学 生 喜 爱 . 吕 
II 
即 “ 情 境 材 料 或 活动 要 形象 生动 、 形 式 新 颖 、 富 有 吸引 力 和 
挑战 性 ， 使 学 生 感 兴趣 ” 吧 ， 所 以 教师 可 以 利用 多 媒体 技术 
导入 游戏 扮演 情境 ,使 学 生 像 游 戏 中 的 角色 扮演 一 样 ,， 按 照 
游戏 中 人 物 的 指示 做 ， 展 开 互 动 活动 ,由 回答 问题 来 推动 故 
事情 节 的 发 展 ， 以 激发 学 生 的 学 习 兴 趣 , 促使 学 生 把 已 学 到 
的 经 验 推广 应 用 到 其 它 在 内 容 和 难度 上 类 似 的 情境 中 ， 

日 本 等 国家 已 经 开发 出 好 几 种 应 用 这 种 方式 学 习 的 软 
件 , 被 称 为 Edutianment( 游 戏 或 娱 教 ) 口 . 页 斯 珀 项 目 (Jasper 
Program) 是 美国 温 特 贝尔 大 学 认 知 与 技术 小 组 开展 的 学 习 
案例 研究 ， 

该 系列 共 包括 12 个 基于 光盘 的 历险 故事 ， 它 们 分 属于 
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4 种 内 容 类 别 〈 如 表 1 所 示 ) : 
素 1 页 斯 珀 问题 解决 系列 


瑞 而 全 贡 历 除 绎 万 
尼 和 的 旅 和 玖 已 较 声 
计划 制定 雪松 河 之 旅 管 救 任务 信阳 坟 林 
统计 学 与 一 个 重要 
ww 巨大 夫 动 瞻 越 断层 
. 史 何 成 功 蓝图 直角 大 图 围 比赛 
代数 表 明 地 工作 科 米 的 赛车 将 军 的 失 跌 


这 些 故事 以 录像 的 形式 真实 展现 , 利用 了 多 媒体 技术 的 
优势 和 交互 技术 , 为 学 生 提供 了 将 数学 知识 和 其 它 学 科 知识 
整合 的 情境 ， 使 学 生 身 临 其 境 ， 帮 助 学 生 整合 数学 概念 , 在 
相互 讨论 中 解决 问题 和 习 得 知识 . 

学 生 在 游戏 软件 提供 的 轻松 、 偷 快 而 又 紧张 激烈 的 氛围 
内 ， 通 过 角色 扮演 交流 互动 . 他 们 不 是 被 动 地 接受 信息 ， 而 
是 积极 地 参与 到 游戏 中 来 , 利用 其 原 有 的 认 知 结构 中 的 有 关 
知识 和 经 验 ， 去 同化 当前 学 习 到 的 新 知识 , 赋予 新 知识 以 某 
种 意义 一 一 这 对 数学 知识 的 迁移 是 一 个 重要 的 过 程 . 学 生 通 
过 游戏 提供 的 情境 获得 生活 经 验 , 通过 完成 游戏 中 的 任务 提 
高 利用 数学 知识 来 解决 生活 实际 问题 的 能 力 . 这 大 大 激发 了 
学 生 的 学 习 兴 趣 并 培养 了 其 自主 探索 的 精神 . 此 教学 过 程 的 
模式 如 图 8. 
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创设 进 入 游戏 能 力 知识 
情境 角色 探索 发 展 迁移 
图 8 游戏 扮演 情境 教学 模式 


3 结束 语 


利用 多 媒体 技术 开展 “情境 一 问题 ”教学 活动 的 过 程 中 ， 
教师 要 根据 教学 内 容 和 学 生 的 具体 情况 , 从 数学 教育 的 需求 
出 发 ， 结 合 多 媒体 技术 的 特点 对 情境 的 创设 进行 深入 地 思 
考 ,， 设置 的 数学 教学 情境 既 要 紧 扣 教学 目标 、 适 合 学 生 的 认 
知 水 平 , 又 要 使 情境 中 隐 含 的 数学 知识 处 于 学 生 的 最 近 发 展 
区 . 教师 在 设计 时 还 要 以 生动 直观 的 形式 来 表征 丰富 的 数学 
信息 ,并 保证 学 生 能 够 亲身 参与 数学 活动 或 数学 试验 , 才 会 
创设 出 好 的 情境 ， 促 进 学 生 的 数学 学 习 能 力 发 展 . 

对 于 利用 多 媒体 技术 在 数学 教学 中 开展 “情境 一 问题 ” 
教学 活动 ,我 们 在 实践 中 还 要 不 断 进 行 检验 、 修 正 ， 探 索 如 
何 更 好 地 实现 人 机 交互 ,获取 最 佳 的 教学 效果 ; 如 何 创设 情 
境 满足 各 层次 学 生 的 需要 等 一 系列 问题 . 多 媒体 技术 的 不 断 
发 展 给 数学 教育 带 来 了 新 的 发 展 契 机 ， 对 于 教师 来 说 ,大 胆 
实践 ， 不 断 探索 ， 不 断 修正 ， 可 以 开展 出 优质 高 效 的 “情境 
一 问题 ”教学 活动 . 
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Multi-media Technique and the“Situated Problem Based Instruction”Teaching 
WU Hua, MA Dong-yan 
(Department of Mathematics，Liaoning Normal University，Liaoning Dalian 116029，China) 


信 bstract:“Situated problem based instruction”was a Imathematics teaching experiment being spread over the Guizhou area. 工 
hadq started for Several years and already obtains a series fruit. This text which focused on the modern education technique planed 
to put the Imulti-media technique and the SPBI teaching together and tried to establish the experiment cooperation situation， 
dynamic state situation, space imagination situation, game acting situation which urged the students to get the cognition structure 
to reflect the true objective though the active of mental state construction and became the ability of solving problem effectively， 

了 ey words: multi-media techniquei situated problem based instruction; miathematics teaching 
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摘要 : 数学 教学 中 有 效 运用 信息 技术 ， 既 要 着 眼 于 增加 课堂 的 生动 性 ， 又 要 注重 对 学 生 数 学 思维 深刻 性 的 培养 . 运用 信 
息 技术 时 应 关注 : 创设 情境 ， 重 在 促进 数学 探究 ; 问题 解决 ， 重 在 抓 住 数学 本 质 ; 数学 史 ， 重 在 感悟 数学 思想 方法 ; 数学 美 ， 
重 在 揭示 丰富 内 闻 ， 促 进 学 生 对 数学 本 质 的 认识 和 数学 思想 方法 的 感悟 . 


关键 词 : 信息 技术 ， 数 学 教学 ， 有 效 
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随 着 信息 技术 的 快速 发 展 及 其 与 数学 课程 整合 的 不 断 
深入 , 信息 技术 在 数学 教学 中 的 运用 也 越 来 越 广泛 . 信息 技 
术 运用 于 数学 教学 : 一 方面 ， 要 通过 信息 技术 创造 的 环境 ， 
改变 数学 教学 中 教师 讲 、 学 生 被 动听 的 局 面 , 给 学 生 目 主 探 
究 、 合 作 交流 创造 条 件 ， 使 数学 教学 更 加 生动 活泼 ; 太一 方 
面 , 在 信息 技术 的 支撑 下 , 使 数学 知识 与 其 它 知识 融通 起 来 ， 
让 学 生 深刻 体会 数学 的 作用 与 价值 ， 感悟 数 学 的 真 麟 ， 真 正 
经 历数 学 化 的 过 程 ,共享 学 习 收 获 ， 从 中 真切 地 感受 数学 的 
优美 、 力 量 、 统 一 性 .然而 ， 从 大 量 的 课堂 观察 和 对 课堂 
录像 分 析 看 到 , 教师 在 运用 信息 技术 过 程 中 , 更 多 的 是 着 眼 
于 前 者 ， 对 后 者 并 不 是 很 重视 .如 有 些 教师 运用 信息 技术 ， 
依然 停留 在 “电子 小 黑板 “的 层面 , 过 分 追求 课件 演示 的 “ 目 
动 化 ”和 色彩 、 图 片 的 生动 绚烂 . 

数学 是 思维 的 科学 ,数学 教学 的 核心 是 培养 学 生 的 思 
维 . 因此 , 信息 技术 有 效 运用 于 数学 教学 ， 应 着 眼 于 对 学 生 
数学 中 维 品 质 的 培养 , 尤其 是 数学 思维 深刻 性 的 培养 . 将 信 
恩 技 术 运 用 于 数学 教学 的 目的 是 使 学 生 在 分 析 和 解决 数学 
问题 过 程 中 , 能 借助 信息 技术 更 好 地 认识 和 把 握 问 题 的 实质 
及 其 相互 大 系 ， 从 特殊 中 探索 出 一 般 规 律 ,或 对 已 有 结果 进 
行 变换 、 推 广 ， 从 而 真正 领会 数学 的 精神 、 思 想 方 法 . 

雅 斯 贝尔 斯 说 :“ 技 术 在 本 质 上 是 既 非 善 的 , 也 非 恶 的 ， 
而 是 既 可 以 用 以 为 善 ， 又 可 以 用 以 为 悉 ， 只 有 人 才能 赋予 技 
术 以 意义 .” 因此 ， 数 学 教学 中 要 能 有 效 地 运用 信息 技术 ， 
加 强 对 学 生 数 学 思维 深刻 性 的 培养 , 教师 除了 要 加 强 信息 技 
术 知 识 的 学 习 外 ， 还 要 树立 “ 教 与 学 对 应 和 教 与 数学 对 应 ” 
的 观念 ”， 教师 有 了 “ 教 与 学 对 应 ”的 观念 ， 才 会 把 自己 的 
“ 教 ” 建 立 在 学 生 “学 ”的 基础 上 ， 人 也 才 会 通过 信息 技术 ， 
去 更 好 地 促进 学 生 思 维 的 发 展 和 认识 力 的 提高 , 为 学 生 的 全 
面 发 展 和 可 持续 发 展 做 出 贡献. 否则, 信息 技术 充当 的 仍 可 
能 只 是 教师 如 何 向 学 生 更 好 灌输 的 工具 , 无 法 发 展 学 生 积极 
主动 的 学 习 态 度 . 同时 , 教师 有 了 “ 教 与 数学 对 应 ”的 观念 ， 
才能 强烈 地 意识 到 数学 教学 是 以 数学 知识 为 载体 的 教学 , 数 
学 的 特殊 性 决定 了 其 独 有 的 教育 价值 , 在 运用 信息 技术 的 时 
候 , 才能 基于 开阔 的 数学 视野 ， 从 促进 学 生 对 数学 本 质 的 认 
识 和 数学 思想 方法 的 感悟 出 发 ， 培 养 学 生 思 维 的 广度 和 深 


度 . 否则 ， 即 便 是 运用 了 信息 技术 ， 学生 对 数学 的 认识 和 理 
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解 却 仍然 会 停留 在 较 浅 的 层面 . 

下 面 从 数学 教学 过 程 中 创设 情境 、 问 题解 决 、 数 学 史 以 
及 数学 美 几 方面 ， 探 讨 数学 教学 中 如 何 有 效 运用 信息 技术 ， 
以 促进 学 生 对 数学 本 质 的 认识 和 数学 思想 方法 的 感悟 , 发 展 
数学 思维 的 深刻 性 . 


1 创设 情境 重 在 促进 数学 探究 


数学 课堂 教学 情境 是 教师 为 了 使 学 生 更 好 地 理解 抽象 
的 数学 知识 、 发 展 学 生 的 数学 思维 能 力 , 借助 教学 内 容 的 背 
景 材料 以 及 知识 本 身 的 可 塑性 , 有 目的 地 创设 的 数学 教学 环 
境 . 它 对 调动 学 生 的 求知 和 欲望， 引发 探究 动机 ， 促 进 知 识 的 
保持 和 迁移 都 有 很 好 的 作用 . 特别 是 ， 在 数学 教学 中 要 培 
养 学 生 的 创新 思维 、 拧 究 能 力 , 更 离 不 开 教学 情境 的 创设 . 其 
中 , 运用 信息 技术 来 创设 各 种 鲜 活 生动 的 情境 , 在 数学 教学 
中 比较 普 蜗 . 

在 一 节 讲 “余弦 定理 ”的 公开 谍 上 , 教师 一 开始 就 让 学 
生 看 大 屏幕 ， 并 问 学 生 :“ 大 屏幕 上 这 枉 图 中 的 地 方 大 家 见 
过 吗 ? ”学 生 齐 声 同 答 :“ 见 过 , 云南 石林 .老师 接着 问 “ 云 
南 石林 非常 美 ， 有 同学 去 过 吗 ? ”下 面 的 学 生 有 回答 去 的 ， 
也 有 回答 没 去 过 的 , 也 有 说 自己 哪 年 跟 谁 去 的 . 就 在 学 生 说 
得 很 热 六 时， 教师 开始 进入 正题 ,“ 下 面 大 家 看 这 个 问题 ， 
现 有 皮 扩 和 经 纬 仪 〈 用 于 测 角 )， 要 测量 该 山体 两 底 侧 4、 
B 两 点 间 的 距离 ， 请 大 家 思考 如 何 解 决 . ”老师 又 问 :“4、 
B 两 点 是 在 地 面 上 ,从 4 点 能 看 到 下 点 吗 ? "学生 同 答 : “不 
能 . ”此 时 我 们 才 明白 ， 原 来 教师 给 出 美丽 的 石林 图 片 ， 只 
是 想 说 明 ， 山 挡住 了 两 个 点 ， 无 法 测量 它们 之 间 的 距离 . 

应 该 说 ， 作 为 一 名 高 中 学 生 ， 设 有 关于 石林 的 图 片 ， 仅 
赁 问题 中 的 示意 图 ， 他 们 并 不 难 想象 “两 点 被 山 挡住 ”的 涵 
义 . 而 当 教 师 呈 现 出 石林 的 狼 片 后 ,学 生 的 兴奋 点 反而 转移 
到 关于 石林 的 话题 中 去 了 . 这 里 教师 运用 信息 技术 呈现 丰富 
生动 的 图 片 ， 试 图 引发 学 生 的 学 习 兴 趣 ， 如 果 姑 且 把 这 看 作 
一 个 问题 情境 的 话 , 也 看 不 出 它 与 要 解决 的 问题 之 间 有 多 少 
实质 性 的 联系 . 这 样 的 情境 对 促进 学 生 学 习 和 理解 数学 知识 
非但 没有 多 大 帮助 ， 反 而 给 后 面 的 学 习 造 成 干扰 . 

在 下 面 这 节 课 上 , 同样 是 运用 信息 技术 , 看 到 的 情境 却 
大 不 相同 . 


作者 简介 : 温 建 红 (1974 一 )， 男 ， 甘 肃 泾 川 人 ， 西 北 师 范 大 学 教育 学 院 讲师 ， 南 京师 范 大 学 数学 与 计算 机 科学 学 院 博士 生 ， 主 要 从 事 数 学 课程 


与 教学 论 研 究 . 


万 方 数据 


92 数学 教育 学 报 


第 17 卷 


问题 1; 半径 为 3m 的 水 轮 (如 图 1 所 示 )》， 水 轮 圆心 
距离 水 面 2 m， 已 知 水 轮 每 分 钟 转 4 圈 ， 如 果 当 水 轮 上 尸 点 
从 水 中 浮现 时 〈 罗 中 靖 点 ) 开始 计算 时 间 

(1) 求 书 点 相对 于 水 
面 的 高 度 zx (m) 与 时 间 
(S) 之 闻 的 函数 关系 式 ， 

(2)P 点 第 一 次 达到 最 
高 点 大 约 要 多 长 时 间 ? 

这 是 一 个 应 用 性 问 
题 , 学 生 需 要 经 历 一 个 简单 
的 数学 建 模 过 程 .。 我 们 看 图 1 水 轮 示意 图 
到 ,教师 带领 学 生 看 完 题 后 ， 鼠 标 轻 轻 一 点 ， 大 屏幕 上 的 水 
轮转 起 来 了 ! 原来 教师 把 水 轮 的 旋转 作成 动画 ,创设 了 一 个 
生动 而 形象 的 情境 . 教师 通过 反复 演示 ， 让 学 生 仔 细 观 察 ， 
找 出 题目 中 要 求 的 量 与 哪些 因素 有 联系 . 从 课 常 学生 反 应 来 
看 ， 仅 仅 这 一 “ 动 ” 很 快 引 起 了 学 生 的 探究 兴趣 ， 并 在 教 
师 的 局 发 引导 下 ， 找 到 了 函数 关系 式 ， 使 问题 成 功 解决 . 

这 里 ， 教 师 并 没有 花 力 气 去 寻找 多 么 漂亮 的 水 轮 图 片 ， 
也 不 是 把 原来 节 上 有 的 图 形 原封 不 动 的 搬 上 去 , 而 是 重点 考 
虑 如 何 运用 信息 技术 , 让 题 且 中 瑚 目的 水 轮 动 起 来 ， 以 此 引 
发 学 生 的 探究 欲望 ,帮助 学 生 对 问题 的 理解 , 促进 学 生 更 好 
地 探究 ， 从 课堂 反应 来 看 ， 收 到 了 很 好 的 效果 . 

运用 信息 技术 创设 情境 , 不 是 简单 的 根据 数学 问题 增添 
一 个 生活 化 的 情境 ， 而 是 “要 建立 能 揭示 知识 的 起 源 、 形 成 
的 经 过 及 其 发 展 逻 辑 的 问题 情境 ” 四 . 因此， 教师 在 运用 信 
息 技术 创设 情境 时 ， 要 尽 可 能 减少 一 些 干扰 元 素 , 增加 能 突 
出 数学 本 质 的 东西 ， 以 促进 学 生 数 学 探究 . 


2 问题 解决 重 在 抓 住 数 学 本 质 


问题 解决 是 数学 教学 的 重点 ， 尤 其 是 解 题 教 学 ， 历 来 
受到 教师 的 重视 . 在 解 题 教学 时 ， 如 果 运 用 信息 技术 只 是 为 
节省 时 间 而 起 一 个 呈现 题目 或 画图 的 作用 , 那 本 质 上 , 与 不 
运用 它 直 接 在 黑板 上 画图 解决 没什么 两 样 . 信息 技术 在 图 形 
变换 、 动 画 等 方面 有 很 大 的 优势 , 教师 如 果 能 充分 利用 这 一 
点 ， 在 解 题 教学 过 程 中 ， 让 问题 中 某 些 变量 动 起 来 ， 或 者 对 
问题 进行 变 式 , 将 会 使 学 生 触 及 到 问题 的 本 质 , 在 问题 获得 
解决 的 同时 ， 体 会 出 数学 蕴含 的 精神 、 思 想 和 方法 . 

问题 2， 如 图 2， 巨 是 边 长 为 工 的 正方 形 4BCD 的 对 角 
线 BD 上 的 一 点 ， 且 BFE=BC，P 为 CE 上 任意 一 点 ，POL 上 
BC 于 扣 Q，PR1LBE 于 点 R， 则 PR+PO=-  . 


我 们 看 到 ， 在 解 这 道 题 时 ，。 4 六 
教师 运用 电脑 把 古 目 中 的 图 形 准 
确 地 “ 画 ” 在 大 屏幕 上 ， 并 给 线 N 
条 “ 涂 ” 上 各 种 不 同 的 颜色 ， 接 
着 就 开始 在 黑板 上 解 题 ， 显 然 ， 光 人 
教师 在 这 里 运用 信息 技术 ， 就 是 且 E 
用 它 把 问题 呈现 出 来 而 已 ， 至 于 图 2 正方形 
对 解 题 思路 和 方法 的 探究 , 问题 的 延伸 拓展 方面 , 并 没有 起 
什么 作用 . 

如 果 教 师 能 敏锐 地 捕捉 到 题目 中 “点 尸 为 CBE 上 任意 一 


点 ”， 那 意味 着 点 已 可 以 在 CE 上 自由 运动 ， 能 不 能 运用 信 
息 技 术 让 点 己 在 CE 上 动 起 来 呢 ? 这 一 点 实现 起 来 并 个 困 
难 ， 可 是 对 学 生 而 言 ， 动 与 不 动 的 感受 截然 不 同 . 当 点 己 
运动 到 一 个 特殊 位 置 ， 即 与 点 已 或 点 C 重合 ，PR+PO 是 一 
个 定 值 ， 问 题 的 结论 变 得 非常 显然 . 这 时 ， 也 无 需 教师 过 多 
地 强调 ,“ 从 极端 出 发 “从 特殊 点 入 手 ” 考 虑 问题 ， 这 些 
重要 的 数学 思想 方法 已 经 深 深 地 印 在 学 生 脑 海里 了 . 

如 果 这 个 问题 解 完 就 此 打住 , 实在 可 惜 ! 让 ABCE 动 一 
下 ， 从 原 图 中 “ 抽 ?” 出 来 会 是 什么 情形 呢 ? 把 ABCE“ 拖 ” 
出 来 ， 就 得 到 图 3， 如 果 再 让 它 顺 时 针 旋 转 “ 立 起 来 "， 就 
会 得 到 图 4， 此 时 ， 一 个 很 好 的 结论 就 在 眼前 ， 等 腰 三 角形 
底 边 上 任意 一 点 到 两 腰 的 距离 之 和 是 定 值 . 有 了 这 个 猜想 ， 
如 果 教 师 再 提出 让 学 生 写 出 对 这 个 问题 严格 的 数学 证 明 , 学 
生 可 能 会 更 有 兴趣 . 


已 
已 
开 


忆 玉 
B @( CE 
图 3 三 角形 (一 ) 图 4 三 角形 (二 ) 


问题 3: 从 一 点 尸身 正三 角形 各 边 所 引 的 垂 线 长 之 和 为 
一 常数 . 

问题 中 操 眉 的 位 置 不 明确 ， 需 要 分 类 讨论 ， 如果 有 过 
上 面 问题 解决 的 经 验 ， 从 特殊 位 置 出 发 ， 把 点 已 置 在 一 条 
边 上 ， 问 题 立 刻 转化 成 前 面 〈 图 4) 的 问题 . 如 果 点 己 在 三 
角形 内 部 运动 〈 图 $S)， 点 已 运动 到 特殊 点 即 三 角形 的 任 一 
顶点 时 ， 其 和 为 定 值 ， 而 且 就 是 正三 角形 的 高 ， 

当 氮 已 运动 到 三 角形 外 会 出 现 什 么 情形 呢 ? 可 以 引导 
学 生 继 续 观察 探索 ， 

正三 角形 有 这 样 的 结论 . 用 正方 形 取代 上 题 中 的 三 角 
形 ， 又 会 产生 什么 样 的 结论 呢 ? 如 图 6， 如 果 点 已 是 正方 形 
内 一 点 ， 当 点 忆 运 动 到 特殊 位 置 时 ， 很 容易 发 现 点 已 到 各 
边 距 离 之 和 为 定 值 ， 且 是 边 长 的 2 倍 ”. 


情 
A C 4 已 
图 $ 正三 角形 6 正方 形 内 一 点 


从 一 个 简单 的 问题 到 获得 一 个 一 般 性 的 结论 ， 在 变 中 
蕴含 不 变 , 在 对 立 中 蕴含 统一 ， 数 学 的 深刻 性 不 言 而 喻 . 日 
本 数学 家 米 山 国 藏 说 ;:“ 数 学 充满 着 统一 建设 的 精神 ， 无 论 
表面 看 起 来 多 么 的 不 同 ， 同 类 问题 都 可 用 同样 的 方法 处 
理 . 作为 一 个 教师 , 应 该 采取 这 样 一 种 态度 ， 即 抓 住 他 所 要 
教 的 内 容 的 本 质 ， 把 其 精 般 教 给 学 生 .” 铭 

这 里 ,无 论 是 点 的 运动 还 是 图 形 的 变换 ， 信 息 技术 的 运用 
并 不 复杂 ， 却 起 到 了 画龙点睛 的 作用 . 实际 教学 中 ,很 多 教师 
并 不 是 不 会 这 “一 点 ”技术 ， 而 更 多 的 是 缺乏 数学 的 眼光 . 
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3 ”数学 史 重 在 感悟 数学 思想 方法 


数学 史 的 内 容 是 数学 课程 的 重要 组 成 部 分 ， 通 过 对 它们 
的 学 习 ， 可 以 使 学 生 了 解数 学 发 展 过 程 中 一 些 重要 事件 、 重 
要 人 物 和 重要 成 果 ， 了 解数 学 产生 与 发 展 的 过 程 ， 体 会 数学 
对 人 类 文明 发 展 的 作用 ， 提 高 学 习 数 学 的 兴趣 ， 加 深 对 数学 
的 理解 , 感受 数学 家 严谨 的 态度 和 狗 而 不 售 的 探索 精神 [9 . 其 
教育 价值 毋庸 置疑 ， 如 何在 数学 教学 中 开展 数学 史 知 识 的 教 
学 ， 是 近 几 年 研究 的 热点 问题 . 

在 实际 教学 中 , 我 们 看 到 , 教师 尽管 对 数学 史 内 容 有 了 
一 些 认识 ， 但 重视 程度 依然 不 够 . 遇 到 这 方面 的 内 容 ,教师 
或 者 是 让 学 生 自 己 阅 读 ， 或 只 是 随便 讲 讲 故事 ， 过 于 简单 
化 . 数学 史 往 往 包 含 很 重要 的 思想 方法 ,如 果 就 历史 介绍 历 
史 ， 就 会 失去 其 生动 性 和 深刻 性 喇 . 因此 ， 当 把 信息 技术 运 
用 于 数学 教学 时 ,除了 考虑 让 数学 史 知 识 鲜 活 起 来 , 还 要 让 
学 生 感 悟 其 背后 隐藏 的 数学 思想 方法 . 

极限 是 数学 中 很 重要 的 思想 方法 , 我 国 古 代数 学 在 这 方 
面 己 有 很 高 的 成 就 . 作为 培养 民族 自豪 感 很 好 的 素材 ,很 多 
教师 往往 会 从 “一 尺 之 杆 , 日 取 其 半 , 万 世 不 竟 ”(《 庄 子 * 天 
下 篇 》)》 说 起 . 还 有 教师 也 会 提 到 数学 家 刘 徽 和 他 的 “ 割 加 
术 ”( 利 用 贺 内 接 正 多 边 形 的 周 长 去 无 限 逼 近 贺 周 并 以 此 求 
取 贺 周 率 的 方法 )， 也 有 教师 给 学 生 展 现 从 网 上 搜集 到 的 与 
这 个 问题 相关 的 图 形 、 图 片 . 这 种 教学 ， 看 似 运 用 了 信息 技 
术 ， 实 则 留 给 学 生 的 只 是 表面 印象 ， 至 于 对 “ 割 圆 本 ”真正 
蕴含 的 思想 方法 及 其 巨大 的 价值 ， 并 没有 深刻 的 认识 . 

能 不 能 运用 信息 技术 ， 把 “ 割 圆 术 ”包含 的 思想 方法 
生动 地 展现 在 学 生 面 前 呢 ? “几何 画板 ”可 以 把 这 一 不 断 有 逼 
近 的 动态 过 程 淋漓 尽 致 地 展现 出 来 (如 图 7)， 整 个 过 程 形 
象 生动 、 叹 为 观 止 .通过 演示 ， 学 生 可 以 直观 地 看 到 ， 随 着 
正 多 边 形 边 数 的 增 大 ,， 正 多 边 形 一 步 步 地 逼近 了 圆周 ,学 生 
也 真正 体会 到 了 “ 割 之 弥 细 ， 所 失 弥 少 . 割 之 又 割 ， 以 至 于 
不 可 割 ， 则 与 圆周 合体 ， 而 无 所 失 笑 ?了 (《 九 章 算 术 注 。 方 
田 》)》 的 真正 内 涵 . 除了 动态 演示 ， 还 可 以 利用 “几何 画板 ” 
的 计算 功能 ， 启 发 学 生 求 出 的 值 . 这 样 ， 学 生 对 这 段 数学 
史 的 学 习 将 不 是 停留 在 简单 的 对 历史 事实 的 了 解 , 而 是 领会 
了 其 中 丰富 的 思想 方法 . 


7=10 


图 7 庆贺 术 示 意图 
在 数学 教材 中 , 类 似 于 这 样 的 数学 史 内 容 不 少 , 它们 本 
身 就 是 很 好 的 探究 学 习 素材 . 在 教学 时 ， 教 师 如 果 能 结合 孝 
学 内 容 并 适当 运用 信息 技术 , 就 可 以 使 学 生 在 了 解数 学 史 的 
同时 ， 感 悟 其 中 蕴含 的 数学 思想 方法 . 
4 数学 美 重 在 揭示 丰富 内 胡 


数学 教学 , 除了 向 学 生 传授 数学 知识 , 还 要 问 学 生 渗透 
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数学 美育 . 数学 美 具有 统一 性 、 对 称 性 、 简 洁 性 、 奇 异性 等 
特征 ， 它 更 多 的 是 列 藏 在 抽象 的 数学 公式 、 符 号 、 命 题 之 
中 . 中 学 数学 教学 不 能 只 满足 于 对 数学 美的 论述 ,更 重要 的 
是 如 何在 数学 教学 中 展现 数学 美 , 使 学 生 能 够 感受 和 欣赏 数 
学 美 ， 把 数学 的 美育 功能 真正 落实 在 数学 课堂 上 1. 

在 实际 教学 中 , 有 些 教师 也 尝试 对 学 生 进 行 数学 美的 教 
育 ， 但 方法 生硬 、 效 果 一 般 . 一 位 学 生 讲述 了 自己 学 习 欧 拉 
公式 时 的 感受 :“ 老 师 很 深情 也 很 陶 酬 地 对 我 们 说 : 


“er=-cosx 十 isinx 这 个 看 似 很 简单 的 公式 , 却 把 实数 域 中 看 不 


出 有 任何 联系 的 指数 函数 和 三 角 函 数 在 复数 域 中 巧妙 地 联 
系 在 一 起 ， 当 zx 取 特 殊 值 x 时， 就 得 到 e* 十 1=0， 一 个 小 
小 的 等 式 ， 把 数学 中 最 富有 特色 的 S 个 数 0，1，i，e， 巧 
妙 地 联系 在 一 起 ， 太 神奇 了 ， 这 是 多 人 么 的 美 啊 ! ”我 们 同学 
却 都 是 笨 木 头 ， 或 者 说 只 有 功利 心 而 没有 发 现 美的 闲 情 逸 
致 ， 便 嘿嘿 嘿 地 应 付 一 下 老师 ,而 老师 继续 陶醉 在 他 发 现 的 


这 位 教师 为 了 把 这 个 被 公认 为 最 美的 数学 公式 讲 给 学 
生 ,， 可 谓 是 煞费苦心 ,而 学 生 却 反 应 平平 . 数学 美 不 是 通过 
简单 的 说 教 就 能 传递 的 , 如 果 学 生 没有 对 其 中 包含 的 深刻 忆 
想 和 丰富 内 涵 产 生 强 烈 的 共鸣 ， 他 们 是 无 法 体验 到 数学 美 
的 . 在 教学 中 ， 让 学 生 欣 赏 美 是 一 个 方面 ， 在 此 基础 上 ， 揭 
示 其 丰富 的 内 涵 、 探 讨 其 中 的 数学 规律 是 更 重要 的 方面 . 因 
此 ,在 运用 信息 技术 时 ， 除 了 要 让 美观 、 和 谐 的 图 形 生动 起 
来 , 还 要 揭示 其 丰富 的 数学 内 涵 ,让 学 生 在 看 到 数学 美的 同 
时 悟 出 数学 的 “ 真 ” 这 样 ， 学 生 对 数学 美的 感受 才 不 至 于 
是 空洞 的 . 

“海岸 线 与 分 形 ”是 新 数学 课程 中 一 块 选 修 内 容 ， 教 学 
中 可 以 充分 结合 信息 技术 , 让 学 生动 手 操作 ,去 获得 美的 体 
验 . 同时 ， 可 以 通过 网 络 等 呈现 很 多 漂亮 的 分 形 图 形 ， 让 学 
生 展 开 丰 富 的 想象 , 去 作出 自己 想 要 的 分 形 图 形 , 使 学 生 在 
审美 的 同时 ， 感 受 创 造 所 带 来 的 伦 悦 . 

下 面 是 运用 “几何 画板 ”作出 的 两 个 著名 分 形 图 形 : 谢 
尔 宾 斯 基 衬 垫 〈 图 8) 和 雪花 曲线 〔〈 图 9) 


图 9 雪花 曲线 


8 谢 尔 宾 斯 基 衬 垫 


这 里 的 谢 尔 侨 斯 基 衬 垫 是 以 三 角形 为 基础 作成 的 , 可 以 
启发 学 生 把 三 角形 改 为 其 它 图 形 , 如 正方 形 等 ,按照 同样 的 
原理 去 “创造 ” 目 己 的 衬 垫 . 除了 作 平 面 的 图 形 外 ， 还 可 以 
让 学 生 的 想象 问 空 间 发 展 ,， 作 出 立体 的 谢 尔 宾 斯 基 图 形 . 在 
欣赏 这 些 美丽 的 图 形 之 后 ,可 以 进一步 研究 它们 的 特征 , 并 
结合 相关 数学 知识 探讨 面积 、 周 长 、 体 积 等 问题 . 

.在 信息 技术 的 帮助 下 , 学 生 不 仅 看 到 了 数学 外 在 的 形式 
美 ， 还 感受 到 了 内 在 的 数学 “ 真 ” 这样， 数学 美的 教学 才 
是 饱满 的 、 立 体 的 . 它 带 来 的 不 仅 有 视觉 上 的 冲击 和 震撼， 
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还 有 在 对 美的 体验 之 后 , 激发 起 来 的 创造 代 和 对 数学 之 ” 真 ” ”得 的 美好 的 数学 结果 时 ， 他 们 的 内 心 一 定 是 激动 的 ， 
探究 的 冲动 . 相信 当 学 生 面 对 自 己 创 造 出 来 的 美丽 图 形 和 获 


[9] 
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Thoughts about Applying information Technology 了 上 ffectively in Mathematics Teaching 
WEN Jian-hong, TU Rong-bao 


(Mathematics and Computer Science College，Nanjing Normal University，Jiangsu Nanjing 210097，China) 


Abstract: Applyling Information technology eftectively in mathematics teaching not only increased teaching lively but also 
focused on developlng the students”mathematics thinking deeply. The paper discussed how to apply information technique 
effectively in mathematics teaching from setting up situation, solving probljem, mathematics history and mathematics aesthetic, ip 
order to promote students to understand the nature of mathematics, feel the mathematical thinking methods， 
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培养 数学 师范 生 的 教学 评价 能 力 与 案例 的 作用 


祝 宝 满 ， 庆 云 儿 
( 上饶 师范 学 院 数学 与 计算 机 系 ， 江 西 上 饶 ”334001 ) 


摘要 : 数学 教师 专业 课程 改革 实践 说 明 , 数学 教学 评价 能 力 在 数学 师范 生 专业 发 展 过 程 中 发 挥 了 重要 的 作用 . 范式 案例 、 
课堂 教学 录像 案例 、 现 场 案 例 3 种 形式 具有 不 同 的 特点 ， 它 们 在 培养 师范 生 的 教学 评价 能 力 中 发 挥 着 不 同 的 作用 . 
关键 词 : 教学 评价 能 力 ， 范 式 案 例 ， 课 堂 教学 录像 案例 ,现场 案 例 
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我 们 这 里 所 说 的 教学 评价 能 力 是 指 师范 生 正 确 评价 中 
学 教师 , 评价 其 他 同学 课堂 教学 水 平和 授课 质量 的 能 力 . 在 
原 国 家 教委 颁发 的 《高 等 师范 院 校 学 生 的 教师 职业 技能 训练 
大 纲 》( 试 行 )〈 以 下 简称 “训练 大 纲 ”》 中 没有 这 一 能 力 的 
要 求 , 因而 也 就 没有 相应 的 训练 途径 和 训练 方法 . 在 数学 教 
师 专业 发 展 课程 改革 的 实践 中 , 我 们 逐步 认识 到 教学 评价 能 
力 对 于 师范 生 专 业 发 展 的 重要 性 ， 


1 数学 教学 评价 能 力 是 师范 生 必 备 的 基本 能 力 


把 教学 评价 能 力作 为 师范 生 必 备 的 一 种 基本 能 力 , 是 基 
于 以 下 几 个 方面 的 原因 ， 
11 是 师范 生 教师 基本 功 训练 的 实践 经 验 总 结 

对 数学 教育 专业 ， 疙 至 对 整个 师范 教育 来 说 , 传统 意义 
上 教师 职业 技能 的 训练 , 主要 是 通过 见习 和 实习 这 两 个 教育 
实践 环节 来 进行 的 . 实践 证 明 ， 仅 仅 靠 听 几 节 课 ， 实 习 时 上 
十 几 节 课 是 很 难 培养 师范 生 扎实 的 教师 基本 功 的 . 于 是 , 我 
们 开展 了 教育 实习 改革 " ”和 中 学 数学 教材 教 法 课 改革 
的 实验 研究 . 通过 改革 , 总 结 出 了 中 学 数学 教材 教 法 课 “ 讲 、 


评 、 说 、 练 ”4 字 教 学 法 已 ， 并 创设 了 “ 试 教 课 ”“ “这 一 培 - 


养 师范 生 课 堂 教学 能 力 的 教师 专业 发 展 谋 程 无论 是 “ 讲 、 
评 、 说 、 练 ”4 字 教 学 法 ， 还 是 “ 试 教 课 ”， 我 们 都 把 教学 
评价 能 力作 为 师范 生 的 基本 能 力 来 培养 . 实践 表明 : 随 着 师 
范 生 教学 评价 能 力 的 提高 , 其 课堂 教学 能 力也 在 不 断 地 得 到 
所 高 . 

1.2 教学 评价 能 力 的 提高 有 助 于 提高 师范 生 课 瀑 教 学 能 力 

基本 功 训练 是 一 种 “有 控制 的 实践 系统 ”， 理论 指导 、 

提供 示范 、 教 学 设计 、 共 同 评价 是 任何 一 项 基本 功 训 练 的 程 
序 . 为 了 使 受训 者 把 握 训 练 目 标 ， 在 教学 设计 实践 以 前 ， 教 
师 要 对 受训 者 提供 理论 的 指导 并 提供 示范 . 在 提供 示范 时 ， 
要 求 受 训 者 必须 结合 测评 指标 对 所 提供 的 样板 《或 案例 ) 进 
行 评 价 . 只 有 这 样 ， 才能 使 受训 者 较 好 地 领会 每 项 基本 功 训 
练 的 目的 , 为 后 面 所 进行 的 教学 设计 及 实践 起 一 个 指导 , 控 
制作 用 . 也 就 是 说 , 作为 师 生 共同 评价 这 一 实践 环节 虽然 安 
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排 在 受训 者 进行 教学 实践 活动 之 后 , 但 为 了 保证 训练 能 达到 
预期 目标 , 在 理论 指导 与 提供 示范 时 就 要 同步 进行 教学 评价 
能 力 的 培养 . 这 样 ， 既 提高 了 学 生 的 评价 能 力 ， 又 可 以 培养 
和 提高 其 它 相应 的 教师 基本 功 . 尤其 在 试 教 课 中 , 通过 教学 
评价 能 够 提高 师范 生 的 教材 处 理 能 力 . 

另外 , 由 于 师范 生 不 了 解 中 学 教材 的 体系 结构 ， 更 不 可 
能 从 一 个 教师 的 角度 去 理解 、 把 握 中 学 教材 的 内 容 . 但 作为 
一 个 教师 ， 如 果 对 教材 缺乏 系统 的 了 解 , 不 清楚 知识 间 的 内 
在 联系 , 不 能 揭示 中 学 数学 教材 殖 含 的 数学 思想 方法 ， 也 就 
难以 驾驭 教材 ,教材 处 理 能 力也 就 得 不 到 提高 ,显然 是 不 可 
能 组 织 好 教学 的 . 那么 ， 如 何 利用 在 校 的 有 限时 间 ， 使 学 生 


. 较 全 面 地 熟悉 中 学 教材 , 提高 教材 处 理 能 力 呢 ? 除了 教学 法 


课 理 论 的 传授 和 备课 前 要 求学 生 结合 大 网 通读 中 学 数学 教 
材 外 ， 我 们 主要 是 通过 加 强 试 教 中 的 评价 训练 来 实现 . 
13 理论 教学 与 实践 教学 通过 评价 达到 统一 

在 教学 评价 中 我 们 不 仅 要 引导 学 生 正确 地 评价 受训 者 
的 外 显 基本 功 〈 仪 表 、 眼 神 、 表 情 、 体 态 、 手 势 、 普 通话 、. 
语 速 、 语 气 声 调 、 语 流 、 粉 笔 字 等 ) 还 要 指导 学 生 学 会 深入 
地 评价 受训 者 的 内 蕴 能 力 〈 对 教材 的 理解 与 处 理 方式 、 教 学 
语言 设计、 板书 设计 、 数 学 思想 方法 的 渗透 、 教 学 原则 运用 
等 )， 同 样 ， 教 师 的 评价 不 仅 要 评 受 训 者 的 长 处 和 不 足 ， 而 
更 重要 的 是 要 以 受训 者 的 实践 活动 为 案例 , 说 明 相 关 教 学 行 
为 的 理论 依据 ,揭示 数学 现象 的 本 质 ， 也 就 是 要 引导 学 生 对 
相关 的 教学 理论 和 教学 行为 进行 深入 的 思考 与 理解 , 这 样 才 
会 使 理论 与 实践 通过 评价 达到 统一 . 

我 们 曾 做 过 这 样 的 试验 , 在 讲 概念 之 间 的 关系 之 前 ， 安 


排 学 生 讲 授 初 中 平面 几何 中 关于 “和 抢 形 的 定义 及 和 拖 形 的 性 


质 ” 这 一 教学 内 容 . 某 学 生 的 教学 过 程 如 下 : 首先 ， 在 黑板 
上 分 别 画 出 平行 四 边 形 和 和 抑 形 这 两 个 图 形 , 引导 学 习 者 观察 
这 两 个 图 形 的 特征 之 后 写 出 抢 形 的 定义 ; 然后 分 别 证 明了 课 
本 上 上 所 陈述 的 矩形 性 质 定理 1: 矩形 的 4 个 角 都 是 直角 ， 以 
及 和 拢 形 性 质 定 理 2: 扼 形 的 两 条 对 角 线 相等 ， 该 生 的 这 一 教 
学 过 程 仅 用 了 约 十 五 分 钟 时 间 . 


基金 项 目 : 江西 省 2002 年 教学 改革 项 目 一 一 《中 学 数学 教材 教 法 》 案 例 教学 法 的 理论 与 实践 研究 
作者 简介 : 祝 宝 满 (1949 一 )， 田 ,江西 上 饶 人 ， 副 教授 ， 主 要 从 事 数学 教育 ， 数 学 哲学 研究 . 
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接着 我 们 要 求 班 上 其 他 学 生 对 该 生 的 上 述 教 学 过 程 进 
行 评 价 , 在 评价 中 学 生 提 出 了 很 多 疑问 , 比如 和 拖 形 就 是 小 学 
阶段 介绍 过 的 长 方形 , 为 什么 现在 又 把 长 方形 叫 矩 形 ? 在 拢 
形 定义 未 给 出 之 前 , 教师 根据 什么 在 黑板 上 画 出 矩形 ? 又 如 
关于 和 抢 形 的 性 质 为 什么 教材 中 只 陈述 这 两 条 性 质 定理 呢 ? 

在 学 生 评价 基础 上 , 我 们 指出 这 些 疑 问 正 是 教学 中 的 难 
点 , 处 理 这 些 难点 的 前 提 必 须 从 理论 上 去 了 解 概念 之 间 的 关 
系 . 在 讲 完 概念 之 间 3 种 关系 〈 同 一 关系 、 从 属 关 系 、 交 叉 
关系 、 矛 盾 关 系 、 对 立 关 系 ) 之 后 学 生 们 理解 了 长 方形 和 拖 
形 是 属于 同一 关系 的 两 个 概念 ， 长 方形 是 相对 于 正方 形 而 
言 , 拖 形 是 相对 于 平行 四 边 形 而 言 ,一 个 图 形 运用 了 两 个 不 
同 的 名 称 ， 其 目的 是 从 不 同 角 度 去 揭示 图 形 的 本 质 属性 . 而 
托 形 与 平行 四 锯 形 是 属于 从 属 关系 的 两 个 概念 , 因此 , 和 拖 形 
不 仅 具 有 平行 四 按 形 的 所 有 性 质 ， 还 具有 上 自身 所 特有 的 性 
质 . 这 就 是 教材 中 所 陈述 的 两 条 性 质 定理 . 

在 学 生 掌 握 了 相关 理论 知识 基础 上 , 我 们 第 二 次 要 求学 


生 重 新 设计 这 一 教学 内 容 , 情形 就 大 不 一 样 了 . 比如 关于 拓 


形 定 义 的 教学 ， 某 学 生 自 制 了 两 个 教具 ,一 个 是 平行 四 边 形 
的 模型 ， 另 一 个 是 测量 工具 一 一 叫做 “和 罕 ”"， 该 学 生 的 教学 
程序 如 下 : 

第 一 步 : 出 示 平 行 四 边 形 模型 ， 利 用 该 教具 的 演示 , 使 
学 习 者 明白 了 “ 当 一 个 平行 四 边 形 有 一 个 角 为 直角 时 ,这 个 
平行 四 边 形 就 成 了 长 方形 ” 

第 二 步 : 在 黑板 上 写 出 长 方形 的 定义 ,并 要 求学 习 者 举 
出 生活 中 有 天长 方形 的 实例 ; 

第 三 步 ， 从 定义 中 可 知 长 方形 是 一 个 特殊 的 平行 四 边 
形 , 和 它 与 平行 四边形 的 本 质 区 别 在 于 有 一 个 角 为 直角 , 为 了 
突出 这 一 本 质 区 别 ， 所 以 又 把 长 方形 叫 作 惩 形 ; 

第 四 步 ， 出 示 第 二 个 教 共 “和 窍 "， 癌 学习 者 说 明 这 是 一 
个 负 量 一 个 角 是 否 为 直角 的 工具 ， 通 常 称 它 为 “和 矩 ”， 年 形 
中 的 矩 就 是 这 个 含义 ; 

第 五 步 : 利用 定义 在 黑板 上 画 出 一 个 年 形 ,利用 该 图 形 
进行 矩形 两 条 性 质 定理 的 证 明 ， 做 到 一 图 多 用 . 

学 生 对 第 二 次 教学 设计 的 评价 是 很 高 的 , 在 前 后 两 次 实 
践 与 评价 中 ， 深 刻 理 解 了 理论 的 应 用 价值 . 


2 运用 案例 教学 法 培养 教学 评价 能 力 


对 师范 生 教学 评价 能 力 的 培养 , 我 们 主要 是 运用 案例 教 
学 法 . 通过 对 中 学 数学 教师 的 课堂 教学 评价 和 对 同学 “ 试 教 ? 
的 评价 ， 不 仅 使 师范 生 掌握 了 如 何 从 质 和 量 的 结合 上 去 分 
析 、 评 价 一 党 数学 课 ,， 同 时 通过 评价 后 的 反思 不 断 提高 自己 
的 课堂 教学 能 力 . 

2.1 范式 案例 

范式 案例 ,也 称 其 为 静态 案例 , 也 就 是 理 查 特 在 谈 到 师 
范 教育 的 案例 时 所 指出 的 教学 案例 ， 即 “教学 案例 描述 的 是 
教学 实践 . 它 以 丰富 的 叙述 形式 ,向 人 们 展示 了 一 些 包含 有 


教师 和 学 生 的 典型 的 行为 、 思 想 、 感 情 在 内 的 故事 ” 四 运 
用 范式 案例 培养 师范 生 的 教学 评价 能 力 , 关键 在 于 案例 问题 
的 设计 . 师范 生 了 解 和 掌握 如 何 评价 一 堂 中 学 数学 课 是 培养 
师范 生 教学 评价 能 力 的 第 一 个 目标 . 由 于 教学 案例 的 信息 非 
常 丰富 和 复杂 ,所 以 为 了 达到 这 一 目标 , 我 们 可 以 利用 范式 
案例 的 典型 性 以 及 提出 “案例 问题 ”来 将 学 生 的 注意 力 集中 
到 需要 评价 的 内 容 上 来 , 通过 教师 评析 使 师范 生 了 解 和 掌握 
评价 标准 ， 

案例 ; 近年 来 ,中国 数 学 教育 改革 出 现 了 大 论战 ， 对 不 
同 的 教学 方法 和 手段 的 改革 ， 歼 贬 不 一 .下 面 是 两 个 关于 
“ 量 ” 的 教学 设计 ， 

A 教师 在 正弦 定理 ~ =-” -=- 

Sin4 Sn 咏 SC 

这 样 设计 的 : 

任务 : 请 同学 们 拿 出 三 角 板 ， 量 角 器 ， 随 便 画 一 个 三 角 
形 , 最 出 3 边 的 长 , 3 个 角 的 大 小 , 用 计算 器 计算 相关 比值 . 

活动 设计 ; 把 全 班 分 成 8 个 小 组 ， 进 行 分 组 测量 ,汇报 
结果 ， 猜 想 结论 . 

B 教师 在 相似 比 的 教学 中 设计 了 这 样 一 个 情景 ; 

问题 :昨夜 黑板 上 留 下 了 巨人 的 手印 , 今 晚 还 要 来 访 .请 
你 为 巨人 设计 其 使 用 的 书籍 ， 桌 子 和 椅子 的 尺寸. 

活动 设计 : 〈1) 用 自己 的 手 和 巨人 的 手相 比 ，(2) 确定 
“比值 ”〈3) 量 出 自己 的 书 、 桌 子 、 椅 子 的 尺寸 ，(4) 利用 
比例 放大 . 

上 述 两 个 教学 设计 中 都 采用 了 “ 量 ” 的 方法 ， 调 动 了 学 
生 的 积极 性 . 

案例 问题 : 请 阅读 本 案例 后 从 数学 方面 和 教育 方面 评价 
A、B 两 位 教师 的 教学 设计 . 

为 什么 要 设计 这 样 一 个 案例 问题 呢 ? 这 是 目前 我 国 数 
学 教育 中 的 现实 问题 , 涉及 到 一 个 非常 重要 的 数学 教育 观念 
问题 . 也 就 是 要 正确 处 理 数学 教育 中 “数学 方面 ” 和 “教育 
方面 这 一 基本 矛盾 . 一 个 好 的 教学 设计 ， 必 须 使 数学 教育 
的 “数学 方面 ” 和 “教育 方面 ” 达到 统一 ， 这 是 评价 一 堂 好 
的 数学 课 的 评价 标准 之 一 . 

评析 : 从 数学 方面 看 , A 教师 的 教学 设计 不 是 数学 思考 ， 
没有 抓 住 数学 的 本 质 ， 有 一 种 “去 数学 化 ”的 倾向 正弦 定 
理 不 是 “ 量 ” 出 来 的 ， 量 是 作为 合理 性 的 一 种 说 明 . 数学 的 
结论 是 必须 证 明 的 . 从 教育 方面 看 ，A 教师 不 讲 证 明 ， 学 生 
知 其 然 不 知 其 所 以 然 , 不 能 培养 学 生 的 逻辑 思辩 能 力 . 尽管 
这 一 教学 设计 采用 了 合作 学 习 ， 可 能 会 提高 学 生 学 习 兴 趣 ， 
但 是 花费 大 量 时 间 去 量 . 去 计算 . 正如 张 疯 宙 先 生 所 说 ,“ 是 
败笔 而 B 教师 的 教学 设计 ， 也 用 “ 量 ”， 但 他 量 得 有 价 
值 ， 有 意义 .因为 从 教学 方面 讲 ，B 教师 的 教学 设计 中 同样 
能 起 到 教育 的 作用 ， 培 养 学 生 学 习 的 兴趣 . 所 以 B 教师 的 
教学 设计 达到 了 数学 方面 与 教育 方面 的 统一 . 
2.2 ”课堂 教学 录像 案例 

与 范式 案例 不 同 , 课堂 教学 录像 可 以 传递 一 位 数学 教师 
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的 教学 中 , 他 是 
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在 讲课 过 程 中 的 表情 、 眼 神 、 手 势 、 体 态 、 普 通话 、 语 速 、 
语气 声调 、 语 流 、 粉 笔 字 等 这 些 外 显 能 力 . 在 实践 中 ， 我 们 
每 年 都 要 进行 师范 生 的 课堂 教学 比赛 ， 从 班 赛 、 系 赛 、 到 院 
赛 ， 我们 把 这 些 比 讲 中 的 谍 笔 教学 都 分 别 摄 录 下 来 . 实习 期 
间 摄 录 实 习 学 校 优秀 教师 的 课 尝 教学 以 及 实习 生 的 公开 教 
学 课 . 这 些 课堂 教学 录像 案例 都 成 了 “学 科教 学 论 ”“ 试 教 
课 ? 的 优秀 案例 源 . 学 生 可 以 在 教学 网 上 观看 这 些 录 像 案 例 ， 
并 依照 “教师 教学 基本 功 评价 表 ” 进 行 评 价 . 通过 评价 ， 使 
学 生 能 够 熟悉 中 学 数学 课堂 教学 的 各 基本 环节 , 使 学 生 对 教 
师 应 该 具备 哪些 课堂 教学 基本 功 有 深刻 的 认识 . 

更 为 重要 的 是 教师 在 课堂 上 播放 这 些 录 像 案 例 , 可 以 深 
刻 地 向 学 生 讲 解 各 教学 基本 功 的 含义 ， 训 练 目 标 及 要 求 
等 ， 使 学 生 在 感性 认识 中 去 理解 理论 的 价值 . 

比如 板书 是 教师 为 了 完成 教学 任务 ， 配 合 口 头 讲 授 , 而 
在 黑板 上 运用 文字 、 符 号 、 图 表 等 形式 传递 教学 信息 的 行为 
方式 .教师 可 以 播放 录像 案例 中 优秀 的 板书 设计 , 通过 讲解 、 
评议 ， 使 学 生 了 解 板书 的 测评 指标 是 : 

(1) 板书 要 规范 《〈 准 笔 字 书 写 要 工整 ， 绘 图 要 清晰 、 
正确 ); 

《2) 板书 要 条 理 〈 做 到 提纲 到 领 、 层 次 分 明 ) 

(3) 板书 内 容 要 合理 《能 帘 出 重点 ， 处 理 好 难点 ， 有 利 
于 教学 目标 的 实现 ); 

《4) 板书 要 美观 《布局 合理 ， 做 到 局 部 与 整体 统一 ). 

此 外 通过 观看 一 节 课 板书 的 形成 过 程 ， 通 过 教师 讲解 、 
评议 使 学 生 了 解 在 课堂 教学 中 板书 还 要 与 口头 讲解 .教具 演 
示 等 教学 技能 相辅相成 , 还 要 自如 地 处 理 好 主体 板书 与 辅助 
板书 的 关系 . 这 样 通过 录像 案例 的 播放 、 讲 解 、 评 价 ， 不 仅 
使 学 生 了 解 了 板书 的 具体 要 求 、 溃 用 形式 ， 而 且 使 学 生 从 中 
体会 板书 的 含义 以 及 在 课堂 教学 中 的 作用 . 从 而 就 会 重视 课 
前 的 板书 设计 以 及 课堂 讲解 中 板书 能 力 的 形成 与 提高 . 
2.3 现场 案例 

范式 案例 和 课 筷 教学 录像 案例 都 是 经 过 精心 编写 和 组 
织 的 规范 的 样板 案例 . 对 其 评价 的 目的 是 使 学 生 人 掌握 课堂 教 
学 的 评价 指标 体系 ， 介 得 怎样 去 观摩 、 评 价 一 党 数学 课 . 同 
时 ， 也 为 学 科教 学 论 之 后 的 学 生 “ 试 教 ” 提供 一 个 可 模仿 的 
样板 . 试 教 ， 即 课堂 模拟 教学 ， 是 学 生 在 教师 指导 下 亲身 参 
加 的 一 种 教学 实践 活动 . 学 生 在 试 教 的 过 程 中 , 面 对 假 设 对 
象 去 完成 课堂 教学 任务 . 在 试 教 中 , 授课 者 的 教学 实践 实际 
上 是 为 教师 和 全 班 同学 提供 了 一 个 现实 的 教学 案例 , 我 们 称 
之 为 “现场 案例 ”. 

现场 案例 是 从 未 上 过 讲台 的 师范 生 实 习 前 的 课堂 模拟 
教学 ， 呈 现 出 来 的 是 千姿百态 的 课堂 教学 ， 从 中 可 暴露 出 很 
多 意 想不到 的 问题 和 缺陷 , 而 这 些 问题 和 缺陷 正 是 最 值得 评 
价 的 . 通过 评价 使 学 生 在 课堂 教学 中 所 暴露 出 来 的 问题 和 缺 
陷 逐 步 地 得 到 解决 和 改正 . 比如 在 教学 基本 环节 设计 中 , 导 
入 环节 设计 是 学 生 薄 弱 的 地 方 . 试 教 中 , 对 诸多 现场 案例 的 
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评价 之 后 ,学 生 不 仅 掌 握 了 时 入 常用 的 几 种 方式 ,而 且 在 导 
入 过 程 中 能 充分 地 考虑 导入 与 提问 、 导 入 与 板书 的 关系 ， 同 
时 还 把 握 了 如 何在 恰当 的 时 候 写 出 本 节 课 的 标题 , 使 导入 环 
节 真正 发 挥 其 教学 作用 .总 之 ， 对 于 一 个 现场 案例 的 观摩 、 
评价 , 其 目的 就 是 要 引导 学 生 对 暴露 出 来 的 问题 与 缺陷 能 够 
正视 它 ， 并 能 掌握 解决 问题 、 克 服 缺 陷 的 方法 . 正如 朱 绍 锅 
教授 为 作者 的 拙 作 所 写 的 序言 中 指出 的 :“ 有 了 试 教 读 ， 师 
范 生 在 教育 实习 中 有 可 能 或 明显 暴露 出 来 的 基本 功 方面 的 
缺 陷 ， 就 可 指望 提前 得 以 避免 和 矫正 . ”” 

在 各 种 课 型 中 , 概念 课 的 设计 与 评价 对 师范 生来 说 具有 
一 定 的 难度 . 这 种 情形 下 , 教师 就 要 选择 某 些 典 型 的 案例 来 
安排 学 生 试 教 、 评 价 . 例如 ， 在 讲授 高 一 教材 “5.1 问 量 ” 
这 一 节 内 容 时 ,， 某 学 生 凡 乎 是 将 教材 内 容 搬 到 黑板 上 , 没有 
剖析 概念 之 间 的 关系 , 没有 注意 板书 设计 的 技巧 . 因此 虽 进 
行 了 大 量 的 板书 ， 但 还 体现 不 出 本 节 谋 的 重点 与 难点 . 而 学 
生 在 评价 中 虽 提 出 了 授课 者 不 足 的 地 方 , 但 提 不 出 更 好 的 教 
学 思路 与 修改 意见 . 针对 这 一 现场 案例 教师 应 该 提出 与 案例 
教学 相关 的 两 个 问题 引导 学 生 去 思考 、 讨 论 再 进行 评价 . 

问题 1: 本 节 课 涉及 到 8 个 概念 〈《 同 量 ， 有 回 线 段 ， 模 ， 
零 向 量 ， 单 位 向 量 ， 平 行 问 量 ， 相 等 向 量 ， 共 线 问 量 )， 如 
何 剖 析 这 8 个 概念 之 间 的 关系 , 从 而 确立 本 节 课 教学 内 容 ? 

问题 2: 本 节 课 重点 内 容 如 何 通过 板书 设计 体现 出 来 ? 

通过 师 生 共同 评价 ， 最 后 达成 这 样 的 一 个 共识 : 将 这 8 
个 概念 放 到 两 个 教学 内 容 中 去 讲解 . 第 一 个 教学 内 容 是 什么 
叫 向 量 以 及 阿 量 的 表示 法 ; 第 二 个 教学 内 容 是 向 量 之 间 的 关 
系 . 在 讲述 风量 表示 法 时 引出 了 “有 向 线 段 ”， 又 从 有 问 线 
段 的 长 度 引 出 了 “ 回 量 的 模 "， 而 根据 模 为 0 或 1 引出 了 两 
个 特殊 问 量 ， 这 就 是 零 问 量 和 单位 同 量 . 而 在 向量 关系 中 ， 
引出 了 “平行 网 量 “ 人 “相等 风量 ”以 及 “ 共 线 隔 量 ” 

上 述 教学 内 容 的 板书 设计 分 别 在 第 一 版 与 第 二 版 , 具体 
如 下 : 


一 、 向 量 〈 既 有 大 小 又 有 方向 的 量 ) 
1 向量 表示 法 
《1) 几何 表示 法 ， 有 向 线段 〈 三 要 素 )， 
(2) 字母 表示 法 : 
@O 大 写字 母 ， 如 4B ， 


四 小 写字 母 ， 如 za ， 六 . 
向 量 模 ， 有 向 线段 长 度 ， 记 为 14B1 或 1al1 ， 
2. 特殊 和 癌 量 : 
Q@ 零 向 量 0 ， 101-0; 
包 单位 向 量 : 1azl =1， 
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向 量 之 间 的 关系 

1. 平行 向 量 ，cWD . 
方向 相同 或 相反 的 了 向量 . 
说 明 : 〈1) 规定 : 0/a ; 


(2) 平行 向 量 也 叫做 共 线 回 量 . 


2， 相 等 向 量 ，a=. 
长 度 相等 且 方 向 相同 的 向 量 ， 
说 明 ，0=0 . 
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第 三 版 是 讲解 相关 概念 , 如 向 量 、 平行 向 量 、 相 等 向 量 、 
共 线 向 量 等 所 用 的 图 形 , 利用 图 形 的 直观 性 帮助 学 习 者 理解 
抽象 的 概念 ,要 求学 习 者 掌握 这 8 个 概念 之 外 ,还 要 熟练 党 
握 两 个 基本 技能 ,一 是 能 用 恰当 的 方法 来 表示 已 知 的 向 量 ， 
二 是 会 找 出 已 知 向 量 的 相等 或 共 线 向 量 . 

通过 对 上 述 两 个 问题 的 讨论 与 评价 , 使 得 这 一 节 课 的 板 
书 设计 充分 体现 了 本 节 课 的 重点 教学 内 容 , 而 且 直观 地 揭示 
了 8 个 概念 之 间 的 关系 . 
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人 Abstract: Reformation practice of mathematics teacher profession curriculums showed that teaching evaluation abilities plaid 
Important rojes in normal-school students professlion development. Paradigm cases, classroom teaching video cases，Scene casesS 
had different characteristics and had eftects on tfaining of teaching evaluation abilities of normal school Students. 
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关于 信息 与 计算 科学 专业 学 科 体 系 改革 的 探讨 
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摘要 : 信息 与 计算 科学 专业 是 理论 基础 与 实际 应 用 相 结合 的 交叉 专业 ， 在 数学 教育 中 具有 显著 的 特色 . 大 连 民 族 学 院 在 
该 专业 中 注重 : 学 科 的 闻 善 体现 前 沿 性 、 实 用 性 和 交叉 性 ， 课 程 设 置 体现 分 层次 结构 立体 化 ; 学 科 制 定 了 体现 “ 民 委 ”的 重 


点 学 科 建 设 和 沿海 地 区 经 济 的 发 展 ; 专业 体现 民族 教育 的 特色 . 
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1 3 引 


自 2003 年 起 ， 国 家 教育 改革 指导 委员 会 已 将 “信息 与 
计算 科学 教学 内 容 与 课程 体系 的 创新 与 实践 ”作为 了 国家 
“十 五 ” 重点 课题 “21 世纪 高 等 学 校 的 教学 内 容 与 课程 体系 
的 创新 与 实践 ”的 子 项 目 立 项 研究 . 并 于 2003 年 8 月 在 “大 
学 数学 ?杂志 上 全 文 发 表 了 “调查 报告 ?以 及 “专业 规范 ”. 报 
告 指 出 “信息 与 计算 科学 ， 就 其 范畴 与 研究 内 容 而 育 ， 是 数 
学 、 计 算 机 科学 、 信 息 工程 等 学 科 的 交叉 ， 远 超出 数学 学 科 
的 范围 . 作为 数学 学 科 下 的 一 个 理科 专业 , 信息 与 计算 科学 
专业 应 该 主要 研究 信息 技术 的 核心 基础 与 运用 现代 计算 工 
具 高 效 求解 科学 与 工程 问题 的 数学 理论 与 方法 ` (或 简称 研 
究 定 加 于 信息 技术 、 计 算 技 术 的 数学 基础 )， 这 样 的 专业 定 
位 明显 地 与 计算 机 科学 与 信息 工程 是 有 区 别 的 .” 该 报告 认 
为 :“ 信 息 与 计算 科学 专业 宜 以 信息 科学 与 科学 计算 《计算 
数学 ) 为 核心 方向 . ” 它 把 信息 科学 和 信息 技术 区 别 开 来 ， 
认为 信息 科学 是 有 关 信 息 技 术 核心 基础 的 科学 , 即 有 关 信 息 
获取 、 信 息 传 输 、 信 息 处 理 与 信息 控制 的 基础 科学 ! 9， 从 
而 “信息 处 理 〈 包 括 图 像 压 缩 、 信 和 号 分 析 等 )、 信 息 编 码 与 
信息 安全 《编码 理论 等 )、 计 算 智 能 (人 工 智能 、 模 式 识别 
等 ) 与 自动 控制 等 都 构成 信息 科学 的 核心 方向 ” 

2003 年 ， 大 连 民族 学 院 的 信息 与 计算 科学 专业 由 计算 
机 系 转 至 理学 院 〈 时 称 数理 系 )， 理 学 院 完 全 按照 “调查 报 
告 ” 关于 该 专业 的 定位 、 办 学 指导 思想 修订 了 2003 级 的 教 
学 计划 , 在 认真 研究 国家 教育 部 关于 信息 与 计算 科学 专业 的 
指导 ， 调 研 兄 弟 院 校 办 专业 情况 的 基础 上 ， 在 2005 年 我 院 
又 对 该 专业 的 教学 计划 做 了 重大 的 调整 . 


2 ”学科 的 涵盖 体现 前 沿 性 和 实用 性 及 交叉 性 


由 于 我 们 一 直 以 培养 应 用 技术 型 人 才 和 复合 创新 型 人 
才 为 主 , 根据 本 校 情况 和 大 连 市 的 区 域 经 济 发 展 情况 选择 对 
学 生 的 培养 模式 , 故而 专业 课程 主要 是 以 体现 前 沿 的 信息 科 
学 为 主 ， 以 计算 数学 和 运筹 与 控制 及 计算 机 素质 教育 为 
辅 , 在 实践 性 方面 ， 我 们 对 课程 有 针对 性 地 开展 计算 机 编程 
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训练 、 科 学 计算 训练 与 信息 工程 应 用 训练 . 

本 专业 的 相关 学 科 是 数学 与 应 用 数学 .计算 机 科学 与 技 
术 和 概率 统计 等 学 科 ， 其 中 数学 与 应 用 数学 学 科 的 影 啊 最 
大 , 主要 体现 在 本 专业 教育 的 前 两 年 里 ， 其 基础 课 基 本 完全 
和 数学 与 应 用 数学 专业 相同 , 且 构成 专业 后 两 年 教育 的 核心 
基础 , 由 于 近代 科学 面向 的 多 数 是 随机 问题 (尤其 是 信息 科 
学 中 的 问题 )， 所 以 概率 论 与 数理 统计 也 是 本 专业 的 重要 基 
础 . 计算 机 科学 与 技术 是 本 专业 联系 最 为 紧密 的 学 科 ， 其 相 
关 的 理论 与 方法 构成 了 本 专业 人 才 的 重要 技术 基础 . 


3 课程 设置 体现 分 层次 结构 立体 化 


4 年 以 来 ， 我 们 一 直 遵 循 “ 强 基 础 、 宽 口径 、 重 实际 、 
有 侧重 、 创 特色 ”的 办 学 指导 思想 . 我 们 按照 课程 设置 分 
层次 结构 立体 化 思路 贯彻 这 一 指导 思想 . 

对 于 “ 强 基础 ”， 体 现在 基础 读 平 台 和 专业 理论 谍 平 台 
上 .我 们 强调 信息 与 计算 科学 专业 学 生 的 数学 基础 决 不 可 以 
半 弱 ， 这 既是 本 专业 学 生 区 别 于 计算 机 、 信 息 工 程 等 专业 学 
生 的 主要 特征 ,也 是 本 专业 学 生 受 市 场 欢 迎 的 主要 诛 因 . 同 
时 我 们 在 公共 基础 课 平 台 上 , 安排 计算 机 基础 和 商 级 程序 设 
计 课 程 ， 使 学 生 及 早 受到 计算 机 基本 技能 的 训练 

在 基础 课 平 台 上 ， 我 们 的 做 法 是 :“ 数 学 分 析 ” 课 程 分 
3 个 学 期 开设 ， 每 学 期 96 学 时 ;“ 融 等 代数 ”分 两 个 学 期 ， 
每 学 期 80 学 时 ;“ 解 析 几 何 “，,“ 概 率 论 与 数理 统计 ”与 “ 常 
微分 方程 ”“C- 语 言 程序 设计 ”也 做 了 学 时 和 教学 内 容 上 的 
调整 . 在 这 一 阶段 ,我们 开设 了 许多 有 特色 的 选修 课 ， 既 有 
强化 学 生 数学 知识 的 课程 ， 又 有 信息 理论 的 新 知识 ; 为 了 体 
现 多 元 化 的 教育 思想 .“ 强 基础 ”同样 也 体现 在 专业 理论 课 
平台 上 . 我 们 的 做 法 是 以 “信息 科学 原理 “数据 结构 ” 
“离散 数学 ”“ 数 值 分 析 ”,“ 数 学 建 模 ” 建 设 做 龙头 ， 使 课 
程 体系 更 好 地 支撑 专业 教学 

“ 宽 口 径 ” 是 适应 当前 本 科 进 行 “ 通 才 教 育 ” 的 办 学 理 
念 . 主要 体现 在 专业 方向 课 的 平台 上 . 按照 拓宽 基础 、 淡 化 
专业 意识 、 加 强 素质 教育 和 创新 能 力 培 养 的 思路 设计 教学 计 
划 , 改变 长 期 以 来 注重 专业 需要 和 偏重 知识 传授 的 作法 , 综 
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合 考虑 调整 学 生 的 知识 、 能 力 、 素 质 结 构 . 对 信息 与 计算 科 
学 专业 , 我 们 首先 关注 的 是 避免 这 个 专业 过 度 专 门 化 . 这 方 
面 我 们 的 做 法 归 为 两 点 ; 

(1) 设置 了 3 个 专业 方向 : 信息 技术 方向 、 科 学 计算 方 
向 、 图 形 图 像 技术 方向 ， 这 3 个 方向 没有 明确 的 界限 ， 只 是 
专业 上 有 所 偏重 方 同 之 间 相 互 关联 ， 突 出 重点 ， 使 学 生 学 
有 所 长 ， 且 知识 面 广 ， 每 个 专业 方向 的 限 选 课 只 有 16 个 学 
分 ， 全 是 该 方向 的 基础 专业 课 . 3 个 方向 的 支撑 课 可 由 任 选 
课 确定 ， 这 一 点 完全 考虑 到 了 学 生 的 个 性 发 展 . 

(2) 加 大 方 同 选修 课 的 力度 ， 专 业 选 修 课 有 21 个 学 
分 .完全 是 根据 该 学 科 的 发 展 、 从 实际 情况 出 发 制定 的 . 
4 学 科 制 定 了 体现 “ 民 委 ”的 重点 学 科 建 设 积 治 

海地 区 经 济 的 发 展 


重 实际 一 般 有 两 层 含义 : 一 是 信息 与 计算 科学 本 身 是 实 
践 性 极 强 的 学 科 ， 在 学 科 发 展 、 专 业 建 设 、 教 学 环节 中 都 应 
该 紧密 联系 信息 技术 与 计算 技术 的 实际 (特别 是 学 科 最 新 发 
展 与 高 新 科技 的 实际 )”. 大 连 民族 学 院 的 信息 科学 是 国家 
民 委 的 重 氮 学 科 , 在 计算 机 学 院 设 有 研究 中 心 ,， 几 年 来 有 了 
许多 重要 的 成 果 ,， 受到 国家 和 民 委 的 多 次 类 励 . 这 对 我 们 学 
科 的 发 展 起 着 重要 的 作用 , 二 是 在 确定 专业 方向 上 , 各 学 校 
应 紧 紧 结合 本 校 的 实际 ， 努 力 使 之 与 所 在 学 校 的 定位 相 适 
应 、 与 本 校 教师 的 特长 与 发 展 目标 相 适 应 、 与 所 在 地 区 经 济 


“发展 对 人 才 的 需求 相 适 应 . 我 们 在 调研 其 它 院 校 经 验 的 基础 
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上 , 根据 民族 院 校 的 特点 , 在 专业 方向 选择 与 课程 开设 上 力 
戒 大 众 化 “四 不 像 ” 式 的 人 才 培 养 模式 . 侧重 于 信息 与 计 
算 科 学 的 某 一 或 某 些 方向 组 织 教 学 . 由 于 大 连 地 区 的 软件 业 
发 展 比较 快 , 网 络 型 软件 丘 有 相当 的 比重 ， 所 以 我 们 组 织 教 
学 网 络 数据 库 相 关 的 信息 科学 基础 放 在 一 定 的 地 位 上 '. 
大 连 地 区 的 软件 业 80% 是 对 日 “外 包 ”， 这 种 现象 还 将 
持续 很 长 的 时 期 . 这 些 企 业 要 求 的 学 历 是 大 学 . 作为 这 个 地 


区 重 氮 大 学 的 大 连理 工大 学 , 他 们 的 学 生 绝 大 部 分 都 考取 了 


研究 生 , 这 就 给 我 们 进入 大 连 开 产业 创造 了 有 利 的 环境 . 此 
外 ,我们 这 个 专业 比 计算 机 专业 的 优势 就 在 于 我 们 的 学 生 数 
学 基础 好 ， 很 容易 进 到 管理 层 . 因而 ,我 们 应 当 把 握 这 个 机 
遇 ， 适 应 这 一 形式 的 发 展 ， 发 挥 自己 的 优势 ， 办 出 目 己 的 
特色 . 

我 们 强调 的 信息 专业 为 主 , 计算 科学 为 辅 的 原则 正 是 根 
据 上 述 特点 决定 的 . 


$ 专业 体现 民族 教育 的 特色 


我 们 是 一 所 民族 院 校 , 我 们 所 办 的 专业 也 要 体现 民族 教 
育 特 色 , 不 然 的 话 ， 就 有 可 能 失去 我 们 在 就 业 市 场 上 的 竞争 
力 . 3 年 来 的 办 学 经 验 ， 我 们 认为 这 个 专业 的 特色 主要 应 当 
体现 在 实践 教学 和 多 元 化 培养 方面 . 

(1) 3 层次 实践 教学 模式 . 

人 申 以 “数学 实验 ” 课 的 实验 内 容 启发 学 生 的 数学 思维 


兴趣 ， 加 深 对 数学 原理 和 数学 方法 的 掌握 ， 此 为 第 一 层次 . 

思 利用 “数学 建 模 ” 课 的 实验 内 容 使 学 生 树立 起 “ 数 
学 有 用 “的 观念 , 培养 独立 思考 和 创新 意识 , 此 为 第 二 层次 . 

吧 以 专业 谍 的 实验 内 容 为 基础 ， 以 课程 设计 为 载体 ， 
并 逐步 与 企业 的 实际 项 目 相 结合 , 全 天 候 培 养 学 生 的 创新 实 
践 能 力 ， 此 为 第 三 层次 ， 

几 年 来 ， 由 于 扩大 了 招生 规模 ， 并 且 我 院 的 学 生 65% 
都 是 来 自 少数 民族 地 区 , 学 生 的 文化 素质 ,乃至 整体 素质 比 
其 它 一 般 学 院 的 学 生 偏 低 ， 数 学 基础 薄弱 ， 因 此， 在 大 学 期 
闻 ,， 虽 然 加 大 了 基础 课 的 教学 力度 , 但 大 部 分 学 生 的 抽象 数 
学 思维 能 力 , 运用 数学 知识 解决 实际 问题 的 能 力 还 是 不 尽 人 
意 . 但 是 ,我 们 相当 一 部 分 学 生 的 对 计算 机 比较 仿 爱 ,动手 
能 力 很 强 , 因此 , 对 大 部 分 专业 课 , 增 大 课时 内 实验 课 学 时 ， 
利用 “数学 实验 课 ” 和 计算 机 作为 启发 式 教学 的 手段 是 非常 
必要 的 ,这 也 是 我 们 区 别 于 其 它 院 校 的 一 个 特点 . 为 了 实现 
这 一 目标 及 提高 学 生 的 程序 设计 能 力 , 我 们 建立 了 开放 型 实 
验 室 ;从 二 年 级 开始 ， 我 们 开设 “数学 建 模 ”课程 ， 引 入 了 
案例 教学 方式 ,通过 对 具体 建 模 案 例 的 介绍 与 研究 , 通过 对 
具体 问题 的 分 析 和 解决 ,丰富 了 教学 内 容 , 激发 学 生 学 习 数 
学 建 模 的 兴趣 ， 培 养 了 学 生 自主 探索 、 自 主 学 习 的 能 力 . 为 
了 提高 学 生 获 得 信息 的 手段 , 使 学 生 有 机 会 接触 各 学 科 发 展 
前 沿 ， 了 解 科技 发 展 的 趋势 ， 掌 握 未 来 变化 的 规律 . 我 们 开 
展 了 一 些 相应 的 项 目 ， 比如 ， 鼓 励 学 生 参加 “太阳 鸟 ”创新 
计划 、 给 有 项 目的 教师 当 科 研 助手 、 广 泛 开 展 院 数学 建 模 竞 
赛 ， 参 加 全 国 和 全 美 大 学 生 数 学 竞赛 ， 培 养 学 生 的 创新 意 
识 . 这 样 做 的 目的 是 突出 创新 能 力 的 培养 和 学 生 个 性 发 展 ， 
爱护 和 培养 学 生 的 好 奇 心 、 求 知 欲 ， 帮 助 学 生 自主 学 习 ， 独 


” 立 思考 ， 保 护 学 生 的 探索 精神 ， 创 新 思维 ， 营 造 崇尚 真知 ， 


追求 真理 的 氛围 , 为 学 生 的 圳 赋 和 潜能 的 充分 开发 创造 一 种 
宽松 的 环境 . 

(2) 实践 教学 的 两 个 面向 . 社会 需求 是 导向 ， 培 养 模式 
是 核心 . 教学 型 或 教学 研究 型 大 学 , 在 构建 各 自 的 人 才 培 养 
模式 时 必须 适应 市 场 需 求 ， 以 市 场 需求 为 导向 . 教学 型 高 校 
作为 我 国 高 等 教育 的 主力 ， 量 大 面 广 、 层 次 多 、 类 型 多 ， 是 
培养 应 用 型 高 级 人 才 的 主要 力量 . 这 也 是 我 院 信息 与 计算 科 
学 专业 必须 考虑 的 . 2005 年 ， 我 们 就 开始 探索 与 企业 、 科 
研 院 所 进行 合作 教育 的 途径 , 逐步 与 大 连 海 辉 集团 、 大 连 海 
维 多 媒体 软件 公司 、 大 连 奥 远 电子 等 企业 协作 ， 建 立 校外 学 
生 实 践 基地 ， 企 业 承 担 学 生生 产 实 习 、 课 程 设计 、 毕 业 实 习 
与 毕业 设计 等 实践 性 教学 任务 , 并 且 我 院 设立 奖 教 与 奖 学 基 
金 ; 学 院 可 以 承担 企业 的 科研 课题 、 为 企业 培养 人 才 ， 优 先 
为 企业 分 配 毕 业 生 . 通过 这 种 协作 ，, 一 方面 为 学 生成 才 提 供 
了 和 良好 的 实践 机 会 和 实践 条 件 ， 达 到 了 培养 学 生 能 力 的 目 
的 ; 另 一 方面 为 企业 成 长 储备 了 人 才 ,， 创 新 了 技术 ,真正 实 
现 了 学 校 与 企业 的 双赢 . 

(3) 重 学 生 的 个 性 ， 多 元 化 培养 学 生 . 我 们 在 制定 教学 
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计划 时 ， 尊 重 学 生 的 个 性 ， 承 认 学 生 兴 趣 和 性 格 的 多 样 化 ， 
进行 了 多 目标 的 培养 . 教育 工作 应 该 从 单纯 的 教育 、 管 理 疝 
引 寻 、 咨 询 、 服 务 转变 ， 从 垂直 、 直 线 的 管理 体制 向 复杂 的 
网 络 化 方 问 发 展 . 要 加 强 校园 文化 建设 ， 精 心 设计 ， 着 力 构 
建 一 种 适合 大 学 生成 才 的 校园 文化 环境 和 学 本 氛围 , 充分 调 
动 学 生 的 参与 意识 与 积极 性 、 主 动 性 ， 勇 于 开拓 . 针对 学 生 
的 求 新 、 求 剧 心理 ， 发 展 每 个 学 生 的 特长 . 通过 组 织 分 级 教 
学 和 开展 各 种 社团 活动 ， 提 高 学 生 的 认同 感 、 归 属 感 . 这 有 
利于 在 整体 环境 票 陶 下 ,让 个 性 健康 发 展 ， 使 学 生 在 活动 中 
长 见识 、 增 才干 ， 培 养 创新 精神 . 学 校 要 在 改革 课程 体系 和 
内 容 ， 改 进 教 学 方法 的 同时 ， 高 度 重视 学 生 的 课外 活动 ,并 
将 其 纳入 学 校 素质 教育 的 大 系统 之 中 . 

打破 专业 界限 , 实行 路 专业 选修 . 通过 增加 选修 课 比 重 ， 
允许 学 生 跨 专业 选修 课程 ,使 学 生 依托 一 个 专业 方 奖 ,着 眼 
于 综合 性 较 强 的 跨 专 业 训 练 . 这 不 仅 可 以 优化 学 生 的 知识 结 
检 ,， 为 在 某 个 专业 方 回 深造 做 好 准备 ,同时 有 利于 发 展 学 生 
的 特殊 兴趣 ， 使 之 能 学 有 所 长 ， 以 提高 创新 的 积极 性 . 2003 
级 两 个 专业 4 个 班 的 学 生 中 60% 的 学 生 是 通过 其 它 专业 调 
剂 过 来 的 ， 我 们 的 这 项 措施 提高 了 他 们 的 学 习 主 动 性 . 


6 ”关于 教材 建设 问题 


目前 ， 我 们 这 个 专业 选用 的 专业 基础 教材 或 是 21 世纪 


的 教材 或 是 其 它 名 牌 大 学 著名 学 者 编写 的 再 版 教材 . 城 然 ， 
这 些 教材 都 是 高 质量 、 高 水 准 的 , 但 是 这 样 的 教材 并 不 完全 
适合 我 们 民族 院 校 的 学 生 . 我 们 在 讲授 过 程 中 不 得 不 删 去 大 
量 的 、 不 必要 的 内 容 ， 破 坏 了 教材 的 科学 性 和 系统 性 . 我 们 
认为 ， 当 前 最 紧迫 的 是 需要 组 织 力量 ， 尽 快 编写 适合 我 院 信 
息 与 计算 科学 专业 的 基础 课 教材 , 特别 地 , 我 们 建议 与 其 它 
民族 院 校 合作 , 着 手 编写 供 普 通 高 等 院 校 信息 与 计算 科学 专 
业 使 用 的 信息 科学 方 问 系列 教材 . 这 方面 的 工作 由 于 资金 问 
题 和 2007 年 的 评估 工作 未 能 够 开展 起 来 ， 我 们 将 在 2007 
年 下 学 年 开展 这 项 工作 . 

我 们 明确 的 课程 改革 的 主要 指导 思想 应 是 : 为 适应 高 等 
教育 从 精英 教育 到 大 众 教育 的 过 渡 , 针对 我 院 校 的 教学 实际 
情况 ,选择 适 当 的 、 关 键 的 几 门 课 作 为 突破 口 . 首先 将 “ 数 
学 分 析 ” 谍 程 的 建设 提 到 首位 , 并 把 该 门 课 建成 了 全 校 的 优 
秀 课 . 目前 已 经 开始 了 该 门 课程 的 校 精 品 课 建 设 . 根据 民族 
地 区 学 生 数学 基础 薄弱 的 特点 , 我 们 在 内 容 安排 上 适当 将 数 
学 实验 ,数学 建 模 的 思想 与 方法 渗透 到 课程 教学 中 去 ， 重 视 
数学 知识 的 启迪 和 应 用 ; 而后， 我 们 又 完成 了 “数值 分 析 ” 
和 “数学 建 模 ”这 两 门 重点 专业 基础 课 的 院 重 点 课 建 设 . 另 
外 , 在 数学 实验 谋 程 建设 方面 ,我们 提出 了 切实 可 行 的 数学 
实验 课程 模式 ， 编 号 相关 的 教材 ， 制 作 了 电子 教案 ， 同 时 安 
排 定期 培训 实验 课 教师 ， 使 数学 实验 成 为 我 们 的 特色 课 . 

本 着 多 元 化 培养 的 原则 , 我 们 鼓励 教师 开设 新 课程 . 教 
师 开 设 新 课 , 必须 先 给 课程 教学 研究 小 组 提交 教学 大 网 、 教 
案 、 教 材 等 教学 文件 ， 经 系 主任 同意 、 学 院 教学 工作 委员 会 
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审定 后 开设 . 首次 授课 课程 ， 课 时 数 由 学 院 根据 实 际 情 况 加 
权 计 算 . 两 年 后 ， 讲 师 以 上 教师 必须 做 到 “一 人 两 课 ” 各 
专业 核心 课程 已 经 实现 “一 课 两 人 ” 

鼓励 教师 使 用 英汉 双语 教学 . 数学 、 计 算 机 、 信 筷 与 计 
算 科 学 等 类 专业 必须 有 一 门 课程 选用 优秀 原版 外 语 教材 并 
使 用 双语 授课 . 对 选用 外 文 原版 优秀 教材 使 用 双语 授课 及 选 
用 外 文 原版 优秀 教材 使 用 汉语 授课 的 教师 , 学 院 根 据 教 学 实 
际 制定 课时 加 权 办 法 予以 鼓励 

由 于 我 们 还 没有 能 力 和 资金 组 织 编写 新 的 专业 教材 , 所 
以 选择 合适 的 教材 , 优化 现 有 教材 的 教学 内 容 成 为 短期 内 教 
学 改革 的 重要 工作 . 这 一 工作 首先 表现 在 修订 更 新 课程 教学 
大 网 工作 上 . 各 课程 教学 科研 小 组 组 长 负责 各 小 组 课程 教学 
大 网 的 修订 更 新 ,并 协助 各 系 、 中 心 主任 完成 各 专业 课程 教 
学 大 网 的 制定 和 完善 . 彻底 剔除 过 时 的 、 不 适应 社会 发 展 需 
要 的 内 容 , 应 用 最 新 的 教学 研究 成 果 ， 对 课程 和 教学 内 容 进 
行 优 化 整合 、 充 实 提高 ， 体 现 基 础 性 和 应 用 性 ， 反 映 科学 技 
术 和 社会 发 展 的 最 新 内 容 ， 使 教学 内 容 更 有 利于 学 生 知 识 、 
能 力 、 素 质 的 全 面 提 高 . 

改进 课堂 教学 方法 和 教学 手段 . 采取 灵活 多 样 的 教学 方 
法 , 倡导 以 学 生 自 主 学 习 为 主 的 研究 型 学 习 方 式 . 积极 推进 
现代 教育 技术 手段 的 使 用 ，45 岁 以 下 中 青年 教师 要 求 掌握 
并 熟练 使 用 现代 教育 技术 手段 . 近 三 年 内 , 在 信息 与 计算 科 
学 的 许多 基础 课 和 5$0%% 的 专业 课程 实现 了 使 用 多 媒体 授课 ， 
各 专业 每 学 期 要 新 增 一 门 主要 专业 课程 使 用 多 媒体 教学 , 保 
证 使 用 多 媒体 授课 的 课时 比例 达到 $0% 以 上 .同时 改进 教学 
方式 和 教学 评价 制度 , 积极 实行 启发 式 和 讨论 式 教 学 ， 激 发 
学 生 独 立 思考 和 创新 的 意识 . 特别 要 转变 由 教师 单 向 传授 知 
识 ， 以 考试 分 数 作为 衡量 教育 成 果 的 唯一 标准 ， 以 及 过 于 划 
一 果 板 的 教育 教学 制度 . 


7 课 荆 教学 方法 与 教学 手段 改革 


采用 以 启发 式 教学 为 主体 的 教学 方法 ,并 且 倡 导 以 “学 
生 上 自主 学 习 为 主 ” 的 研究 型 学 习 方 式 . 鉴于 本 专业 课程 的 特 
点 及 在 现代 教学 教育 中 的 重要 地 位 ,结合 我 校 实 际 情况 ,， 联 
系 21 世纪 科学 技术 发 展 对 人 才 素 质 和 能 力 的 高 要 求 ， 我 们 
在 教学 方法 、 教 学 手段 等 方面 进行 了 大 胆 的 党 试 和 改革 . 

〈1) 在 教学 中 , 改变 过 去 传统 教学 方式 单一 性 , 强化 “局 
发 式 ” 教 学 方法 的 实施 . 适当 减少 了 课 党 教学 时 间 ， 增 加 课 
党 交 流 的 时 间 , 给 学 生 留 下 自己 独立 思考 的 余地 . 部 分 教学 
内 容 采 用 课堂 讨论 的 形式 ,让 学 生 通 过 分 析 , 讨论 来 寻找 解 
决 问题 的 方法 . 鼓励 学 生 大 胆 发 表 不 同 的 见解 ,激发 学 生 的 
创新 意识 ， 培 养 学 生 的 创新 精神 和 创新 能 力 . 

(2) 采用 导 学 与 自学 式 教学 ， 培 养 学 生 归 纳 、 总 结 的 能 
力 ， 提 高 学 生 的 数学 素质 . 在 整个 教学 中 ,体现 现 代 教 学 理 
念 ， 转 变 传统 教学 观念 ， 改 变 角 色 ， 辟 励 学 生 提 出 问题 ， 教 
师 宏观 把 握 ， 帮 助 学 生 进行 细致 及 微观 分 析 , 培养 学 生 解 诀 
问题 的 能 力 . 


万 方 数据 
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(3) 引入 了 案例 教学 方式 ， 比 如 “数学 家 建 模 ” 和 “ 数 
学 实验 ”， 通 过 对 具体 建 模 案 例 的 介绍 与 研究 ， 通 过 对 具体 
问题 的 分 析 和 解决 , 丰富 了 教学 内 容 , 激发 学 生 学 习 数 学 的 
兴趣 ， 培 养 了 学 生 自主 探索 、 自 主 学 习 的 能 力 . 

(4) 在 讲解 数学 建 模 的 基础 知识 外 , 根据 近 几 年 建 模 竞 
赛 赛 题 的 特点 ， 通 过 专题 讲座 的 形式 ， 我 们 还 补充 了 部 分 内 
容 ， 如 : 图 论 知识 、 微 分 方程 、 多 元 统计 分 析 等 内 容 ， 开 痊 
学 生 视野 ,增强 学 生 对 科学 研究 的 兴趣 . 努力 培养 学 生 具 有 
宽 口 径 、 厚 基础 、 适 应 能 力 强 等 特 氮 . 

《5$) 通过 大 作业 形式 增强 学 生 学 习 的 主动 性 . 由 于 专业 
课程 具有 知识 更 新 快 ,信息 量 大 、 涉 及 的 专业 知识 多 的 特 氮 ， 
需要 更 新 教学 手段 . 因此 引入 了 多 媒体 教学 手段 ,使 得 许多 
教学 内 容 更 具有 趣味 性 ,许多 难以 理解 的 东西 更 直观 ， 同 时 
让 学 生 接受 更 多 的 新 知识 . 借鉴 当前 最 先进 的 教学 软件 ,并 
根据 大 连 民族 学 院 学 生 的 特点 ， 对 其 进行 了 改进 与 完善 . 建 
立交 互 性 强 的 数学 建 模 网 站 , 在 网 站 发 表 建 模 问 题 ， 回答 学 
生 提 出 的 问题 ， 接 受 学 生 对 建 模 问 题 的 答案 ， 可 以 进行 在 线 
答疑 ， 在 线 交流 ， 在 线 自学 ， 具 有 较 强 的 可 操作 性 . 

改进 课堂 教学 方法 和 教学 手段 . 采取 灵活 多 样 的 教学 方 
法 积极 推进 现代 教育 技术 手段 的 使 用 ，4S 岁 以 下 中 青年 教 
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师 必 须 掌握 并 熟练 使 用 现代 教育 技术 手段 . 近 三 年 内 , 信息 
与 计算 科学 专业 主要 课程 基本 实现 使 用 多 媒体 授课 , 各 专业 
每 学 期 要 新 增 一 门 主 要 专业 课程 使 用 多 媒体 教学 , 保证 各 专 
业 使 用 多 媒体 授课 的 课时 比例 达到 50% 以 上 .凡是 首次 采用 
多 媒体 课件 等 手段 教学 ， 课 时 数 由 学 院 根 据 实 际 加 权 计 
算 . 积极 实行 “启发 式 ” 和 “讨论 式 ” 教 学 ， 激 发 学 生 独 立 
思考 和 创新 的 意识 . 特别 要 转变 由 教师 单 癌 传授 知识 ， 以 考 
试 分 数 作为 衡量 教育 成 果 的 唯一 标准 , 以 及 过 于 划一 呆板 的 
教育 教学 制度 . 

此 外 ， 我 们 已 经 建立 了 “数学 分 析 ” 学 习 网 站 ， 通 过 该 
网 站 我 们 可 以 了 解 该 门 课程 的 建设 . 我 们 除了 利用 学 校花 已 
资 引进 的 BLACK 平台 外 , 又 引进 和 目 己 动手 制作 了 一 些 包 
括 “ 数 学 实验 ”“ 数 学 建 模 ”“ 数 据 库 结构 ”“ 数 据 挖掘 ” 
等 教学 软件 ， 绽 合 利 用 了 目前 国际 上 著名 的 3 大 教学 软件 : 
Mathematica、Mapple 及 Matlab， 现 在 已 将 上 述 网 络 资源 及 
本 课程 的 教学 大 纲 、 教 案 、 课 堂 教 学 部 分 录像 上 网 , 由 于 学 
校 具 有 较 好 的 硬件 环境 ， 按 照 开 放 性 的 要 求 , 正在 抓紧 网 络 
建设 和 深化 , 更 好 地 为 校内 外 服务 .这些 网 上 资源 运行 可 靠 ， 
利用 率 教 好 , 学生 和 教师 能 交流 , 收 到 了 良好 的 教学 效果 .起 
到 了 示范 性 的 建设 . 
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Abstract: In this paper, we mainly researched the contents and organlzation of the information and computing science major base 
on the author's practice, At the same time, how to reveal the training direction, course setting and the feather of the major were 


discussed. 
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